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 การวิจยัในคร้ังนี้มีความมุงหมายเพื่อสรางกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร  เร่ือง  

ความนาจะเปนที่เนนการเชือ่มโยง  สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  พรอมทั้งศึกษาผลการเรียนรู

ของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  ที่ไดรับการเรียนการสอนโดยใชกิจกรรมการเรียนการสอน 

คณิตศาสตรที่ผูวิจัยสรางข้ึน โดยกิจกรรมนี้เปนกิจกรรมที่เนนการเช่ือมโยงสองแบบคือ  แบบทีห่นึง่ 

การเช่ือมโยงเนื้อหาเร่ืองความนาจะเปนกบัเนื้อหาภายในวิชาคณิตศาสตร  แบบที่สอง  การเช่ือมโยง

เนื้อหาเร่ืองความนาจะเปนกบัเนื้อหาวิชาอ่ืน 

 กลุมตัวอยางเปนนกัเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  ภาคเรียนที่ 2  ปการศึกษา  2550  โรงเรียน

สันติราษฎรวทิยาลัย  เขตราชเทวี  จังหวดักรุงเทพมหานคร  ที่ไดจากการชักตัวอยางแบบเกาะกลุม  1  

หองเรียน  จํานวน  46  คน 

 ผูวิจัยดําเนนิการสอนนักเรียนกลุมตัวอยางโดยใชกจิกรรมการเรียนการสอนที่ผูวิจยัสรางข้ึน  

เปนเวลา  12  คาบ  คาบละ  50  นาที  โดยในระหวางการเรียนการสอนไดเก็บคะแนนเพื่อประเมินผล

ระหวางเรียนจากใบกิจกรรม เมื่อส้ินสุดการสอนทําการประเมินผลดวยแบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิ

ทางการเรียนเรื่องความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง  โดยใชเวลาในการทําแบบทดสอบ  2 คาบ 

 ผลการวิจยัพบวานักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3 ที่ไดรับการเรียนการสอนเร่ือง ความนาจะเปน

ที่เนนการเช่ือมโยงสามารถสอบผานเกณฑไดมากกวารอยละ 60  ของนักเรียนทัง้หมด  อยางมี

นัยสําคัญทางสถิติที่ระดับ .01 
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 The  purposes  of  this  research  were  to  design mathematics  instructional  

activities  on probability emphasizing  connection  for  Mathayomsuksa III  Students and  to  

study  students’  achievement  under  this  instructional activities. This  instructional activities 

focus  on  two  forms  of  connection.  The  first  one  is  to  connect  between  probability  

content  and  other  mathematical  content.  The  second  one  is  to  connect  between  

probability  content  and  other  subjects 

 The  experiment  group  were  46  Mathyomsuksa  III  students  (1 class)  of  

Suntirathwittayalai  School , Bangkok  during  the  second  semester  of  the  2007  

academic  year.  They  were  randomly  selected  by  cluster  random  sampling. 

 Mathematics  Instructional  Activities  were  designed  to  teach  for  a  total  of  12  

periods  of  50  minutes  each, and  2  periods  for  the  examination.  The  scores  were  

given  during  learning  and  teaching  activities  and  an  achievement  test  was  given  at  

the  end  of  learning  and  teaching  activities.   

 The  findings  revealed  that:  The  number  of  students  who  scored  more  than  

60%  of  the  total  score  were  more  than  60%  of  the  total  number  of  students.  The  

statistical  test  was  analyzed  at  .01  level  of  significance.   
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งานวิจยันี้ไดรับทุนอุดหนนุการวิจัย 

จาก 
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ประกาศคุณูปการ 
 

 ปริญญานิพนธฉบับนี้สําเร็จไดดวยความกรุณาจากรองศาสตราจารยยงยทุธ  ธนูกฤติ  

ประธานควบคุมปริญญานพินธ  และผูชวยศาสตราจารยรวีวรรณ  งามสันติกุล  กรรมการควบคุม

ปริญญานิพนธ  ที่อุทิศเวลาอันมีคา  กรุณาใหคําปรึกษาแนะนาํอยางดียิ่ง  ตลอดจนแกไขขอบกพรอง

ตาง ๆ ทาํใหไดปริญญานิพนธที่มีความสมบูรณและมีคุณคาข้ึนมาก  ผูวิจยัรูสึกซาบซ้ึง  และขอกราบ

ขอบพระคุณเปนอยางสูง 

 ขอขอบพระคุณรองศาสตราจารยยงยทุธ  ธนูกฤติ  ผูชวยศาสตราจารยชุติวรรณ  เพ็ญเพยีร  

และอาจารยวศิิษฎ  จรัสวัฒนาพรรค  ทีก่รุณาเปนผูเชีย่วชาญในการตรวจแกไขเคร่ืองมือที่ใชในการ

วิจัย 

 ขอขอบพระคุณรองศาสตราจารยปกรณ  พลาหาญ  และอาจารย ดร. สายัณห  โสธะโรที่

กรุณารวมเปนกรรมการสอบปากเปลา  และใหขอคิดเห็นในส่ิงที่เปนประโยชนตอผูวิจยั  และ

ขอขอบพระคุณอาจารยชัยวิชิต  หาอาษา ที่กรุณาสละเวลาตรวจแกไขบทคัดยอภาษาอังกฤษจน

ถูกตองและสมบูรณ 

 ขอขอบพระคุณผูอํานวยการ  และคณะครูโรงเรียนศรีอยุธยาในพระอุปถัมภ ฯ  ทุกทานที่

สนับสนนุและใหกําลังใจในการทดลองนาํรองจนสําเร็จลุลวงไปดวยดี 

 ขอขอบพระคุณผูอํานวยการ  และคณะครูโรงเรียนสันติราษฎรวิทยาลัยทุกทานที่สนบัสนุน

และใหกําลังใจในการทดลองเก็บขอมูลที่ใชในการวิจัยจนสําเร็จลุลวงไปไดดวยดี 

 ขอขอบพระคุณบิดา มารดา และญาติทกุทานที่ใหการสนับสนนุและเปนกาํลังใจในทกุ ๆ 

เร่ืองตลอดมา 

 ขอขอบคุณเพื่อน ๆ นิสิตปริญญาโท รุนพี ่ รุนนอง สาขาวิชาคณิตศาสตร ที่ใหคําปรึกษา

แนะนาํและใหกําลังใจโดยตลอดในการทาํปริญญานิพนธ 

 คุณคาและประโยชนทัง้หลายที่เกิดข้ึนจากปริญญานิพนธฉบับนี้  ผูวจิยัขอมอบเปนเคร่ือง

บูชาแดบิดา  มารดา  ตลอดจนครูบาอาจารยและผูมพีระคุณทุกทาน 

 

แกวตา  เลาหบุตร 
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บทที่  1 
บทนํา 

ภูมิหลัง 

 การจัดการเรียนรูคณิตศาสตรในปจจุบัน เปนการจัดการเรียนรูที่เนนทกัษะกระบวนการ 

เนื่องจากมีความจําเปนหลายประการ ดังที่ อัมพร มาคนอง (2549: 34)  ไดกลาวไววา  เนื่องจากสังคม

เปล่ียนไปและการศึกษาในปจจุบันไมตองการคนท่ีเกงเพียงเนื้อหา  แตตองการคนที่มีความรูและทักษะ

มากข้ึน  สามารถแกปญหาในชีวิตจริงไดอยางมีประสิทธิภาพ  ดังนั้นทักษะและกระบวนการทาง

คณิตศาสตร จึงเปนเคร่ืองมือที่จะทาํใหความรูคณิตศาสตรมีความหมายและมีคุณคา  การจัดการเรียนรู

คณิตศาสตรในปจจุบันจึงมุงพัฒนาทักษะและกระบวนการที่จะเปนประโยชนตอการแกปญหาในชีวิต

ของผูเรียนมากข้ึน    

     หลักสูตรการศึกษาข้ันพืน้ฐาน  พทุธศักราช  2544  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  ได

กําหนดสาระการเรียนรูไวทั้งหมด 6 สาระ  ไดแก   

  สาระที ่ 1  เร่ืองจํานวนและการดําเนนิการ   

  สาระที ่ 2  เร่ืองการวัด   

  สาระที ่ 3  เร่ืองเรขาคณิต   

  สาระที ่ 4  เร่ืองพีชคณิต  

  สาระที ่ 5  เร่ืองการวิเคราะหขอมูลและความนาจะเปน   

  สาระที ่ 6  ทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร 

 สําหรับสาระที ่6  ทักษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร มี  5 มาตรฐาน  ไดแก   

  1.  การแกปญหา   

  2.  การใหเหตุผล   

  3.  การส่ือสาร / การสื่อความหมายทางคณิตศาสตร  และการนาํเสนอ   

 4.  การเช่ือมโยงความรูตาง ๆ ทางคณิตศาสตร  การเช่ือมโยงคณิตศาสตรกับศาสตรอ่ืน ๆ  

 5.  ความคิดริเร่ิมสรางสรรค   

 สําหรับในประเทศสหรัฐอเมริกานัน้ ในป ค.ศ. 2000   สภาครูคณิตศาสตรแหงชาติของ

สหรัฐอเมริกา(The National Council of Teachers of Mathematics)  ไดมีการกาํหนดหลักการและ

มาตรฐานสําหรับคณิตศาสตรระดับโรงเรียน (Principles and Standards for School Mathematics) ข้ึน  

ซึ่งประกอบดวย  หลักการ (Principles)  และมาตรฐาน (Standards)  เพือ่เปนแนวทางในการจัดการเรียน

การสอนคณิตศาสตรในโรงเรียน  สําหรับมาตรฐานนัน้ไดแบงมาตรฐานทางดานเนื้อหาคณิตศาสตร
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ออกเปน  5 มาตรฐาน  และมาตรฐานทางดานทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตรอีก  5  มาตรฐาน  โดย

มาตรฐานดานเนื้อหาคณิตศาสตร  ประกอบดวย  จํานวนและการดําเนินการ  พีชคณิต  เรขาคณิต  

การวัด  และการวิเคราะหขอมูลและความนาจะเปน  สวนมาตรฐานทางดานทักษะกระบวนการทาง

คณิตศาสตร  ประกอบดวย  การแกปญหา (Problem Solving)  การใหเหตุผลและการพสูิจน  (Reasoning 

and Proof)  การส่ือสาร/การส่ือความหมาย (Communication)  การเช่ือมโยง (Connection)   และการ

นําเสนอ (Representation)  (ปานทอง  กุลนาถศิริ.  2543: 10)  อยางไรก็ตามถึงแมวาทักษะกระบวนการ

ทางคณิตศาสตรจะมีความสําคัญมากเพยีงใดก็ตาม  แตนักเรียนสวนมากก็ยังขาดความสามารถใน

ดานทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร  และหนึง่ในทกัษะกระบวนการนัน้ก็คือ  ทักษะการเช่ือมโยง  

กลาวคือ  นักเรียนไมสามารถเช่ือมโยงความรูตาง ๆ ทางคณิตศาสตรที่ไดเรียนรูมาแลวเขากับความรู

ใหมได ทาํใหนักเรียนไมสามารถแกปญหาตาง ๆ ทางคณิตศาสตรได 

 สภาครูคณิตศาสตรแหงชาติของสหรัฐอเมริกา (NCTM.  1989: 84)    ไดกลาวถึงความสําคัญ

ของทกัษะการเชื่อมโยงที่มีตอการเรียนการสอนคณิตศาสตร  โดยกลาวถึงนักเรียนเกรด 5-8  วาทักษะการ

เชื่อมโยงทางคณิตศาสตรจะชวยขยายการรับรูของนักเรียนใหกวางมากย่ิงข้ึน  ทาํใหนักเรียนรับรูวา

คณิตศาสตรเปนสวนเดียวกนัทัง้หมด  ไมใชมองคณิตศาสตรวาแบงเนือ้หาเปนสวน ๆ  ที่ไมเกี่ยวของกัน  

และทําใหนกัเรียนเห็นวาสามารถนําคณิตศาสตรไปใชไดทั้งการเรียนในโรงเรียนและในชีวิตประจําวนั   

โดยผานการสาํรวจความสัมพันธตาง ๆ ระหวางแนวคิดทางคณิตศาสตร  ความสัมพนัธระหวางวิชา

คณิตศาสตรกับวิชาอ่ืน และความสัมพันธระหวางวิชาคณิตศาสตรกับชีวิตประจําวนั  ซึ่งจะทําใหนกัเรียน

พบวา  ความรูทางคณิตศาสตรตาง ๆ นั้นมคีวามสัมพันธกัน  และสามารถชวยใหพวกเขาเขาใจวิชา 

อ่ืน ๆ และชีวติประจําวนัไดอยางไร  นอกจากนี้ยังแสดงใหเหน็วาวิชาอ่ืน ๆ และความรูในชีวิตประจําวนั

มีประโยชนตอการแกโจทยปญหาคณิตศาสตรไดอยางไรอีกดวย  ซึ่งเมือ่นักเรียนมีความสามารถใน

การแกปญหา ก็จะทาํใหนักเรียนมองเหน็ถงึความสําคัญของวิชาคณิตศาสตร  วาเปนวิชาทีม่ีประโยชน  

มีคุณคา  และสามารถนําไปใชไดในชีวิตจริง และยังสงผลใหนักเรียนเกิดเจตคติที่ดีตอวิชาคณิตศาสตร

ตามมาอีกดวย  และในป  ค.ศ.2000 (NCTM.  2000: 64)  ยังไดมีการกลาวถึงการเชื่อมโยงทาง

คณิตศาสตรวา  เปนทักษะกระบวนการท่ีนักเรียนควรจะเรียนรู  ฝกฝนทกัษะ  และพัฒนาใหเกิดข้ึนใน

ตัวนักเรียน  เพราะการทีน่ักเรียนเห็นการเชื่อมโยงทางคณิตศาสตร  จะสงเสริมใหนกัเรียนเหน็

ความสัมพันธของเนื้อหาตาง ๆ ในคณิตศาสตร และความสัมพันธระหวางแนวคิดทางคณิตศาสตรกับ

ศาสตรอ่ืน ๆ ทาํใหนักเรียนเขาใจเนื้อหาทางคณิตศาสตรไดลึกซ้ึงและยาวนานข้ึน  ตลอดจนชวยใหนักเรียน

เห็นวาคณิตศาสตรเปนวิชาทีม่ีคุณคา  นาสนใจ  และสามารถนําไปใชประโยชนในชวีิตจริงได  จากทีก่ลาว

มาจะเหน็ไดวาการเช่ือมโยงมีความสําคัญมากจนสภาครูคณิตศาสตรแหงชาติของสหรัฐอเมริกาไดกลาวไว

ในหนังสือหลักการและมาตรฐานสําหรับคณิตศาสตรระดับโรงเรียนวา  การเช่ือมโยงตองเปนจุดเนนที่
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สําคัญในการเรียนการสอนคณิตศาสตร    ส่ิงนี้สงผลใหนกัการศึกษาทั่วโลกหนัมาสนใจศึกษาการเช่ือมโยง

ทางคณิตศาสตรในทุกระดับชั้นของหลักสูตรคณิตศาสตรในการศึกษาเหลานัน้ 

 จากเหตุผลทีก่ลาวมาแลวขางตนทําใหผูวิจยัเหน็วาการเช่ือมโยงนัน้มีความสําคัญอยางมาก 

ตอการเรียนการสอนคณิตศาสตร  ดังนัน้ผูวจิัยจึงไดศึกษาเนื้อหาในวิชาคณิตศาสตรวามีเนื้อหาใดบางที่มี

ลักษณะการเช่ือมโยงกับดานตาง ๆ ซึ่งผูวิจยัไดพบวา เร่ืองความนาจะเปน  ไดมีการนาํความรูทาง

คณิตศาสตร ความรูในวิชาอ่ืน ๆ และความรูในชีวิตประจําวนั มาชวยในการแกปญหาเร่ืองความนาจะเปน  

และไดมีการนาํเร่ืองความนาจะเปนไปชวยในการแกปญหาในดานตาง ๆ  อาทิเชน  การตัดสินใจ   

การควบคุมคุณภาพ  การเกษตร  การอุตุนยิมวทิยา  รัฐศาสตร  สังคมศาสตร   เศรษฐศาสตร  วทิยาศาสตร  

ตลอดจนนําเร่ืองความนาจะเปนไปชวยแกปญหาในชีวิตประจําวนั  ซึ่งในงานวิจัยนี้ผูวิจัยไดคัดเลือก

เนื้อหาทีจ่ะนาํมาเช่ือมโยงกบัเร่ืองความนาจะเปนทีเ่หมาะกับความรูของนักเรียนระดับชั้นมัธยมศึกษา

ปที่ 3 

 ดังนัน้ผูวิจยัจึงเกิดแนวคิดในการที่จะสรางกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร เร่ือง   

ความนาจะเปน  ที่เนนการเช่ือมโยง  สําหรับนักเรียนช้ันมธัยมศึกษาปที่ 3  พรอมทั้งศึกษาผลการเรียนรู

ของนักเรียนที่ไดรับการสอนดวยกิจกรรมการเรียนการสอนที่ผูวิจยัสรางข้ึนนี้ดวย  ทัง้นี้เพื่อเปนแนวทางใน

การพัฒนาการเรียนการสอนวชิาคณิตศาสตรใหมีประสิทธภิาพมากยิง่ข้ึนตอไป 
 

ความมุงหมายของการวิจัย 
 1.   เพื่อสรางกจิกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรเร่ือง  ความนาจะเปน  ที่เนนการเช่ือมโยง  

สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3 

 2.   เพื่อศึกษาผลการเรียนรูของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  ที่ไดรับการเรียนการสอนโดย

ใชกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร เร่ือง ความนาจะเปน ที่เนนการเช่ือมโยง 
 

ความสําคัญของการวิจัย 
 1.   ไดกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  ที่เนนการเช่ือมโยง  

สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3 

 2.   ครูผูสอนไดแนวทางในการจัดกิจกรรมการเรียนการสอนเร่ืองความนาจะเปนที่เนน 

การเช่ือมโยงไปปรับใชกับการสอนของตนเอง 

 3.   ครูผูสอนไดแนวทางในการจัดกิจกรรมการเรียนการสอนที่เนนการเช่ือมโยงไปปรับใชกับ

เนื้อหาเร่ืองอ่ืน ๆ หรือระดับชัน้อ่ืน ๆ ตอไป 

 4.   ทาํใหเหน็ถึงความสําคัญของการเรียนการสอนทีเ่นนการเชื่อมโยง  อันไดแก 

  4.1   การเช่ือมโยงความรูภายในวิชาคณิตศาสตร 

  4.2   การเช่ือมโยงความรูระหวางวิชาคณิตศาสตรกับวิชาอ่ืน  



 4 

ขอบเขตของการวิจัย 

ประชากรท่ีใชในการวิจยั 
  ประชากรที่ใชในการวิจัยคร้ังนี้เปนนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3  โรงเรียน 

สันติราษฎรวทิยาลัย  เขตราชเทวี  กรุงเทพมหานคร   
กลุมตัวอยางที่ใชในการวจิัย 

  กลุมตัวอยางที่ใชในการวิจยัคร้ังนี้เปนนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3 ภาคเรียนที่  2   

ปการศึกษา 2550  โรงเรียนสันติราษฎรวทิยาลัย  เขตราชเทวี  จังหวดักรุงเทพมหานคร  โดยการ 

ชักตัวอยางแบบเกาะกลุม  จาํนวน  1 หองเรียน จาํนวน  46 คน  จากนกัเรียนทั้งหมด  12 หองเรียน    

จํานวน 490  คน  ซึง่การจัดหองเรียนเปนแบบคละความสามารถ  มนีักเรียนทีม่ีความสามารถในการ

เรียนระดับเกง  ปานกลาง  และออนอยูในหองเดียวกนั    
เนื้อหาท่ีใชในการวิจัย 

  เนื้อหาที่ใชในการวิจยัคร้ังนี ้เปนเนื้อหาในกลุมสาระคณิตศาสตรในชวงช้ันที ่3 (ม.1-ม.3)  ใน

ระดับชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3  สาระที ่5  เร่ือง  ความนาจะเปน  อิงตามหลักสูตรการศึกษาขั้นพืน้ฐาน 

พุทธศักราช 2544   โดยผูวิจยัไดแบงเปนเนื้อหายอย ดังนี ้

  หนวยการเรียนที ่ 1  บทนาํของความนาจะเปน 

  หนวยการเรียนที ่ 2  การทดลองสุมและเหตุการณ โดยเนนตัวอยางการเชื่อมโยง 

  หนวยการเรียนที ่ 3  ความนาจะเปนของเหตุการณ  โดยเนนตัวอยางการเช่ือมโยง 

  หนวยการเรียนที ่ 4  การนําความนาจะเปนไปใชในชีวิตประจําวนั 
ระยะเวลาทีใ่ชในการวิจยั 

  ระยะเวลาที่ใชในการวิจัยคร้ังนี้อยูในภาคเรียนที ่ 2 ปการศึกษา 2550 ซึ่งใชเวลาการ

ทดลองทั้งหมด  14  คาบ  คาบละ  50  นาท ี

  1.   ระยะเวลาที่ใชสอนเร่ืองความนาจะเปน  โดยใชกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร

ที่เนนการเช่ือมโยง  สําหรับนกัเรียนชัน้มธัยมศึกษาปที่ 3  รวม 12 คาบ  ดังนี ้

  หนวยการเรียนที ่1   บทนาํ                                            จํานวน  1  คาบ 

  หนวยการเรียนที ่2   การทดลองสุมและเหตุการณ          จํานวน  4  คาบ 

  หนวยการเรียนที ่3   ความนาจะเปนของเหตุการณ          จํานวน  4  คาบ 

  หนวยการเรียนที ่4   การนําความนาจะเปนไปใชในชีวิตประจําวนั    จํานวน  3  คาบ  

  2.  การทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร  เร่ือง ความนาจะเปน  จาก

การใชกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรที่เนนการเชื่อมโยง  จํานวน  2  คาบ 
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ตัวแปรที่ศกึษา 
  1.  ตัวแปรอิสระ  ไดแก  กิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  

ที่เนนการเช่ือมโยง  สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3 

  2.  ตัวแปรตาม  ไดแก  ผลการเรียนรูของนกัเรียนช้ันมธัยมศึกษาปที่ 3  ที่ไดรับการเรียน

การสอนโดยใชกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร เร่ือง ความนาจะเปน ที่เนนการเช่ือมโยง 
 นิยามศัพทเฉพาะ 
  1.  การเชื่อมโยง หมายถงึ การนาํความรูทางคณิตศาสตร / วิชาอ่ืน และกระบวนการ

ทางคณิตศาสตรมาชวยในการแกปญหาเร่ืองความนาจะเปน หรือการนําเร่ืองความนาจะเปนไปใชใน

การแกปญหาทางคณิตศาสตร / วิชาอ่ืน 
  2.  กิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร เรื่อง ความนาจะเปนทีเ่นนการเชื่อมโยง  
หมายถงึ  กิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน สําหรับนักเรียนช้ัน

มัธยมศึกษาปที่ 3 ที่ผูวจิัยสรางข้ึนโดยเนนการเช่ือมโยง ซึ่งประกอบดวย 

   2.1   คูมือการใชกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร เร่ือง ความนาจะเปนทีเ่นน

การเช่ือมโยง สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3  ประกอบดวย 

    1.   แนะนํากิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร 

    2.   เนื้อหาของกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร 

    3.   แนวทางในการจัดกจิกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร 

    4.   ขอเสนอแนะในการใชกจิกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร 

    5.   เฉลยใบกิจกรรมสําหรับแตละหนวยการเรียนและเฉลยแบบทดสอบ 

วัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนเรื่องความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง 

   2.2   แผนการจัดการเรียนรู ซึ่งมทีั้งหมด  5  แผน  แตละแผนจะมีใบความรูและ 

ใบกิจกรรมที่สอดคลองกับแตละหนวยการเรียน ดังนี ้

    หนวยการเรียนที ่1  บทนําของความนาจะเปน  มี 1 แผน  จํานวน 1 คาบ  ซึง่การ

จัดกิจกรรมการเรียนสอนในหนวยการเรียนนี้เปนการจัดกิจกรรมรายบุคคล โดยใชใบความรูและ 

ใบกิจกรรมที ่1 

    หนวยการเรียนที ่2  การทดลองสุมและเหตุการณ  ม ี 2 แผน จํานวน 4 คาบ ดังนี ้

     แผนการจัดการเรียนรูที่ 1  การทดลองสุม  จํานวน 2 คาบ ซึ่งการจัดกจิกรรม

การเรียนการสอนในคาบนี้เปนการจัดกจิกรรมรายบุคคล  โดยใชใบความรูและใบกิจกรรมที่ 2 

     แผนที่การจัดการเรียนรูที่ 2  เหตุการณ  จาํนวน  2 คาบ  ซึง่การจัดกจิกรรม

การเรียนการสอนในคาบนี้เปนการจัดกจิกรรมรายบุคคล  โดยใชใบความรูและใบกิจกรรมที่ 3 
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    หนวยการเรียนที ่ 3  ความนาจะเปนของเหตุการณ  ม ี1 แผน  จํานวน 4 คาบ  

ซึ่งการจัดกิจกรรมการเรียนสอนในหนวยการเรียนนี้เปนการจัดกิจกรรมกลุม โดยใชใบความรูและ 

ใบกิจกรรมที ่4 

    หนวยการเรียนที ่ 4  การนําความนาจะเปนไปใชในชีวิตประจําวนั ม ี1 แผน   

จํานวน  3  คาบ ซึ่งการจัดกิจกรรมการเรียนสอนในหนวยการเรียนนี้เปนการจัดกิจกรรมกลุม  โดยใช

ใบความรูและใบกิจกรรมที ่5 

  3.  แบบทดสอบวดัผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน  หมายถึง  แบบทดสอบที่ผูวิจยัสรางข้ึน

เพื่อวัดความสามารถในการแกปญหา เร่ือง ความนาจะเปน ที่เนนการเช่ือมโยง  สําหรับนักเรียนช้ัน

มัธยมศึกษาปที่ 3 โดยทีม่ีทัง้แบบทดสอบปรนัยและอัตนยั 
  4.  ผลการเรยีนรูของนกัเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3  ที่ไดรับการเรียนการสอน
โดยใชกจิกรรมการเรียนการสอนคณติศาสตร เรื่อง ความนาจะเปน ที่เนนการเชื่อมโยง   
หมายถงึ  คะแนนของนักเรียนที่ไดจากการประเมินผล  2 สวน 

   4.1   คะแนนจากการทาํใบกิจกรรม    คิดเปนรอยละ  20    

   4.2   คะแนนจากการทาํแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์หลังจากเรียนเร่ือง 

ความนาจะเปนที่เนนการเชือ่มโยง  คิดเปนรอยละ 80  

  5.   เกณฑ   หมายถงึ  คะแนนผลการเรียนรูซึ่งคิดเปนรอยละ  60  ของคะแนนเต็ม  

กลาวคือ  ถาผูเรียนไดคะแนนผลการเรียนรูต้ังแตรอยละ  60  ข้ึนไปของคะแนนเต็ม  ถือวาผูนัน้สอบ

ผานเกณฑ 
 

สมมุติฐานของการวิจัย 
     นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่ 3  ที่ไดรับการเรียนการสอน  เร่ือง ความนาจะเปนที่เนน 

การเช่ือมโยง  สามารถสอบผานเกณฑไดมากกวารอยละ  60  ของนกัเรียนทัง้หมด 



บทที่ 2 
เอกสารและงานวิจัยที่เกี่ยวของ 

 

 ในงานวิจัยคร้ังนี ้ ผูวิจัยไดศึกษาเอกสารและงานวิจัยที่เกี่ยวของและไดนําเสนอตามหัวขอ

ตอไปนี้ 

 1.  หลักสูตรการศึกษาข้ันพืน้ฐาน  พทุธศักราช 2544  กลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร   

ชวงช้ันที ่3  (ชัน้มัธยมศึกษาปที่ 1-3) 

 2.  เอกสารทีเ่กี่ยวของกับการเช่ือมโยง 

  2.1   ความหมายของการเชื่อมโยง 

  2.2   รูปแบบของการเชื่อมโยง 

  2.3   มาตรฐานของการเช่ือมโยง 

  2.4   ตัวอยางของการเช่ือมโยง 

  2.5   การพฒันาทักษะการเช่ือมโยง 

  2.6   แนวทางการจัดการเรียนการสอนการเช่ือมโยงในเกรด  9-12 

 3.  งานวิจยัทีเ่กี่ยวของกับความนาจะเปน 

  3.1   งานวจิัยตางประเทศ 

  3.2   งานวจิัยในประเทศ 

 4.  งานวิจยัทีเ่กี่ยวของกับการเช่ือมโยง 

  4.1  งานวิจยัตางประเทศ 

  4.2  งานวิจยัในประเทศ 
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1.  หลักสูตรการศึกษาข้ันพ้ืนฐาน  พุทธศักราช  2544  กลุมสาระการเรียนรู        
คณิตศาสตร  ชวงช้ันที่  3 (ช้ันมัธยมศึกษาปที่ 1-3)  

 สาระการเรียนรูและมาตรฐานการเรียนรู 
 สาระที่เปนองคความรูของกลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  มีทัง้หมด 6 สาระ แตเนือ้หาที่

ผูวิจัยไดทาํการวิจัยนี้เกี่ยวของกับสาระที่ 5  การวิเคราะหขอมูลและความนาจะเปน  และสาระที่ 6 

ทักษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร ซึ่งสาระการเรียนรูที่  5 และ 6  มมีาตรฐานการเรียนรูดังนี ้
   สาระที ่5 :  การวิเคราะหขอมูลและความนาจะเปน 

  มาตรฐาน ค 5.1 : เขาใจและใชวิธีการทางสถิติในการวเิคราะหขอมูลได 

  มาตรฐาน ค 5.2 : ใชวิธีการทางสถิติ  และความรูเกี่ยวกับความนาจะเปนในการ

คาดการณไดอยางสมเหตุสมผล 

  มาตรฐาน ค 5.3 : ใชความรูเกี่ยวกบัสถิติและความนาจะเปน  ชวยในการ

ตัดสินใจและแกปญหาได 
สาระที ่6  :  ทักษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร 

  มาตรฐาน ค 6.1 : มีความสามารถในการแกปญหา 

  มาตรฐาน ค 6.2 : มีความสามารถในการใหเหตุผล 

  มาตรฐาน ค 6.3 : มีความสามารถในการส่ือสาร  การส่ือความหมายทาง

คณิตศาสตร  และการนาํเสนอ 

  มาตรฐาน ค 6.4 : มีความสามารถในการเช่ือมโยงความรูตาง ๆ ทาง

คณิตศาสตร  และเช่ือมโยงคณิตศาสตรกับศาสตรอ่ืน ๆ ได 

  มาตรฐาน ค 6.5 : มีความคิดริเร่ิมสรางสรรค 

2.  เอกสารที่เก่ียวของกับการเช่ือมโยง    

 2.1  ความหมายของการเช่ือมโยง 
นักการศึกษาหลายทานไดใหความหมายของการเช่ือมโยงไวตาง ๆ กนั ดังตอไปนี ้

  สมาคมครูคณิตศาสตรแหงสหรัฐอเมริกา (NCTM.  1995)  ไดกลาวถึงการเช่ือมโยงวา

เปน การนาํความรู เนื้อหาสาระ และกระบวนการทางคณิตศาสตร มาสัมพนัธกับความรูหรือแนวคิดที่

เกี่ยวของ เพื่อใชในการเรียนรูเนื้อใหมหรือใชเปนเคร่ืองมอืในการแกปญหา 
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  เคนเนด้ี และทิปส (Kennedy; & Tipps.  1994: 194-198)  ไดกลาวถึงการเช่ือมโยงวา 

เปนการสรางความสัมพันธระหวางแนวคิดและกระบวนการทางคณิตศาสตร โดยใชส่ิงที่เปนรูปธรรม

แทนแนวคิดตาง ๆ เชน รูปภาพ แผนภาพ สัญลักษณ คําหรือขอความ  เพื่อนาํไปสูการแกปญหา 

 จิราพร  พรายมณี (2550: ออนไลน) กลาวถึง การเช่ือมโยงทางคณิตศาสตร วาเปนการ

ดําเนนิการของบุคคลหรือกลุมบุคคล เพื่อโยงความสัมพนัธระหวางส่ิงที่นาํมาพิจารณา  กับแนวคิดทาง

คณิตศาสตร โดยใชหัวขอเร่ือง  ทักษะ/กระบวนการ  เจตคติ  หรือสถานการณ  ที่เกีย่วของกับแนวคิด

ทางคณิตศาสตรนั้นมาเปนตัวชวย 

  สถาบันสงเสริมวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี (สสวท.  2550: 83)  ไดทําการประมวล

ความหมายของการเช่ือมโยงทางคณิตศาสตรของนักการศึกษาสําคัญหลายทาน ซึ่งพอประมวลได

ดังนี้  การเช่ือมโยงทางคณิตศาสตร  เปนกระบวนการทีต่องอาศัยการคิดวิเคราะห  และความคิดริเร่ิม

สรางสรรค  ในการนําความรู  เนื้อหาสาระ  และหลักการทางคณิตศาสตร  มาสรางความสัมพนัธอยาง

เปนเหตุเปนผลระหวางความรูและทักษะ/กระบวนการทีม่ีในเนื้อหาคณิตศาสตรกับงานที่เกี่ยวของ  

เพื่อนาํไปสูการแกปญหา  และการเรียนรูแนวคิดใหมที่ซบัซอนหรือสมบูรณข้ึน  

  จากความหมายของการเชือ่มโยงขางตน  ในงานวิจัยนีผู้วิจัยไดใหความหมายของการ

เชื่อมโยงดังนี้  การเช่ือมโยง หมายถงึ การนําความรู เนื้อหาสาระ และกระบวนการทางคณิตศาสตร 

มาสัมพันธกับความรูหรือแนวคิดที่เกีย่วของ เพื่อนาํไปสูการแกปญหา และเรียนรูแนวคิดใหม 
 

2.2   รูปแบบของการเชื่อมโยง 
  นักการศึกษาหลายทานไดกําหนดรูปแบบของการเชื่อมโยงทางคณิตศาสตรไวตาง ๆ กัน

ดังนี ้

  สมาคมครูคณิตศาสตรแหงสหรัฐอเมริกา (NCTM.  1989) ไดกลาวถงึรูปแบบการ

เชื่อมโยงไว 3 แบบดังนี ้

1. การเช่ือมโยงความรูตาง ๆ ทางคณิตศาสตร 

2. การเช่ือมโยงคณิตศาสตรกับศาสตรอ่ืน ๆ  

3. การเช่ือมโยงคณิตศาสตรกับชีวิตประจําวัน 

  สถาบันสงเสริมวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี (สสวท.  2550: 83)  กลาวถึงการเช่ือมโยง

ทางคณิตศาสตร  วาอาจจําแนกตามลักษณะการเช่ือมโยงไดเปน 2 แบบดังนี ้

   1.   การเช่ือมโยงความรูตาง ๆ ทางคณิตศาสตร 

   2.   การเช่ือมโยงคณิตศาสตรกับศาสตรอ่ืน ๆ 
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 จากรูปแบบของการเชื่อมโยงขางตน  ในงานวิจัยนี้ผูวิจยัไดกําหนดรูปแบบของการ

เชื่อมโยงดังนี้   

1. การเช่ือมโยงความรูตาง ๆ ทางคณิตศาสตร 

2. การเช่ือมโยงคณิตศาสตรกับศาสตรอ่ืน ๆ 
 

 2.3  มาตรฐานของการเชือ่มโยง 
  สมาคมครูคณิตศาสตรแหงสหรัฐอเมริกา   (NCTM.  2000: 64-66)  ไดกําหนดมาตรฐาน

การเช่ือมโยง (Connection  Standard)  ไวดังนี ้

  โปรแกรมการสอนต้ังแตชั้นอนุบาลถงึเกรด 12 มุงใหนกัเรียนสามารถ 

   2.4.1   ตระหนัก และรูจกัเช่ือมโยงความรูตาง ๆ ในวชิาคณิตศาสตร 

   2.4.2   เขาใจคณิตศาสตรวาเช่ือมโยงกันไดอยางไร  และนําความรูหนึ่งไปสราง

ความรูใหมที่เกี่ยวของกันได 

   2.4.3   ตระหนักและรูจักประยุกตคณิตศาสตรกบัศาสตรอ่ืน ๆ 
  

 2.4  ตัวอยางของการเช่ือมโยง 
   2.4.1   การเช่ือมโยงความรูตาง ๆ ทางคณิตศาสตร  

 ตัวอยางที ่1  การเช่ือมโยงเร่ืองความนาจะเปนกับการหารลงตัว (สมาคมคณิตศาสตรแหง

ประเทศไทย.  2543: 4) 

 สมชายทอดลูกเตาลูกหนึง่  ถาแตมที่ข้ึนหารดวย 2 ลงตัวจะหยิบฉลากหนึ่งใบจากกลองซึ่งมี

ฉลาก 2 ใบมตัีวเลข 1 และ 4 กํากบัอยู  แตถาแตมที่ข้ึนหารดวย 2 ไมลงตัวจะหยิบฉลากหนึง่ใบจาก

กลองอีกใบหนึ่งซึง่มีฉลาก 2 ใบเชนกนัแตมีตัวเลข 3 และ 2 กาํกับอยู  ความนาจะเปนที่ผลรวมของ

แตมที่ข้ึนกับตัวเลขในฉลากจะหารดวย 3 ลงตัว  มีคาเทาใด 

 แตมที่หารดวย 2 ลงตัวคือ  2, 4  และ 6 

 แตมที่หารดวย 2 ไมลงตัวคือ 1, 3 และ 5 

 ดังนัน้ถาข้ึน 

     แตม         หยบิฉลาก            ผลรวม 
       

                                2                    

 

                                4 

 

                                6 
  

4 

1 
4 

1 
4 

6      * 

5 
   8 

7 
  10 

1    3      * 
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     แตม         หยบิฉลาก            ผลรวม 
       

                                1                    

 

                                3 

 

                                5 

  

 *  คือ จาํนวนที่ 3 หารลงตัว 

 จํานวนวิธทีั้งหมด  =  12 

ดังนัน้ ความนาจะเปนที่ผลรวมของแตมทีข้ึ่นกับตัวเลขในฉลากจะหารดวย 3 ลงตัว = 
12
4  =  

3
1   

 

 ตัวอยางที ่2  การเช่ือมโยงเร่ืองความนาจะเปนกับรูปสามเหล่ียม  (สมาคมคณิตศาสตรแหง

ประเทศไทย.  2545: 2) 

 มีไมยาว  1, 2, 3, 4, 5, 6  เซนติเมตรอยางละทอนอยูในถุง  สุมหยิบข้ึนมาสามทอน   

ความนาจะเปนที่จะนาํไมสามทอนนัน้มาประกอบเปนรูปสามเหล่ียมไมไดเปนเทาใด 

 จํานวนวิธทีี่จะสุมหยิบไม  3 ทอน จากไม 6 ทอน  ซ่ึงยาว 1, 2, 3, ..., 6  ซ.ม. มี  20 วธิ ีคือ 

(1, 2, 3), (1, 2, 4), (1, 2, 5), (1, 2, 6), (1, 3, 4), (1, 3, 5), (1, 3, 6), (1, 4, 5), (1, 4, 6), (1, 5, 6),  

(2, 3, 4), (2, 3, 5), (2, 3, 6), (2, 4, 5), (2, 4, 6), (2, 5, 6), (3, 4, 5), (3, 4, 6), (3, 5, 6), (4, 5, 6) 

 จะนาํมาประกอบเปนรูปสามเหล่ียมไดตอเม่ือความยาวของไม 2 ทอน รวมกนัตองยาวกวา

ทอนที่ 3 (คุณสมบัติของรูปสามเหล่ียม)  ซ่ึงไดแก  (2, 3, 4), (2, 4, 5), (2, 5, 6), (3, 4, 5), (3, 4, 6), 

(3, 5, 6), (4, 5, 6) 

 ความนาจะเปนที่ตองการ  = 
13

20
 

 

 

 

 

 

 

 

2 

3 
2 

3 
2 

3      * 

6      * 
   5 

8 
   7 

3    4       
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 ตัวอยางที ่3   การเช่ือมโยงเร่ืองเสนขนานกับสมการ (สสวท.  2550: 84-85) 

 
 จากรูป  กําหนดให  AB  // CD  และ EF  ตัด ABและ CDที่จุด P และจุด Q ตามลําดับ  

°= 48ˆEPA  และ )85(ˆ −= xPQD   จงหาคา x   

 ปญหานี้ตองใชความรูทางเรขาคณิตเกี่ยวกับสมบัติของเสนขนานและความสัมพันธของ

ขนาดมุมตรงขามที่เกิดจากเสนตรงสองเสนตัดกันประกอบความรูทางพีชคณิตเกี่ยวกับสมการเชิงเสน 

ตัวแปรเดียว  มาหาคําตอบซึ่งจะไดความสัมพันธดังนี ้

 เนื่องจาก    EPA ˆ  = QPB ˆ  = 48   (ถาเสนตรงสองเสนตัดกันแลวมุมตรงขามมีขนาดเทากนั) 

 และ           QPB ˆ  + PQD ˆ  = 180   (ขนาดของมุมภายในที่อยูบนขางเดียวกนัของเสนตัด

เสนขนานรวมกันเทากับ 180) 

 จะได         48 + (5x - 8)    =  180 

                                      5x + 40    =  180 

                                             5x      =  140 

           x      =   28 

 เม่ือนําคา x ทีไ่ดไปตรวจสอบกับเงื่อนไขทีใ่หมา  กจ็ะไดวา x เทากับ 28  องศา 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

48  

(5x-8)  

P 
A B 

C D 

E 

F 

Q 
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2.4.2 การเช่ือมโยงคณิตศาสตรกับศาสตรอ่ืน ๆ  
 

 ตัวอยางที ่1  การเช่ือมโยงคณิตศาสตรกับภาษาไทย (ทรงชัย  อักษรคิด.  2547: 39-40)   
 

                            บัวดอกหนึ่งโผลพน                 ชลธาร 

                สูงสิบนิ้วเตงบาน                                 อุทกพน 

                หากจักกะประมาณ                             ต้ืนลึก  สระฤา 

                ใชคณิตศาสตรตอนตน                        ตอบไดไมนาน 

                            โนมมาลยจนมิดน้ํา                 พอดี 

                หมายจุดคูพืน้นท ี                               เที่ยงไว 

                ยี่สิบเอ็ดนิ้วมี                                      ระยะเบี่ยง  เบนนา 

                ยอมบอกต้ืนลึกได                               ด่ังนีแ้หละสหาย 

                                     (ศาสตราจารย  นาวาเอก  สะอาด  สุนทโรวาท) 

          จากบทรอยกรองขางตน  จงหาวาสระน้ํามีความลึกเทาใด 
  

 ปญหานี้เปนการเช่ือมโยงความรูทางคณิตศาสตรกับความรูทางภาษาไทยเขาดวยกนั ผูเรียน

จะสามารถแกปญหาขอนี้ไดตองใชทักษะทางภาษาในการแปลความหมายของบทรอยกรองใหเขาใจ

ตองรูความหมายของศัพทตาง ๆ  ในบทรอยกรองซ่ึงครูผูสอนสามารถสอดแทรกความรูเหลานี้ไดใน

การเรียนการสอน  เม่ือผูเรียนรูความหมายของคําศัพทตาง ๆ และแปลความจนเขาใจโจทยเปนอยางดี

แลวจากนั้นผูเรียนจะตองใชทักษะทางคณิตศาสตรเปนเคร่ืองมือในการแกปญหา  ผูเรียนตองพยายาม

เขียนตัวแบบเชิงคณิตศาสตรและคิดวาจะตองนําความรูทางคณิตศาสตรเร่ืองใดที่จะสามารถนํามาใช

ในการแกปญหานี้ได 

 จากบทรอยกรองในโจทยขางตนมีการประพันธในลักษณะเปนโคลงส่ีสุภาพ  ครูผูสอนอาจ

เพิ่มเติมความรูเกี่ยวกบัฉันทลักษณของโคลงส่ีสุภาพ  แผนผัง  หรือขอบังคับตาง ๆ ของการแตง 

โคลงส่ีสุภาพ  สอดแทรกคําศัพทที่ไมคุนเคยเพ่ือประโยชนในการแปลความหมาย  เชน 

 ชลธาร (น.)  แปลวา  ลําน้ํา  ลําคลอง  รองน้ํา  หวย  ทะเลสาบ 

 เตง (ว.)   แปลวา  มีเนื้ออูมแนนตึง  ไมเหีย่วหรือยนยาน 

 อุทก(น.)  แปลวา  น้าํ 

 มาลย(น.)  แปลวา  ดอกไม  ดอกไมที่รอยเปนพวง 

 คู(ก.)  แปลวา  ตรงกนัขามกบัเหยียด  งอเขา 

            นท ี(น.)  แปลวา  แมน้ํา            (คําแปลจากพจนานุกรม ฉบับราชบัณฑิตสถาน พ.ศ.2542) 
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 จากโคลงส่ีสุภาพในโจทยสามารถแปลความหมายโดยยอไดวา “ดอกบัวดอกหนึ่งในสระนํ้า  

เม่ือวัดความสูงจากผิวน้ําจนถึงปลายดอกบัวจะสูง  10 นิ้ว  แตเม่ือเอียงดอกบัวจนปลายดอกจมมิดน้ํา 

พอดีกับผิวน้ําแลววัดระยะหางที่เบ่ียงออกไปบนผิวน้ําไดระยะทาง 21 นิ้ว  สระน้ํามีความลึกเทาไร”  

และสามารถเขียนตัวแบบเชิงทางคณิตศาสตรไดดังรูป 

 
 

 

    

 

 
 

 

 เม่ือผูเรียนเขียนตัวแบบเชิงทางคณิตศาสตรไดถูกตอง  ผูเรียนจะสามารถคนพบไดวาปญหา

นี้เกีย่วของกับความรูเร่ืองความยาวบนดานทัง้สามของรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  ซ่ึงสามารถใชทฤษฎีบท

ของปทาโกรัสเปนเคร่ืองมือในการแกปญหานี้ได  โดยใหสระน้ํามีความลึก x นิ้ว  ดังนัน้บัวดอกนี้จึงมี

ความสูงต้ังแตโคนตนจนถงึปลายดอกเปน x + 10 นิ้ว  โดยใชทฤษฎีบทของปทาโกรัส  จะได

ความสัมพันธเขียนเปนสมการไดดังนี ้

                (x + 10)2 = x2  + 21 2 

          x2 + 20x + 100 = x2 + 441                    

                   20x = 341 

                           x = 
20

341
  = 17.05 

 นัน่คือ  สระน้าํมีความลึกเทากับ 17.05  นิว้ 
 

 ตัวอยางที ่2   (สสวท.  2550: 105-107)  การเช่ือมโยงคณิตศาสตรกับเศรษฐศาสตร  เชน  

การวิเคราะหการลงทุน 

 การใชตัวแบบเชิงคณิตศาสตรเปนตาราง  อสมการและกราฟชวยในการวิเคราะหการลงทุน  

เพื่อวิเคราะหการลงทุน  เพือ่วิเคราะหจํานวนผลิตสินคาทีท่ําใหมีผลกําไรมากที่สุด  ดังตัวอยาง 

 บริษัทแหงหนึง่ผลิตน้ําอัดลมชนิด M และชนิด N โดยทีช่นิด M แตละขวดใชหัวเช้ือน้ําตาล  4 

กรัมกับหวัเช้ือน้ําสม 1 กรัม  สวนชนิด N แตละขวดใชหัวเช้ือน้ําตาล 2 กรัม กับหัวเช้ือน้ําสม 3 กรัม  

ถาในแตละวันบริษัทมหีัวเช้ือน้ําตาลเพียง 20,000 กรัม  และหวัเช้ือน้าํสมเพยีง 9,000 กรัม เทานัน้ ใน

การจําหนายน้าํอัดลม  บริษทัจะไดกําไรจากน้าํอัดลมชนิด M ขวดละ 0.50 บาท และชนิด N ขวดละ 

X นิ้ว 

10 นิ้ว 

X+10 นิ้ว 

21 นิ้ว 
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0.75 บาท อยากทราบวาทางบริษัทควรผลิตน้ําอัดลมชนิด M และชนดิ N วันละกี่ขวด  จึงจะไดกาํไร

มากที่สุด  และเปนเงินเทาไร 

 สมมติให P  แทน  กาํไรเปนบาท 

      x  แทน  จํานวนขวดของน้ําอัดลมชนิด M 

       y  แทน  จํานวนขวดของน้ําอัดลมชนิด N 

 เขียนสมการแสดงกําไรจากการขายน้ําอัดลมไดเปน 

    P = 0.50x + 0.75y 

 เขียนอสมการแสดงความสัมพันธและกราฟไดดังนี ้

 อสมการแสดงการใชหวัน้าํเช้ือน้ําตาล คือ  4x+2y  ≤  20,000 

 อสมการแสดงการใชหวัน้าํเช้ือน้ําสม   คือ    x+3y  ≤  9,000 

 
  

 ตรวจสอบคา P โดยแทนคา x และคา  y  จากทุกจุดยอดมุมของรูปแรเงา ใน  

P = 0.50x + 0.75y 

(x,y) P = 0.50x + 0.75y 

(0, 0) 

(5,000, 0) 

(4,200, 1,600) 

(0, 3,000) 

       0 

2,500 

3,300 

2,250 
  

 จากกราฟและตารางสรุปไดวา  ถาจะขายน้ําอัดลมใหไดกําไรมากที่สุด  ควรผลิตน้าํอัดลม

ชนิด M 4,200 ขวด  ชนิด N 1,600  ขวด  ซ่ึงจะไดกําไรมากที่สุดเปน 3,300 บาท 

0 

3,000 

6,000 

9,000 

12,000 

3,000 6,000 9,000 12,000 
X 

Y 

4x+2y=2,000 

x+3y=9,000 

(4,200 , 1,600) 
(0,3,000) 

(5,000 , 0) 



 16 

 ตัวอยางที ่3   การเช่ือมโยงความนาจะเปนกับการตัดสินใจ (ธีระพร วรีะถาวร.  2535: 406) 

 รานขายองุนแหงหนึง่ไดเก็บขอมูลเกี่ยวกับคาใชจายในการผลิตและราคาขายดังนี้  เนื่องจาก

ผลไมชนิดนี้เนาเสียไดงายถาขายไมไดในวนัที่มีของอยู  คาใชจายขององุนเทากับ 40 บาทตอกลอง 

และราคาขายเทากับ 70 บาทตอกลอง นอกจากคาใชจายปกติแลวเขาไดคํานวณคาใชจายในการที ่

ไมมีองุนเพียงพอกับความตองการของลูกคาเทากับ 30 บาทตอกลอง (คาสูญเสียความเช่ือถือ) 

เจาของรานแหงนี้ไมสามารถระบุจํานวนกลองที่ลูกคาตองการในวันหนึง่ ๆ ได แตจากขอมูลของการ

ขายใน 100 วนัที่ผานมาเปนดังนี้  
 

จํานวนกลองที่ขายได / วนั จํานวนวันที่ขายได 

10 

11 

12 

13 

15 

20 

40 

25 
  

 ทานคิดวาเจาของรานควรจะสต็อกองุนเปนจํานวนกีก่ลองตอวันจึงจะเปนผลดีกับกจิการของ

เขา   
 

 จากตัวอยางการเช่ือมโยงตาง ๆ  ที่ไดกลาวมาแลวขางตน  แสดงใหเหน็วาในการแกปญหา

คณิตศาสตรในแตละขอนั้นจะตองใชความรูทางคณิตศาสตรหลายเร่ืองประกอบเขาดวยกัน  อีกทั้งวิชา

คณิตศาสตรยังเปนเคร่ืองมอืในการแกปญหาในวิชาอ่ืน ๆ อีกดวย  นักเรียนที่สามารถเช่ือมโยงความรู

ตาง ๆ ทางคณิตศาสตรและเช่ือมโยงวิชาคณิตศาสตรกับวิชาอ่ืนได  จะทําใหเขาใจในวิชาคณิตศาสตร

และวิชาอ่ืน ๆ  มากย่ิงข้ึน   ดังนัน้ครูจึงควรจัดการเรียนการสอนเพื่อทาํใหนักเรียนสามารถเชื่อมโยง

ระหวางแนวคิดตาง ๆ ทางคณิตศาสตร  รวมถงึการเชื่อมโยงระหวางคณิตศาสตรกับศาสตรอ่ืน ๆ  
 

2.5  การพัฒนาทักษะการเช่ือมโยง 
  ไดมีนักการศึกษาหลายทานไดกลาวถึงการพัฒนาทักษะการเช่ือมโยงไวตาง ๆ กันดังตอไปนี้ 

  กระทรวงศึกษาธิการ (2545: 200-205) ไดกลาววา องคประกอบที่ชวยพัฒนาทักษะ / 

กระบวนการเช่ือมโยงความรูตาง ๆ ทางคณิตศาสตร และคณิตศาสตรกับศาสตรอ่ืน ๆ มีดังนี ้

1. มีความคิดรวบยอดทางคณิตศาสตรอยางเดนชัดในเร่ืองนั้น 

2. มีความรูในเนือ้หาที่จะนําไปเช่ือมโยงกับสถานการณตาง ๆ ที่ตองการเปนอยางดี 

3. มีทักษะในการมองเหน็ความเก่ียวของระหวางความรูและทักษะ / กระบวนการที่

มีในเนื้อหานัน้กับงานที่เกีย่วของ 
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4. ทักษะในการสรางแบบจําลองทางคณิตศาสตร  เพื่อสรางความสัมพนัธระหวาง

คณิตศาสตรกับศาสตรตาง ๆ 

5. มีความเขาใจในการแปลความหมายของคําตอบที่หาไดจากแบบจําลองทาง

คณิตศาสตรวามีความเปนไปไดหรือสอดคลองกับสถานการณนั้น  ๆ อยางสมเหตุผล 

  จรรยา  ภูอุดม  (2545: 23-24)  ไดกลาวถึงการคัดเลือกสถานการณปญหาเพื่อใชเปนส่ือ

ใหเกิดการเรียนรู วาควรใชหลักเกณฑดังตอไปนี้ 

   1.  เปนสถานการณแบบองครวม  มกีารบรูณาการเนื้อหา  เนนมโนมติหรือแนวคิด

หลัก  การสอนคณิตศาสตรที่แยกเปนสวน ๆ ทําใหนกัเรียนไมสามารถสรางมโนมติที่เปนภาพรวมและ

นําคณิตศาสตรไปใชได  นักเรียนจํานวนมากไมสามารถสรางมโนมติทีเ่ปนภาพรวมจากสวนยอย ๆ ได

แตจะจําเฉพาะลักษณะที่เปนสวนยอย ๆ ในทางตรงขาม  เมื่อมโนมติถกูนําเสนอในลักษณะทีเ่ปน

ภาพรวม  นักเรียนจะหาวิธีการสรางความหมายโดยการแยกภาพรวมออกเปนสวน ๆ เพื่อใหสามารถ

มองเหน็และเขาใจได  สวนการเนนมโนมติหลักก็เนื่องมาจากจุดประสงคการเรียนรูทุกจุดประสงคไมได

มีความสําคัญเทากันทั้งหมด  บางจุดประสงคเปนเพียงกรณีเฉพาะหรือเปนผลที่ไดโดยออมจากการ

เรียนรูบางจุดประสงค  นอกจากนี้  การจัดกิจกรรมการเรียนการสอนที่เนนความสําคัญทุกจุดประสงค

จะทาํใหเวลาที่มีในหลักสูตรไมเพียงพอสําหรับจัดกิจกรรมใหนักเรียนไดคิดอยางจริงจัง  การจัด

บรรยากาศการเรียนที่สงเสริมใหนกัเรียนเรียนรูโดยการกระทําจะตองไมเปนบรรยากาศที่อัดแนนดวย

เนื้อ  แตเปนการเนนที่แนวคิดใหญ ๆ จึงตองมีการวิเคราะหเพื่อตัดสินวาจะเลือกจุดประสงคใดที่เปน

จุดประสงคหลักสําหรับจัดประสบการณการเรียนรู  โดยอาจใชการสรางแผนผังมโนมติ (Concept 

Maps)  เปนเคร่ืองมือในการวิเคราะห  เนือ่งจากแผนผังมโนมติเปนระบบการแทนความรูที่มีโครงสราง

เปนลําดับข้ัน มีความสัมพนัธเช่ือมโยงกันระหวางมโนมติตาง ๆ สามารถแสดงใหเหน็ถงึเนื้อหาที่ข้ึนตอ

กันอยางชัดเจน  โดยมโนมติที่เปนกรณีทัว่ไปที่สุดจะเปนมโนมติหลัก  สวนมโนมติที่เฉพาะเจาะจงจะ

เปนมโนมติรอง  แผนผังมโนมติจึงสามารถแสดงใหเหน็ถงึมโนมติหลักและความรูพืน้ฐานไดอยางดี 

  2.   ขอมูลในสถานการณปญหาสอดคลองและตรงตามสภาพจริงในชีวิตประจําวนัไมเปน

เพียงขอมูลที่แตงข้ึน  จากประสบการณที่ผานมาเรามักพบวานักเรียนไมสามารถนาํส่ิงที่เรียนไปใชกับ

สถานการณในชีวิตจริงได  เพราะสถานการณในชีวิตจริงสวนใหญมีลักษณะซับซอน  มีการผสมผสาน

กันของเนื้อหาตาง ๆ มากกวาที่จะแยกออกเปนสวน ๆ ดวยเหตุนี้  สถานการณปญหาที่จะนาํมาใชใน

การจัดกิจกรรมการเรียนการสอนจึงควรมลัีกษณะเปนแบบองครวม  มีการบูรณาการของเนื้อหาและมี

ความซับซอนตรงตามความเปนจริงมากกวาเปนการแตงข้ึน  การฝกใหนกัเรียนไดเผชิญกับปญหาท่ี

สอดคลองกับชีวิตจริงยอมทาํใหนักเรียนเห็นคุณคาของวิชาคณิตศาสตร  เหน็วาคณิตศาสตรสัมพันธ

โดยตรงกับชีวติประจําวนัและสามารถนาํไปใชในชีวิตประจําวนั  การใหโอกาสนกัเรียนไดแกปญหา
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แบบนี้จะทําใหนกัเรียนสามารถแกปญหาที่ซับซอนในชีวิตจริงได  และเหน็วาการเรียนรูตอไปอีกเปนส่ิง

ที่มีความสําคัญอยางยิ่ง 

  3.   เปนสถานการณปญหาที่อยูรอบตัวนกัเรียน  เหมาะกับวยั  ความสนใจ  และมี

ความหมายตอนักเรียน  เนือ่งจากการใชสถานการณทีเ่หมาะสมกับวยั  ความสนใจ  และมีความหมาย

ตอนักเรียน  เปนองคประกอบสําคัญที่จะผลักดันใหนักเรียนเกิดความอยากแกปญหาหรือการกระทํา

อันกอใหเกิดการเรียนรู 

  4.   เปนสถานการณที่สงเสริมการสํารวจ  การอภิปราย  และการตัดสินใจ  เนื่องจาก

สถานการณทีส่งเสริมการสํารวจ อภิปราย  และตัดสินใจ  เปนสถานการณที่มีประสิทธิภาพตอการเรา

ใหนักเรียนรูจักคิด  อันเปนจุดเร่ิมตนของการสํารวจอยางนักวิทยาศาสตร  นอกจากนี้สถานการณที่

สงเสริมการสํารวจ  อภิปราย  และการตัดสินใจ  ยังเปนสถานการณทีส่งเสริมใหเกิดการใชระบบ

สัญลักษณในการส่ือสาร  เกิดปฏิสัมพันธของสมาชิกในสังคม  ที่สําคัญคือการใชสถานการณที่สงเสริม

การสํารวจ  อภิปราย  และการตัดสินใจ  จะชวยสงเสริมและพัฒนาความสามารถของนกัเรียนทางดาน

ทักษะ/กระบวนการ  ทั้งทางดานการสื่อสาร  การแกปญหา  และการใหเหตุผลไดเปนอยางดี 

  5.   เปนสถานการณทีท่าทาย  สามารถหาคําตอบไดหลายวธิี  นักเรียนแตละคนมีระดับ

ความรู  ทกัษะ  และความเขาใจ  ตอสถานการณปญหาแตกตางกัน  การใชสถานการณปญหาที่

สามารถหาคําตอบไดหลายวิธีจึงเอ้ือตอการใชวิธีการของนกัเรียนในการหาคําตอบ  ซ่ึงจะสงเสริมการ

คิดและอภิปรายของนักเรียน  ประกอบกบัปญหาในชีวติประจําวนัสวนใหญจะเปนปญหาที่สามารถ

แกไขไดหลายวิธี  ดังนั้นการใชสถานการณปญหาที่สามารถแกไขไดหลายวิธีจึงสงเสริมใหนกัเรียนเกิด

การเรียนรูอยางมีความหมายและสอดคลองกับความเปนจริงไดมากข้ึน  นอกจากนีก้ารแกปญหาเพียง

ไมกี่ปญหาแตมีวิธีแกที่หลากหลายเปนส่ิงที่มีประโยชนกวาการแกปญหาหลาย ๆ ปญหาแตใชวิธี

เดียวกนั  เนื่องจากการใชเพยีงวธิีเดียวมีความเส่ียงสูงตอการเกิดความลมเหลวในการแกปญหาของ

นักเรียน 

  กลาวโดยสรุปวาในการจัดการเรียนการสอนเพื่อใหนกัเรียนพัฒนาทักษะการเช่ือมโยงนั้น

ครูควรบูรณาการเนื้อหาตาง ๆ ภายในวิชาคณิตศาสตรเขาดวยกนั  เช่ือมโยงวิชาคณิตศาสตรกับ

ศาสตรอ่ืน ๆ รวมถงึการนําวชิาคณิตศาสตรไปเช่ือมโยงกับชีวิตความเปนอยูประจําวนั  นอกจากน้ีครู

ยังควรจัดกิจกรรมหรือสถานการณปญหาที่ใหนักเรียนไดปฏิบัติจริง  เพื่อที่จะไดนําความรู  เนื้อหา

สาระ  และกระบวนการทางคณิตศาสตรไปใชเรียนรูเนื้อหาใหม  หรือนาํมาแกปญหาสถานการณทีค่รู

กําหนดข้ึน 
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 2.6  แนวทางการจัดการเรยีนการสอนการเชื่อมโยงในเกรด 9-12 
  สมาคมครูคณิตศาสตรแหงสหรัฐอเมริกา (NCTM.  2000: 354-358)  กลาววา  นักเรียน

เกรด 9-12  ควรไดรับการพฒันาในเร่ืองของการโยงความคิดไปยังแงมมุตาง ๆ ทาํใหเกิดความเขาใจที่

ลึกซ้ึงข้ึน  ดีกวาคิดถึงวธิีการเดียวในการแกปญหาที่นาํไปสูผลลัพธทีเ่หมือนกนั  นกัเรียนจะไดการหยั่งรูที่

สามารถบอกไดวาปญหาใดตองพิสูจนหรือปญหาใดใชเพยีงการคาดคะเนไมตองพิสูจน  การโยงความรู

ทางคณิตศาสตรเขาดวยกนัทําใหเกิดความเขาใจในปญหานั้นมากยิ่งข้ึน 

  NCTM  ไดยกตัวอยางของการเช่ือมโยงเพือ่ใชเปนแนวทางในการจัดการเรียนการสอน

การเช่ือมโยง  ซ่ึงแสดงถึงการนําเสนอวิธทีีต่างกนัของการแกปญหาคณิตศาสตร 

  นักเรียนเกรด 10 เร่ิมตนคิดแกปญหาที่อาจารยโรบินสันให  “ครูมีปญหาใหพวกเธอ

ชวยกนัแก  ครูมีสุนัขเช่ืองอยูตัวหนึ่งและมสีนามรูปสามเหล่ียมมมุฉากที่บาน  เมื่อจะไปทําธุระสักครูจึง

ลามโซมนัไวทีส่นาม  ครูตองการโซที่ส้ันที่สุดเทาที่เปนไปไดแตใหสุนัขสามารถเดินไปถึงทุกมุมในสนาม  

ครูควรลามโซมันไวที่ตรงไหน”  อาจารยโรบินสันใหนกัเรียนทํางานเปนกลุม ๆ ละ 3 คน  ใชอุปกรณที่มี

อยูตามปกติในการแกปญหา  ไดแก  วงเวยีน  ไมบรรทัด  เคร่ืองคิดเลข  คอมพวิเตอรที่ติดต้ังโปรแกรม

เรขาคณิต 

  เจนนิเฟอรพูดวาเราลองสเกตซภาพในคอมพิวเตอรดูกอน  ซ่ึงทุกคนในกลุมเหน็ดีดวยซ่ึง

ผลที่ไดดังแสดงในภาพประกอบ  1 (NCTM.  2000: 354) 

 

 

 

 
 

ภาพประกอบ  1  แสดงภาพสเกตซจากคอมพิวเตอรของเจนนิเฟอร 

 

  อาจารยโรบินสันเดินดูแตละกลุมทํางาน  มาถงึกลุมของเจนนิเฟอรคร้ังแรกสังเกตเหน็วา

มีการลองกําหนดจุด D ข้ึนภายในรูปสามเหล่ียมแลวลากเสนไปยงัมุมตางๆ แตเมื่ออาจารยโรบินสัน 

เดินมายังกลุมนี้อีกคร้ังดูเหมอืนจะเปนรูปเปนรางข้ึน  เขาถามถึงการทาํงานของกลุม 

อาจารยโรบินสัน  :   โจ  กลุมของเธอคืบหนาไปถงึไหนแลว 

โจ     :   พวกเรากําลังพยายามหาตําแหนงของจุด 

เจฟฟ    :   จุดนัน้ไมควรอยูใกลมุมใดมุมหนึ่งของสามเหล่ียมมากเกนิไป 

เจนนิเฟอร    :   เราตองใหไดความยาวไปยังมุมทัง้สามเทากันดวย 

C 

A 

D 

B 

DC=2.12  นิ้ว 

DB=3.12  นิ้ว 

DA=1.70  นิ้ว 



 20 

  กอนที่อาจารยโรบินสันจะเดินไปดูกลุมอ่ืนเขาไดชวยจัดระเบียบความคิดใหกับเด็กกลุมนี้  

เพื่อใหสามารถใชภาษาคณิตศาสตรที่ไดมาตรฐานยิ่งข้ึน  และรูจักตรวจสอบดวยการแลกเปล่ียน

ความคิดของตนเพ่ือใหคนอ่ืนเขาใจ  ทาํใหเจนนิเฟอรและเพื่อนในกลุมเหน็เปาหมายท่ีชัดเจนข้ึนวา  

ตองหาจุด D  ที่ทาํใหสวนของเสนตรง DA , DB และ  DC  ยาวเทากนั  เมื่ออาจารยโรบินสันกลับมา

ใหม  กลุมนี้จึงไดขอสรุปวาจุดนั้นจะตองอยูตรงกึ่งกลางของดานตรงขามมุมฉาก  แตยังไมสามารถ

บอกเหตุผลได  ดังนั้นส่ิงที่ตองทาํตอไปคือหาเหตุผลเพื่อมาพิสูจน 

อาจารยโรบินสัน :   เธอจะตองรูอะไรอีกบาง 

เจฟฟ    :   ผมไมแนใจวาจุด D  ที่วานี้  จะอยูหางจากจุดยอดทัง้สามเทากนัจริง 

เจนนิเฟอร    :    แตฉันคิดวาใชนะ  มนัเปนจุดศูนยกลางของวงกลมไดดวย 

  การอภิปรายของแตละกลุมยังคงดําเนนิตอไปจนหลายกลุมไดขอสังเกตและคาดเดา

คลาย ๆ กับกลุมของเจนนิเฟอร  อาจารยโรบินสันจึงเขียนขอคาดเดาซึ่งคลายกันทกุกลุมบนกระดาน 

ขอคาดเดา     :    จุดกึง่กลางของดานตรงขามมุมฉากของรูปสามเหล่ียมมุมฉากอยูหางจากจุดยอดมุม

ทั้งสามเทากัน 

  เขาใหแตละกลุมทําการพิสูจนหรือยกตัวอยางคาน  เลือกตัวแทนกลุมออกมานําเสนอ

หนาช้ันเรียนและบอกกับนักเรียนวาวธิีพิสูจนขอคาดเดานี้อาจทําไดหลายวธิ ี

  ผลงานของนกัเรียนแตละกลุมดังแสดงในภาพประกอบ 2 (NCTM.  2000: 356) กลุม

หนึง่กาํหนดโคออรดิเนตของรูปสามเหล่ียมมุมฉากในกราฟดังรูป (ก)  แลวใชทฤษฎีบทปทาโกรัสแสดง

ใหเหน็วา  CM = MA  แตเนื่องจาก  BM = MA  ดังนั้น  BM = MA = CM 

  กลุมของเจนนิเฟอรบอกวาจุดสามจุดคือ A , B และ C  นัน้อยูบนวงกลมวงหนึ่ง  ซ่ึง

อาจารยโรบินสันแนะวากลุมนี้ไดใชสมบัติของมุมในคร่ึงวงกลม (ดังรูป ข) 

  พีโดรนําเสนอผลงานของกลุมดวยการลากเสนตรงตอจากสามเหล่ียมมุมฉากบรรจบกัน

เปนรูปส่ีเหล่ียมมุมฉาก (ดังรูป ค) แลวอางเหตุผลโดยใชสมบัติของเสนทแยงมุมของรูปส่ีเหล่ียม 

มุมฉาก   

  แอนนานาํเสนอผลงานโดยใชการแปลงทางเรขาคณิต (ดังรูป ง)  ซ่ึงให M และ M’ เปน

จุดกึ่งกลางของสวนของเสนตรง AB และ  A’B’  ตามลําดับ  สามเหล่ียม MAM’  คลายกับสามเหล่ียม

BAB’ โดยแตละดานที่สมนยักันนัน้ความยาวของดานของรูปสามเหล่ียมที่เล็กกวามขีนาดเปนคร่ึงหนึง่

ของรูปสามเหล่ียมที่ใหญกวา  ในทาํนองเดียวกนัจะไดวาสามเหล่ียม BMC  คลายกบัสามเหล่ียม 

BAB’ แอนนาไดแสดงใหเหน็วาสามเหล่ียม  MAM’  เทากันทุกประการกับสามเหล่ียม CMB  ซ่ึงทาํให

ไดวา  CM = MA                                                                             
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                (ก)                                                                                   (ข)      

 

 

 

 
 
                       (ค)                                                                                 (ง) 

ภาพประกอบ  2  แผนภาพผลงานการพิสูจน 4 แบบของนักเรียน 

 

  อาจารยโรบินสันแสดงความช่ืนชมในคุณภาพของงานที่นกัเรียนแสดงวิธทีําไดหลากหลาย  

ซ่ึงเปนสวนสําคัญของการเช่ือมโยงความรูในคณิตศาสตรเขาดวยกนั  นกัเรียนไดเหน็วามีวิธทีําไดหลายวิธี

ไมวาจะใชความรูในเร่ืองเรขาคณิตในระบบแกนมุมฉาก  เรขาคณิตในระบบยุคลิด  หรือการแปลงทาง

เรขาคณิตสามารถเช่ือมโยงถึงกันได  เขาไดใหความเหน็วาเปนเร่ืองดีที่นกัเรียนไดวธิีคิดเหลานี้  เพื่อ

บางคนจะไดแนวคิดไปใชแกปญหาอ่ืนตอไปในภายหนา  

  กิจกรรมตอไปที่อาจารยโรบินสันเลือก  ดังแสดงในภาพประกอบ 3 (NCTM.  2000: 357)  

เปนปญหานาสนใจทีน่ักเรียนจะไดใชสมบัติของรูปสามเหล่ียมและวงกลม  มีนกัเรียนกลุมหนึง่สนใจ

กลุมของสามเหล่ียมมมุฉากใชดานตรงขามมุมฉากรวมกันและดูวถิีทางเดินของจุดยอดมุมฉาก (ดังรูป 

ก)  สวนอีกกลุมหนึง่สนใจกลุมของสามเหลี่ยมมุมฉากทีม่ีมมุฉากและดานประกอบมุมฉากดานหนึ่ง

รวมกัน (ดังรูป ข)  เมื่อลงจุดกึ่งกลางของดานตรงขามมุมฉากของสามเหล่ียมมมุฉากแตละรูปแลว   

จะเหน็วถิีทางเดินของจุดเปนสวนโคงของวงกลม  คร้ังแรกนักเรียนขัดแยงในความคิดวาจะเปนแบบรูป

ของวงกลมหรือไม  แตอาจารยโรบินสันมองเหน็ความเปนไปไดในการสรางการเช่ือมโยงโดยต้ังคําถาม  

เชน “ทําไมเธอคิดวาเปนแบบรูป”  และ “วงกลมในแบบรูปของเธอนี้ใชอธิบายอะไรบางอยางกับวงกลม

จากงานของกลุมของเจนนิเฟอรไดหรือไม”  เมื่อแตละกลุมเขาใจส่ิงที่เขาถามก็เร่ิมเห็นการเช่ือมโยง

ระหวางวงกลมที่เกิดข้ึนนีก้บับทนยิามของวงกลม  และความจริงจากปญหาที่แลวนัน่คือระยะทางไป

ยังจุดทัง้สามเทากนั 
 

B(0,2b) 

M(a,b) 

A(2a,0) C(0,0) 

D 

A 

B 

C 

M 

B 

M 

 

M 

A 

A = A′  

B 

C 

C = C ′  

M′  

B′  
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                      (ก)                                                              (ข) 
 

ภาพประกอบ 3  แสดงวิถทีางเดินของจดุยอดมุมฉาก  และจุดกึ่งกลางของดานตรงขามมมุฉาก 

 

 ทายสุดอาจารยโรบินสันไดใหงานทาทายที่เช่ือมโยงกับปญหานี้ (หรือปญหาที่คลายกันนี้) 

กับสถานการณในชีวิตจริงกับศาสตรอ่ืน ๆ โดยใชกระดาษโปสเตอรแสดงการเช่ือมโยงทางคณิตศาสตร

ที่คลายคลงึกบัปญหากอน คือ หาจุดที่อยูหางจากจุดยอดทั้งสามของรูปสามเหล่ียมมุมฉากเปน

ระยะทางเทากัน  ใหกลุมหนึ่งแสดงการทดลองในหองเรียนทีท่ําใหมดืโดยปดหนาตางทกุบาน  วาง

กระดาษโปสเตอรรูปสามเหล่ียมมุมฉากสีขาวรูปหนึ่งลงบนพ้ืนหอง  จุดเทียนไขที่สูงเทากันต้ังไวที ่

จุดยอดทั้งสาม  ต้ังวัตถุส่ิงหนึง่ที่ส้ันกวาเทียนไขไวภายในรูปสามเหล่ียม  สมาชิกคนหนึ่งของกลุมทํา

การเคลื่อนยายวัตถนุั้นไปเร่ือย ๆ นักเรียนคนอ่ืนสังเกตเงาของวัตถุ  ปรากฏวาเงาทัง้สามของวัตถุยาว

เทากันเมื่อวัตถุนัน้เคลื่อนยายมาอยูที่จุดกึ่งกลางของดานตรงขามมุมฉาก  ปรากฏการณดังกลาวสราง

ความยนิดีแกทั้งอาจารยโรบินสันและผูเรียนในช้ัน  แตเขาบอกวางานยังไมจบเพียงเทานี้  ปญหา

อาจจะมีตอไปเชน “ไมใชวาลานบานของทุกคนจะมีมมุฉากหรือเปนสามเหล่ียมมมุฉาก” ขอคิดนี้กําลัง

นําไปคนหาส่ิงที่เปนนามธรรมและเปนกรณีทั่วไปเพื่อใชกับงานอ่ืน ๆ บางงานหรือไปสรางการเช่ือมโยง

ใหมากข้ึน 

 เร่ืองราวในช้ันเรียนของอาจารยโรบินสันช้ีใหเห็นวา  มหีลายวิธีในการสอนที่จะชวยใหนักเรียน

คนหาและสรางทกัษะการเช่ือมโยงทางคณิตศาสตร  โดยเฉพาะการเลือกปญหามีความสําคัญเนื่องจาก

นักเรียนคงไมสามารถเชื่อมโยงไดเองนอกจากไดทาํงานกับปญหาหรือกับสถานการณตาง ๆ  ซ่ึงจะ

นําไปสูการโยงความรูตาง ๆ เขาดวยกัน  ครูควรมีความคิดริเร่ิมในการหาปญหาที่บูรณาการความรู  

ซ่ึงเมื่อกอนการสอนที่เนนที่เนื้อหา  และหลักสูตรใหมีการศึกษาเนื้อหาแยกเปนเร่ือง ๆ เชน  เรขาคณิต  

พีชคณิต  และสถิติ  แตเมื่อหลักสูตรไดใหมีการสอนโดยใชปญหาซ่ึงเปนการทําลายขอบเขตเนื้อหา

แบบเดิมลง  ครูจึงตองพัฒนาตนเองใหเกิดความชํานาญในการสรางการเช่ือมโยงทางคณิตศาสตรเพื่อ

จะไดนําไปพฒันาความสามารถนัน้แกนกัเรียน 

  หลักการที่จําเปนอันหนึง่ในการชวยใหนักเรียนสรางทกัษะการเช่ือมโยงคือ  กระตุนให

นักเรียนแสวงหาความรูบวกกับการไดแกปญหาที่ใกลตัว  อาจารยโรบินสันเร่ิมตนดวยปญหาที่มทีาง

แกหลายวิธีและหลากหลายคําตอบ  ในขณะทํางานกบัปญหานักเรียนอาจถูกชักนําใหไขวเขวจนทําให

ไมสามารถตัดสินใจไดและเกดิการโตแยง  เขาจะชวยใหนกัเรียนคนหาแกนแททีน่ํามาซึ่งความคิดใหม ๆ ที่
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สรางการเช่ือมโยง  นักเรียนจะไดรับการสงเสริมใหสะทอนความคิด  และเปรียบเทยีบคําตอบที่ได  เปนการ

สรางทกัษะการเช่ือมโยง  เมือ่นักเรียนทาํทกุอยางกับปญหาที่ใหมาไดแลว  จึงใหกาวไปสูการคนหา

กรณีทั่วไป  ปญหาที่มีคุณคาจะทําใหเกิดความคิดทางคณิตศาสตรและเปนเคร่ืองมือที่ชวยใหนกัเรียน

สามารถเหน็คณิตศาสตรไดเช่ือมโยงกันทัง้หมด 

  กลาวโดยสรุป  แนวทางในการจัดกิจกรรมการเรียนการสอนเพื่อสงเสริมทักษะการ

เช่ือมโยงน้ัน ครูควรใชปญหาหรือสถานการณที่บูรณาการความรูตาง ๆ เขาดวยกัน  เพื่อใหนักเรียน

สามารถเชื่อมโยงความรูตาง ๆ ทางคณิตศาสตร  รวมถงึการเช่ือมโยงระหวางคณิตศาสตรกับศาสตร

อ่ืน ๆ 

3.  งานวิจัยที่เก่ียวของกับความนาจะเปน   

3.1  งานวิจัยตางประเทศ 
  ฟสคเบียนและเซนารค (Fischbein; & Schnarch.  1997: 96-104)  ไดศึกษามโนมติที่

คลาดเคล่ือนเรื่องความนาจะเปนที่เปนผลมาจากสหัชญาณในแตละชวงอายุ  จุดมุงหมายของงานวิจัย

นี้ คือ  ศึกษามโนมติที่คลาดเคล่ือนเร่ืองความนาจะเปนที่เปนผลมาจากสหัชญาณในแตละชวงอาย ุ  

โดยแบงกลุมตัวอยางออกเปน  5  กลุม  ไดแก  กลุมที ่1 นกัเรียนเกรด 5 (อายุ 10-11 ป)  จํานวน  20  คน   

กลุมที ่2 นักเรียนเกรด 7 (อายุ 12-13 ป)  จํานวน  20  คน   กลุมที ่3 นกัเรียนเกรด 9  (อายุ 14-15 ป)  

จํานวน  20 คน   กลุมที ่4  นกัเรียนเกรด 11 (อายุ 16-17)  จํานวน  20  คน  และกลุมที่ 5  นกัศึกษาครู

คณิตศาสตร  จํานวน  18  คน   โดยใหนกัเรียนแตละกลุมทําแบบสอบถามซ่ึงประกอบดวยปญหาเร่ือง

ความนาจะเปน  7 ปญหา  ดังนี้  ปญหาที ่1  คือ  ในการเลนเกมล็อตโต  ผูเลนจะตองเลือกตัวเลข 6 

ตัวจากตัวเลข 1-40  เวิรดเลือกตัวเลข 1, 2, 3, 4, 5, 6  สวนรัธเลือกตัวเลข 39, 1, 17, 33, 8, 27   

อยากทราบวาใครจะมีโอกาสชนะมากกวากัน  ซ่ึงปญหานี้ใชวัดมโนมติที่คลาดเคล่ือนเกี่ยวกับการเปน

ตัวแทน  (Representativeness)  ปญหาที่  2  คือ  เมื่อโยนเหรียญ 1 เหรียญ  ผลลัพธทีเ่ปนไดมี 2 

แบบคือหัวหรือกอย  รอนน่ีโยนเหรียญ 3 คร้ัง และเหรียญออกหัวทั้ง 3 คร้ัง รอนนี่ทาํการโยนเหรียญอีก

คร้ังหนึง่  โอกาสที่เหรียญจะออกหวัในคร้ังที ่4 มีมากกวาหรือนอยกวาการที่เหรียญจะออกกอย  ซ่ึง

ปญหานี้ใชวัดมโนมติที่คลาดเคล่ือนเกี่ยวกับผลของการทดลองหลาย ๆ คร้ังที่มีผลลัพธเหมือนกัน

สงผลตอผลการทดลองคร้ังใหมทัง้ในทางลบและทางบวก (Negative  and  Positive  Recency  

Effects)  ปญหาที่  3  คือ  ในการทอดลูกเตา 2 ลูก 1 คร้ัง จงเปรียบเทยีบความเปนไปไดของ

เหตุการณที่ลูกเตาจะข้ึนแตม 5 กับ 6 หรือ ข้ึนแตม 6 ทัง้คู  ซ่ึงปญหานี้ใชวัดมโนมติที่คลาดเคล่ือน

เกี่ยวกับเหตุการณที่มีความซับซอนและเหตุการณอยางงาย  (Compound  and  Simple Events)  

ปญหาที่  4  คือ  แดนฝนวาอยากจะเปนหมอ  เขาชอบชวยเหลือผูอ่ืน  ตอนที่เขาเรียนระดับ
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มัธยมศึกษาเขาเปนอาสาสมัครขององคกร  Red Cross  เมื่อเขาสําเร็จการศึกษาเขาเขาไปชวยงานใน

กองทพับกในฐานะเปนผูดูแลเกี่ยวกับเร่ืองยา  หลังจากเขาปฏิบัติงานที่กองทพับกเรียบรอยแลว   

แดนไปลงทะเบียนเรียนที่มหาวิทยาลัย  คุณคิดวาแดนจะเลือกเรียนอะไร  ซ่ึงปญหานี้ใชวัดมโนมติที่

คลาดเคล่ือนเกี่ยวกับความคิดที่ไมถูกตองของการเชื่อมกันของเหตุการณ  (Conjunction  Fallacy)  

ปญหาที่  5  แบงเปน 2 ขอ ไดแก ขอ 5A และ 5B  ปญหาขอ 5A คือ  ในเมอืงแหงหนึง่มีโรงพยาบาลอยู 

2 แหง  ไดแก โรงพยาบาลขนาดเล็กและโรงพยาบาลขนาดใหญ  โรงพยาบาลขนาดเล็กมีเด็กเกิดใหม

เฉล่ียวนัละ 15 คน  และโรงพยาบาลขนาดใหญมีเด็กเกดิใหมเฉล่ียวันละ 45 คน  เด็กที่เกิดมามีความ

เปนไปไดที่จะเปนเพศชายประมาณรอยละ 50  โรงพยาบาลขนาดเล็กไดทําการบันทกึขอมูลในเวลา 1 

ป  พบวามีเด็กที่เกิดมาเปนเพศชายมากกวา 9 คน / วัน  ซ่ึงมากกวารอยละ 60 ของเด็กที่เกิดมา  สวน

โรงพยาบาลขนาดใหญไดมกีารบันทึกขอมูลในเวลา 1 ป พบวามเีด็กที่เกิดมาเปนเพศชายมากกวา 27 

คน / วนั  ซ่ึงมากกวารอยละ 60 ของเด็กที่เกิดมา  อยากทราบวาในเวลา 1 วันโรงพยาบาลใดมีเด็กเกิด

มากกวากัน  สําหรับปญหาขอ 5B คือ  จงเปรียบเทียบความเปนไปไดที่เหรียญจะข้ึนหวัอยางนอย 2 คร้ัง 

จากการโยนเหรียญ 3 เหรียญ กับ ความเปนไปไดที่เหรียญจะข้ึนหวัอยางนอย 200 คร้ัง จากการโยนเหรียญ

ทั้งหมด 300 คร้ัง  ซ่ึงปญหาท่ี 5 นี้ใชวัดมโนมติที่คลาดเคล่ือนเกี่ยวกับผลกระทบของขนาดกลุมตัวอยาง  

(Effects  of  Sample  Size)  ปญหาที่  6  คือ  จงเปรียบเทยีบความเปนไปไดเม่ือเลือกคณะกรรมการ 1 ชุด  

ซ่ึงประกอบดวยสมาชิก 2 คน  จากผูสมัครทัง้หมด 10 คน กับความเปนไปไดเม่ือเลือกคณะกรรมการ 1 ชุด 

ซ่ึงประกอบดวยสมาชิก 8 คน  จากผูสมัครทัง้หมด  10  คน  ซ่ึงปญหานี้ใชวัดมโนมติที่คลาดเคล่ือน

เกี่ยวกับเทคนคิวิธีในการใชประโยชนจากขอมูลที่กําหนดให  (The  Heuristic  of  Availability)  และ

ปญหาที่  7  แบงเปน 2 ขอ ไดแก ขอ 7A และ 7B  ปญหาขอ 7A คือ  ในกลองบรรจุเบ้ียสีขาว 2 ช้ิน และ

เบ้ียสีดํา 2 ช้ิน  โยฟทําการหยิบเบ้ียจากกลอง 2 ช้ิน โดยหยบิทีละช้ินแบบไมใสคืน  ถาโยฟหยิบเบ้ียช้ินแรก

ไดสีขาว  อยากทราบวาความเปนไปไดที่เบ้ียอันที่ 2 จะเปนสีขาวมีมากกวา เทากับ หรือนอยกวาสีดํา  

ปญหาขอ 7B คือ  ในกลองบรรจุเบ้ียสีขาว 2 ช้ิน และเบ้ียสีดํา 2 ช้ิน  กาลิททาํการหยิบเบ้ียจากกลอง  2 

ช้ิน โดยหยิบทลีะช้ินแบบใสคืน (โดยที่ไมดูวาช้ินแรกเปนสีอะไร)  ถาโยฟหยิบเบ้ียช้ินทีส่องไดสีขาว  อยาก

ทราบวาความเปนไปไดที่เบ้ียช้ินแรกจะเปนสีขาวมีมากกวา เทากับ หรือนอยกวาสีดํา  ซ่ึงปญหาน้ีใชวัด

มโนมติที่คลาดเคล่ือนเกี่ยวกบัผลของความคิดที่ไมถูกตองเก่ียวกับลําดับของเหตุการณ  (The  Effect  of  

the  Time  Axis  Fallacy)  ผลการวิจัยพบวา  1.  มโนมติที่คลาดเคล่ือนเกี่ยวกับการเปนตัวแทนที่มีผล

มาจากสหัชญาณจะลดนอยลงตามชวงอายุที่เพิ่มข้ึน  2.  มโนมติที่คลาดเคล่ือนเกี่ยวกับผลของการ

ทดลองหลาย ๆ คร้ังที่มีผลลัพธเหมือนกันสงผลตอผลการทดลองคร้ังใหมในทางลบจะลดนอยลงตาม

ชวงอายทุี่เพิม่ข้ึน  ในขณะทีม่โนมติที่คลาดเคล่ือนเกี่ยวกับผลของการทดลองหลาย ๆ คร้ังที่มีผลลัพธ

เหมือนกนัสงผลตอผลการทดลองคร้ังใหมในทางบวกเกือบจะไมมีผลการเปล่ียนแปลง  ซ่ึงพบวากลุม
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ตัวอยางบางคนเช่ือวาเขาสามารถทาํนายผลลัพธทีเ่กิดข้ึนไดอยางแนนอน  ในขณะที่คนอ่ืน ๆ  จะประเมิน

คาความนาจะเปนของแตละผลลัพธทีเ่กิดข้ึน  3. มโนมติทีค่ลาดเคล่ือนเกี่ยวกับเหตุการณที่มีความซับซอน

และเหตุการณอยางงายจะเกดิข้ึนบอยคร้ังและเกิดข้ึนอยางสม่าํเสมอในทกุชวงอายุ  และเปนมโนมติที่

คลาดเคล่ือนเพียงตัวเดียวทีเ่กิดข้ึนอยางสม่ําเสมอในงานวิจัยนี ้ 4. มโนมติที่คลาดเคล่ือนเกี่ยวกบั

ความคิดที่ไมถูกตองของการเช่ือมกันของเหตุการณจะเกิดข้ึนมากในนักเรียนเกรด 9  แตสําหรับ

นักเรียนระดับมัธยมศึกษาตอนปลายและนักศึกษาครูคณิตศาสตรจะเกิดข้ึนนอย  5. มโนมติที่

คลาดเคล่ือนเกี่ยวกับผลกระทบของขนาดของกลุมตัวอยางในขอ 5A  นี้มกีารพฒันาตามชวงอายุ  

สําหรับขอ  5B  เปนมโนมติที่คลาดเคล่ือนที่เกิดข้ึนบอยและเพิ่มข้ึนตามชวงอาย ุ ยกเวนในนักศึกษาครู

คณิตศาสตร   6. มโนมติที่คลาดเคล่ือนเกีย่วกับเทคนิควิธีในการใชประโยชนจากขอมูลที่กําหนดให  จะ

เกิดข้ึนบอยคร้ังและเพิม่ข้ึนตามชวงอายุ  7. มโนมติที่คลาดเคล่ือนเกี่ยวกับผลของความคิดที่ไมถูกตอง

เกี่ยวกับลําดับของเหตุการณ  จะเพิ่มข้ึนตามชวงอายทุี่เพิม่ข้ึน  ยกเวนในนกัศึกษาฝกหัดครู 

  ลีโอนิด (Khazanov, Leonid.  2005: online)  ไดทําการวจัิยเพื่อสํารวจยุทธวิธีสําหรับ

แกปญหาการเขาใจผิดเร่ืองความนาจะเปนของนกัศึกษาวิทยาลัยทีเ่รียนสถิติเบ้ืองตน  จุดมุงหมายแรก

ของงานวิจัยนีคื้อ  ตองการสํารวจความคิดเห็นของอาจารยวิทยาลัยเกีย่วกับความเขาใจผิดเร่ือง 

ความนาจะเปนของนกัเรียน  โดยเก็บรวบรวมขอมูลโดยใชการสัมภาษณอาจารยวิทยาลัยจํานวน 66 

ทาน ซ่ึง 11 ทานเปนอาจารยที่สอนความนาจะเปนและสถิติจากมหาวิทยาลัยและวทิยาลัยหลายแหง

ในสหรัฐอเมริกา  จุดมุงหมายที่สองคือ  เพื่อตรวจสอบคุณภาพของเคร่ืองมือที่ผูวิจัยสรางข้ึน  โดย

เคร่ืองมือที่สรางข้ึนมีวัตถุประสงคเพื่อระบุถึงประเภทของการเขาใจผิดเร่ืองความนาจะเปนวามีอยู

ดวยกนั 3 ประเภท คือ  การเปนตัวแทน(representativeness), ความเอนเอียงในการหาความนาจะเปน

(equiprobability bias) และการกําหนดผลลัพธทัง้หมดที่เกิดข้ึน (outcome orientation)  โดยให

ผูเช่ียวชาญตรวจสอบความถูกตองและนาํขอมูลไปทดลองนาํรอง  จุดมุงหมายที่สามคือ  เพื่อศึกษา

ยุทธวิธีการสอนของอาจารยวิทยาลัยเพื่อใชในการแกปญหาการเขาใจผิดของนักเรียน  โดยใหอาจารย

วิทยาลัย 13 ทาน สอนสถิติเบ้ืองตนแกนักศึกษาช้ันป 2 และ 4 จํานวน 23 กลุม รวมมีนักศึกษาทั้งหมด 

601 คน  ผลการวิจัยพบวา ความคิดเหน็ของอาจารยสวนมากไมไดสังเกตเหน็การเขาใจผิดของ

นักเรียน และอาจารยวิทยาลัยเช่ือวาความเขาใจผิดเร่ืองความนาจะเปนจะสงผลกระทบตอความสามารถ

ในการเรียนสถติิ  เหตุการณขางตนนี้สนับสนุนใหงานวิจัยนี้หานยัสําคัญของการเช่ือมโยงความคิด

ระหวางจํานวนของการเขาใจผิดที่สํารวจมาไดและผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนสถิติของนักเรียน  

ความเที่ยงตรงของเคร่ืองมอืไดรับการยืนยันความถกูตองแลว  อาจารยวิทยาลัยพบวามกีารใชยทุธวธิี

หลากหลายรูปแบบเกี่ยวกบัการจัดการกบัการเขาใจผิดของนักเรียน   รูปแบบที่นยิมที่สุดคือการ

บรรยายเปนช้ันเรียนและการอภิปรายเปนกลุม  และยุทธวิธทีี่นาํมาใชบอยไดแก  ยทุธวธิทีี่ใหนกัเรียน
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เผชิญหนากับความเขาใจผิดของเขา โดยการเปรียบเทยีบคําตอบที่ผิดกับคําตอบทีถู่ก  และชวย

นักเรียนสรางโมเดลที่เหมาะสมแทนโมเดลที่ไมเหมาะสม (Confronting)  และยุทธวธิกีารเปรียบเทยีบ

และยึดหลักการสรางความรูและความเขาใจเร่ืองความนาจะเปนที่ถกูตองแทนความเขาใจผิด  สวนอีก

วิธีทีน่ิยม คือ  การใหงานนกัเรียนทาํเพื่อใหนกัเรียนแสดงความเขาใจผิดออกมา และใหนกัเรียนสังเกต

และอภิปรายรูปแบบการเขาใจผิดตาง ๆ ในคอมพวิเตอร  ผลการวิจัยพบวาครูที่สอนโดยเนนไปที่การ

เขาใจผิดโดยตรงไดผลดีกวาการสอนปกติ 

  ปาลมมา (Benko, Palma.  2006: online)  ไดทําการวิจัยเพื่อศึกษาการพัฒนาความคิด

เกี่ยวกับเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียน   งานวิจัยนี้ไดอธิบายวานักเรียนจะสรางความเขาใจเกี่ยวกับ

ความคิดเบ้ืองตนของความนาจะเปนไดอยางไร  ดังนั้นจึงมีการสํารวจวานักเรียนเกิดความคิดอะไร

เกี่ยวกับความนาจะเปนในขณะแกปญหาเกี่ยวกับเกมและมีความคิดเกีย่วกับโอกาสการแพชนะในการ

เลนเกมอยางไร  และสํารวจวานักเรียนมีการนําเสนอความคิดของเขาอยางไร  ตลอดจนสํารวจวา

นักเรียนมีการใชเหตุผลและการเช่ือมโยงทางคณิตศาสตรขณะแกปญหาหรือไม  โดยทําการสํารวจเปน

เวลานานหลายป  งานวิจัยนี้เปนงานวิจัยเชิงคุณภาพซ่ึงไดมีการวิเคราะหจากวีดีโอเทปทีเ่ก็บรวบรวม

ไดจากการศึกษาระยะยาวโดยไดทุนสนบัสนุนการวิจัยจากกองทนุวทิยาศาสตรนานาชาติ (National 

Science Foundation)  กลุมคนเหลานี้ไดถูกบันทึกเทปในขณะท่ีทําการสํารวจเกี่ยวกับความนาจะเปน

ของนักเรียนเกรด 6, 7 และ 12  โดยที่ แฟมสะสมงานที่เปนภาพเคล่ือนไหว (video portfolio) 

ประกอบดวย วีดีโอเทปของนักเรียนขณะแกปญหาทางคณิตศาสตร  งานเขียนของนักเรียน และบันทกึ

ของผูวิจัย  การวิเคราะหการทํางานของนักเรียนช้ีใหเหน็วานักเรียนสามารถเขาใจและตัดสินไดวา

เหตุการณและผลลัพธทั้งหมดที่เกิดข้ึนคืออะไร  และนกัเรียนสามารถตัดสินไดวาเกมนัน้มีความ

ยุติธรรมหรือไม โดยที่จํานวนผลทัง้หมดทีเ่กิดข้ึนและจํานวนของเหตุการณไมจําเปนตองถูกแบงอยาง

เทา ๆ กนัระหวางผูเลน และสมมติใหผลลัพธแตละตัวมีโอกาสเกิดข้ึนเทา ๆ กนั  นกัเรียนไดแสดง

วิธีการหาผลลัพธทัง้หมดที่เกิดข้ึนดวยวิธกีารทีห่ลากหลาย ทําใหนกัเรียนคนพบกฎการนับของการคูณ 

เพื่ออธิบายผลลัพธทัง้หมดทีเ่ปนไปได และอธิบายวาทําไมกฎนี้จึงใชได  ดังนั้นนักเรียนสามารถหา

จํานวนของผลลัพธสําหรับปญหาที่มีความซับซอนไดโดยเร่ิมจากปญหางาย ๆ กอน โดยท่ีนกัเรียน

เช่ือมโยงประสบการณการแกปญหากอนหนานีโ้ดยการสรางโมเดลงาย ๆ กอนใชกฎการนับของการ

คูณ   ผลการวจัิยพบวา นกัเรียนสามารถสรางความเขาใจเก่ียวกับแนวคิดเร่ืองความนาจะเปนเบ้ืองตน

ในขณะทีพ่วกเขาทาํกิจกรรมรวมกนั  ภายใตเงื่อนไขที่ใหนกัเรียนไดสํารวจปญหาทีห่ลากหลาย ได

ทํางานรวมกัน และใหเหตุผลที่เหมาะสมเกีย่วกับคําตอบของพวกเขา    และไดมีโอกาสไดคิดอยางลึกซ้ึง

เกี่ยวกับความคิดของนักเรียนกอนทีพ่วกเขาจะไดรับคําแนะนําที่ถูกตองในเร่ืองของความนาจะเปน  
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 3.2  งานวิจัยในประเทศ 
  สุเทพ  ทองอยู (2517: 17)  ไดศึกษาผลสัมฤทธิ์ในการเรียน  เร่ือง  ความนาจะเปน  ของ

นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาตอนตน  เนื้อหาที่ใชในการทดลองคือ  การจัดลําดับ  การเลือกหมู  การทดลอง

สุม  และความนาจะเปน  พบวา  นกัเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 2  และ 3  สามารถเรียนเรื่อง  ความนาจะเปน  

สวนนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 1  ไมสามารถเรียน  เร่ืองความนาจะเปน  ตามหัวขอดังกลาวขางตน  และ

ผลสัมฤทธิ์ในการเรียนเร่ือง  ความนาจะเปน  ของนกัเรียนช้ันที่สูง  สูงกวาผลสัมฤทธ์ิในการเรียนของ

นักเรียนช้ันที่ตํ่ากวาอยางมนียัสําคัญทางสถิติที่ระดับ .05     

  สุพจน  ไชยสังข (2519: 30)  ไดทําการวิจัยเร่ือง  การทดลองเปรียบเทยีบผลการสอนวิชา

คณิตศาสตร  เร่ือง  ความนาจะเปน  แกนกัศึกษาช้ัน ป.กศ สูง  วชิาเอกคณิตศาสตรโดยใชบทเรียน

โปรแกรมกับการสอนปกติ  พบวา  ผลสัมฤทธิ์ในการเรียนของนักศึกษาทีเ่รียนจากบทเรียนโปรแกรมสูง

กวาผลสัมฤทธิ์ในการเรียนของนักศึกษาที่เรียนจากการสอนตามปกติ   

  รัตนา  ตรีกลาง (2537: 66)  ไดทําการวิจัย  เร่ือง  การเปรียบเทียบผลสัมฤทธิ์ทางการ

เรียนวิชาคณิตศาสตรของนักเรียนช้ันมธัยมศึกษาปที่ 3  เร่ืองความนาจะเปน  ซ่ึงสอนโดยการเรียนเปน

คณะและการเรียนเปนกลุมใหญทัง้ช้ัน  ผลการวิจัยพบวา  ผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร

ของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3 เร่ือง  ความนาจะเปน  โดยการเรียนเปนคณะซ่ึงมนีักเรียนคณะละ  

5-6  คน  และการเรียนเปนกลุมใหญทั้งช้ันแตกตางกันอยางมีนยัสําคัญทางสถิติทีร่ะดับ .05  และกลุม

ที่เรียนเปนคณะมีผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนสูงกวากลุมที่เรียนเปนกลุมใหญทัง้ช้ัน 

  รจนา  รัตนานคิม (2544: 29)  ไดทําการวิจัยเร่ือง  การศึกษาผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน

เร่ือง  ความนาจะเปน ของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่1  และช้ันมัธยมศึกษาปที ่2 โดยการจัดกิจกรรม

การเรียนการสอนที่ผูเรียนสําคัญที่สุด  ผลการวิจัยพบวา  นกัเรียนช้ันมธัยมศึกษาปที ่1  และช้ัน

มัธยมศึกษาปที่ 2  มีความสามารถเพียงพอในการเรียน  เร่ือง  ความนาจะเปน  ที่ระดับนัยสําคัญ .01  

และนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 1   และช้ันมัธยมศึกษาปที่ 2  มีความสามารถทางการเรียน  เร่ือง  

ความนาจะเปน  แตกตางกนัที่ระดับนัยสําคัญ  .05 

  สมพร  อาษาเอ้ือ (2547: ออนไลน)  ไดทําการวิจัยเร่ือง  ชุดการสอนวิชาคณิตศาสตร 

เร่ือง ความนาจะเปน สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  การวิจัยคร้ังนี้ มีความมุงหมายเพื่อสราง 

ชุดการสอนวิชาคณิตศาสตร เร่ือง ความนาจะเปนสําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  โดยวิธีสอน

ตามข้ันตอนการแกโจทยปญหาของโพลยาใหมีประสิทธิภาพตามเกณฑมาตรฐาน 80/80 โดยใชกลุม

ตัวอยางในการวิจัย ประกอบดวย  นกัเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3  ภาคเรียนที ่2  ปการศึกษา 2546 

โรงเรียนอนุบาลบางละมุง อําเภอบางละมุง จังหวัดชลบุรี  โดยเลือกสุมหองเรียนมา 1 หองเรียน 

จํานวน 37 คน เคร่ืองมือที่ใชในการวิจัยเปนเคร่ืองมือทีผู่วิจัยไดสรางข้ึนเอง ประกอบดวย ชุดการสอน



 28 

วิชาคณิตศาสตรเร่ือง ความนาจะเปน สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3 จํานวน 4 ชุด และ

แบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร เร่ือง ความนาจะเปน ช้ันมธัยมศึกษาปที ่3 

ผลการวิจัยพบวา ชุดการสอนวิชาคณิตศาสตร เร่ือง ความนาจะเปน สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษา 

ปที่ 3 ที่ผูวจัิยสรางข้ึนมีประสิทธิภาพ 94.59/91.89  สูงกวาเกณฑมาตรฐานทีก่ําหนดไว 

4.  งานวิจัยที่เก่ียวของกับการเช่ือมโยง 

 4.1  งานวิจัยตางประเทศ 
  เดร็กเซล (Drexel.  1997: 2119-A)  ไดศึกษาการเช่ือมโยงระหวางเศษสวนธรรมดา 

(Common Fraction) กับเศษสวนทศนยิม (Decimal Fraction)  เร่ิมตนที่เลือกนกัเรียน  9 คน  จาก

กลุมตัวอยางซ่ึงเปนนักเรียนเกรด 6  ที่อยูตางหองเรียนกนัจํานวน  19  คน  มาทดสอบความสามารถ

ในการเช่ือมโยงเศษสวนธรรมดาและเศษสวนทศนยิม  โดยใหทาํขอสอบเศษสวนแบบอัตนัย  และ

สัมภาษณถงึการเรียนเร่ืองเศษสวนที่ผานมา  เพื่อจะไดทราบระดับความรูและมโนมติเร่ืองเศษสวนของ

นักเรียน  ปรากฏวา  มโนมติเร่ืองเศษสวนของนักเรียนมีจํากัดมาก  ดังนัน้ผูวิจัยจึงใชบทเรียน 6 บทใน

การปูพืน้ฐานมโนมติและทกัษะเร่ืองเศษสวน  และใชบทเรียนเพยีง 2 บทในการเช่ือมโยงมโนมติของ

เศษสวนธรรมดาและทศนยิมกับกลุมตัวอยาง  หลังการใชบทเรียนทาํการสัมภาษณนักเรียนเปน

รายบุคคล  ผลการวิจัยพบวา  นักเรียนสามารถจําแนก  เปรียบเทยีบ  ดําเนนิการบวกและการลบ

เศษสวนทศนยิมได  สามารถนาํหลักการของเศษสวนธรรมดาไปใชกับเศษสวนทศนยิมได  และ

นักเรียนยงัสามารถดัดแปลงสวนจาก 10 และ 100  เปน 1,000  แตยังไมสามารถแปลงการคูณ

เศษสวนมาเปนการคูณทศนยิมได  ซ่ึงขอจํากัดนี้ช้ีวา  ความรูของนกัเรียนยงัมีปญหาตอการนํามาใช

แตจากการที่นกัเรียนสามารถโยงเศษสวนธรรมดาและทศนิยมมาสัมพนัธกนัได  อาจมีความหมาย

สําหรับการพฒันาความเขาใจในมโนมติและการดําเนนิการในทศนยิม 

  ลอรสันและชินนาพแพน (Lawson; & Chinnappan.  2000: 26-43) ไดศึกษาการเช่ือมโยง

ความรูในการแกปญหาทางเรขาคณิต  โดยศึกษาความสัมพันธระหวางการแสดงการแกปญหากับคุณภาพ

ในการสรางองคความรูของนักเรียน  และศึกษาตอไปถงึตัวช้ีวัดความสามารถดานเนื้อหาและการเช่ือมโยง

ความรูในการแกปญหาทางเรขาคณิต  ระหวางนักเรียน  2  กลุม  คือ  กลุมที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนสูง  

กับกลุมที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนตํ่า  ผลการวิจัยพบวา  นักเรียนกลุมทีม่ีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนสูงมี

ความสามารถในการสรางองคความรูข้ึนเองไดมากกวา  และยังสามารถโยงความรูที่ครูจัดตามแผนการ

สอนมาสัมพนัธกับความรูเดิมที่มีอยู  และตัวช้ีวัดความสามารถดานการเช่ือมโยงมีผลตอความสําเร็จใน

การแกปญหาสูงกวาตัวช้ีวัดความสามารถดานเนื้อหา จุดมุงหมายในการศึกษาคร้ังนีเ้พื่อใหขอมูลกบัครูใน

การหาวิธีสอนเพื่อใหนักเรียนสามารถสรางองคความรูที่มีคุณภาพได 
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  นุธ (Eric J. Knuth.  2000: 500-507)  ไดศึกษาการสรางความเช่ือมโยงระบบพิกัดฉาก

จากความเขาใจของนักเรียน  ตัวแทนทีห่ลากหลายของฟงกชันที่มีอยูในหลักสูตรคณิตศาสตรของ

โรงเรียนมัธยมศึกษานั้นมนีักเรียนจํานวนมากทีย่ังขาดความเขาใจการเชื่อมโยง  โดยเฉพาะความ

เขาใจในการเชื่อมโยงระหวางตัวแทนทางพีชคณิตและกราฟของฟงกชัน  จากนักเรียน  178 คน  ที่

ลงทะเบียนเรียนพีชคณิตทางแคลคูลัส  ผลการวิจัยพบวา  มากกวา 3 ใน 4 ของนกัเรียนกลุมตัวอยาง

เลือกทาํแบบทดสอบโดยใชวิธีทางพีชคณิต  แมวาการหาคําตอบโดยใชกราฟจะงายกวาก็ตามและมี

นักเรียนนอยกวา 1  ใน 3  ทีใ่ชกราฟและใชวิธีอ่ืนในการหาคําตอบ  และพบวานักเรียนที่มีการเช่ือมโยง

ความรูโดยใชตัวแทนทางพีชคณิตและตัวแทนเชิงกราฟของฟงกชันในการแกปญหาของนักเรียนมี

ความถกูตองในการเช่ือมโยงความรูของนกัเรียนไดมากกวา  
 

 4.2  งานวิจัยในประเทศ 
  สมบัติ  แสงทองคําสุก (2545: 97)  ไดพัฒนารูปแบบการสอนคณิตศาสตรแบบบูรณาการเชิง

เนื้อหาเพื่อสงเสริมทักษะการเช่ือมโยง  เร่ืองอนุพนัธของฟงกชัน  กลุมตัวอยางเปนนักเรียนช้ันมัธยมศึกษา

ปที่ 6  โรงเรียนศึกษานารีวทิยา  เขตบางบอน  กรุงเทพมหานคร  จํานวน 45 คน  ผลการศึกษาพบวา  

รูปแบบการสอนที่ผูวิจัยสรางข้ึนมีประสิทธิภาพสูงกวาเกณฑ  80/80  โดยมีคาประสิทธิภาพ

89.84/82.32  และผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวิชาคณิตศาสตรแบบบูรณาการเชิงเนื้อหาเพื่อสงเสริม

ทักษะการเช่ือมโยงดังกลาว  หลังไดรับการสอนสูงกวากอนไดรับการสอนอยางมนีัยสําคัญทางสถิติที่

ระดับ .01 

  เทอดเกียรติ  วงศสมบูรณ (2547: 50-51)  ไดออกแบบกิจกรรมการเรียนการสอนเพือ่

พัฒนาความสามารถในการแกปญหาและการเช่ือมโยง  เร่ือง  พื้นที่ผิวและปริมาตร  ของนักเรียนช้ัน

มัธยมศึกษาปที่ 3  พรอมทั้งหาประสิทธิภาพของกิจกรรมการเรียนการสอนตามเกณฑ  70/70  และ

ศึกษาผลสัมฤทธิท์างการเรียนของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3  ที่เรียนเร่ืองพื้นที่ผิวและปริมาตรโดย

ใชกิจกรรมการเรียนการสอนที่ผูวิจัยออกแบบข้ึน  กลุมตัวอยางเปนนกัเรียนช้ันมธัยมศึกษาปที่ 3   

โรงเรียนบางแกวประชาสรรค  จังหวัดสมทุรปราการ  จํานวน 40 คน  ผลการวิจัยพบวา  ประสิทธภิาพ

ของกิจกรรมการเรียนการสอนเพื่อพัฒนาความสามารถในการแกปญหาและการเช่ือมโยงเทากับ 

82.9/70.1  ซ่ึงเปนไปตามเกณฑทีก่ําหนดไว  และนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3  ที่เรียนเร่ืองพืน้ที่ผิว

และปริมาตรโดยใชกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรนี้  สามารถสอบผานเกณฑมากกวารอยละ  

70  ของนกัเรียนทั้งหมดที่ระดับนัยสําคัญ .01 
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  นงลักษณ  แกวมาลา (2547: 73-75)  ไดสรางชุดกิจกรรมคณิตศาสตรเพื่อสงเสริมทกัษะ

การเช่ือมโยง  เร่ือง  การแกปญหาโดยใชทฤษฎีบทปทาโกรัสและบทกลับ  สําหรับนักเรียนช้ัน

มัธยมศึกษาปที่ 2  และศึกษาผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนของนกัเรียนที่ไดรับการเรียนการสอนโดยใชชุด

กิจกรรมคณิตศาสตรนี้ดวย  กลุมตัวอยางเปนนกัเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 2  โรงเรียนหนองแค  

“สรกิจ  พิทยา”  อําเภอหนองแค  จังหวัดสระบุรี  ผลการวจัิยพบวา  ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตร

ของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 2  ภายหลังไดรับการสอนดวยชุดกิจกรรมคณิตศาสตรเพื่อสงเสริมทกัษะ

การเช่ือมโยง  เร่ือง  การแกปญหาโดยใชทฤษฎีบทปทาโกรัสและบทกลับสูงกวากอนไดรับการสอน

อยางมีนยัสําคัญทางสถิติทีร่ะดับ .01 

  ศศิธร  แกวรักษา (2547: 58-59)  ไดสรางกจิกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรแบบซิปปา

(CIPPA Model)  ที่เนนทกัษะการเช่ือมโยงกบัชีวิตประจําวนั  เร่ือง  สถิติเบ้ืองตน  ช้ันมัธยมศึกษาปที ่5  

และหาประสิทธิภาพของกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรนี้โดยพิจารณาจากเกณฑประสิทธิภาพ  

80/80  และผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตร  กลุมตัวอยางเปนนกัเรียนระดับช้ันมัธยมศึกษาปที่ 5  

ปการศึกษา  2546  จํานวน  45  คน  ผลการวิจัยพบวา กิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรแบบ 

ซิปปา (CIPPA Model) ที่เนนทักษะการเชื่อมโยงกับชีวติประจําวนั  เร่ืองสถิติเบ้ืองตน  มีประสิทธิภาพ

ตามเกณฑ  80/80  โดยมีประสิทธิภาพ 82.11/83.59  และผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวชิาคณิตศาสตร

ของนักเรียนหลังไดรับการสอนโดยใชกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรนี้สูงกวากอนไดรับการ

สอนอยางมนียัสําคัญทางสถิติที่ระดับ .01 

  สุพัฒตรา  หลาฤทธิ์  (2547: 80-84)  ไดพัฒนาความสามารถในการแกโจทยปญหาทาง

คณิตศาสตรของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 1  โดยใชกจิกรรมการเรียนการสอนทีเ่นนกระบวนการคิด

แบบเช่ือมโยงความรูทางคณิตศาสตร  กลุมตัวอยางเปนนกัเรียนช้ันมธัยมศึกษาปที ่1  โรงเรียนบาน 

วังน้ําขาวชนูปถัมภ  อําเภอเมือง  จังหวัดหนองบัวลําภู  จํานวน  20  คน  ผลการวิจัยพบวา  การจัด 

กิจกรรมการเรียนการสอนที่เนนกระบวนการคิดแบบเช่ือมโยงความรูทางคณิตศาสตรในลักษณะตาง ๆ 

ชวยพัฒนาความสามารถในการแกโจทยปญหาทางคณิตศาสตรไดอยางมีประสิทธิภาพวิธีหนึง่   

ครูผูสอนสามารถนาํกิจกรรมในลักษณะนีไ้ปใชในการเรียนการสอนในเร่ืองตาง ๆ ทีเ่กี่ยวกับการ 

แกโจทยปญหาทางคณิตศาสตรได 

  ลิลลา  ดลภาค (2549: 63)   ไดสรางกจิกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร  เร่ือง   

โจทยปญหาเกี่ยวกับสมการ  ที่เนนทกัษะการเช่ือมโยง  สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3  พรอมทั้ง

ศึกษาผลสัมฤทธิท์างการเรียนของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3  ที่ไดรับการเรียนการสอนโดยใช 

กิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรที่ผูวิจัยสรางข้ึน  กลุมตัวอยางเปนนกัเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  

ภาคเรียนที ่2  ปการศึกษา 2548  โรงเรียนไตรมิตรวิทยา  จังหวัดกรุงเทพมหานคร  ที่ไดจากการ 
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สุมตัวอยางแบบเกาะกลุม  1  หองเรียน  จํานวน  40  คน  ผลการวิจัยพบวา  นักเรียนช้ันมัธยมศึกษา 

ปที่ 3  ที่ไดรับการเรียนการสอนเร่ืองโจทยปญหาเกี่ยวกบัสมการที่เนนทักษะการเช่ือมโยงสามารถสอบ

ผานเกณฑไดมากกวารอยละ  60  ของนกัเรียนทัง้หมด  อยางมีนยัสําคัญทางสถิติทีร่ะดับ .01 

 บุญญิสา  แซหลอ (2550: 108)  ไดบูรณาการแบบเช่ือมโยงเนื้อหาคณิตศาสตรในเร่ืองการ

วิเคราะหขอมลู  การนาํเสนอขอมูล  และพีชคณิตโดยใชสถานการณในชีวิตจริง  และศึกษาผลของการ

ใชการบูรณาการดานความสามารถในการเช่ือมโยง  ความลึกในการเขาใจเนื้อหา  การเหน็คุณคาของ

คณิตศาสตรตอชีวิตจริง  นอกจากน้ียงัศึกษาความสามารถในการเช่ือมโยงที่มีผลตอความลึกในการ

เขาใจเนื้อหา  กลุมตัวอยางเปนนกัเรียนระดับมัธยมศึกษาปที ่3  โรงเรียนยานตาขาวรัฐชนูปถมัภ  

จังหวัดตรัง  จํานวน  30  คน  เปนนักเรียนที่ผานการเรียนวชิาพื้นฐานคณิตศาสตรเร่ือง  คากลางของ

ขอมูลเร่ือง  คาเฉล่ียเลขคณิต  มัธยฐาน  และฐานนิยม  การนําเสนอขอมูลในรูปตาราง  กราฟเสน  

และแผนภูมิแทง  และสมการเชิงเสนสองตัวแปร  โดยใหนักเรียนสมัครเรียนจํานวน  30  คน  ทาํการ

ทดลองโดยใหกลุมตัวอยางเรียนโดยใชแผนการจัดการเรียนรูจํานวน  30 คาบ  คาบละ  50  นาท ี โดย

เนนการเช่ือมโยงในสองแบบคือ  แบบทีห่นึง่  การเช่ือมโยงภายในเนื้อหาคณิตศาสตร  ไดแก  การ

เช่ือมโยงการนําเสนอขอมูลในรูปแบบที่แตกตางกนั  และการเช่ือมโยงการนาํเสนอขอมูลกับพีชคณิต  

แบบที่สองคือ  การเช่ือมโยงเนื้อหาคณิตศาสตรกับสถานการณในชีวิตจริง  ไดแก  การเช่ือมโยงเนือ้หา  

การวิเคราะหขอมูล  การนาํเสนอขอมูล  และพีชคณิตกบัสถานการณในชีวิตจริง  สําหรับความสามารถ

ในการเช่ือมโยง  และความลึกในการเขาใจเนื้อหาประเมินโดยใชแบบทดสอบวัดความสามารถในการ

เช่ือมโยงและแบบทดสอบวดัความลึกในการเขาใจเนื้อหากอนการทดลองและหลังการทดลอง  การ

เห็นคุณคาของคณิตศาสตรตอชีวิตจริงวัดโดยใชแบบวัดการเหน็คุณคาของคณิตศาสตรตอชีวิตจริง  

และจากการเขียนรายงานสะทอนความคิดเห็นดานการเห็นคุณคาของคณิตศาสตรตอชีวิตจริงหลังการ

ทดลอง  นอกจากน้ียังมีการสังเกตพฤติกรรมและการสัมภาษณเพื่อศึกษาในเชิงคุณภาพ  ผลการ

ทดลองพบวา 1. ผลของการใชการบูรณาการดานความสามารถในการเช่ือมโยงพบวานักเรียนมี

คะแนนเฉล่ียจากการทาํแบบทดสอบวัดความสามารถในการเชื่อมโยงภายหลังการทดลองมากกวา

กอนการทดลองที่ระดับนัยสําคัญ 0.01  2. ผลของการใชการบูรณาการดานความลึกในการเขาใจ

เนื้อหาในแตละระดับพบวานักเรียนมีคะแนนเฉลีย่จากการทําแบบทดสอบวัดความลึกในการเขาใจ

เนื้อหาในแตละระดับภายหลังการทดลองมากกวากอนการทดลองที่ระดับนัยสําคัญ 0.01 

3. ผลของการใชการบูรณาการดานการเหน็คุณคาของคณิตศาสตรตอชีวิตจริงพบวา  นกัเรียนเหน็

คุณคาของคณิตศาสตรตอชีวิตจริง 4. ความสามารถในการเช่ือมโยงมีผลตอความลึกในการเขาใจ

เนื้อหาในรูปแบบความสัมพนัธเชิงคณิตศาสตรแบบเชิงเสนโดยมีคุณภาพ  35%  และผลการพฒันาใน

เชิงคุณภาพจากการสังเกตพฤติกรรมและการสัมภาษณพบวานักเรียนมพีัฒนาการที่ดีข้ึน  โดยนักเรียน
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เห็นความสัมพันธของเนื้อหาคณิตศาสตร  โดยเฉพาะในดานความลึกในความเขาใจเนื้อหานกัเรียนมี

ระดับความลึกในการเขาใจเนื้อหามากข้ึน  สวนในดานการเหน็คุณคาของคณิตศาสตรตอชีวิตจริง

นักเรียนทกุคนใหความคิดเหน็ที่ดีตอคณิตศาสตรและเหน็วาคณิตศาสตรเกี่ยวพนักบัชีวิตจริง 

  จากงานวิจัยดังกลาวขางตน  จะเหน็ไดวา มีการศึกษาเกีย่วกับการเรียนการสอนทีเ่นน

หรือสงเสริมทกัษะการเช่ือมโยง  ทั้งการเช่ือมโยงความรูภายในวิชาคณิตศาสตร  และการเช่ือมโยง

ความรูระหวางวิชาคณิตศาสตรกับวิชาอ่ืน  ซ่ึงผลการวจัิยพบวา  นักเรียนที่ไดรับการเรียนการสอนที่

เนนหรือสงเสริมทักษะการเช่ือมโยงนัน้จะพัฒนาความสามารถในการเรียนไดดียิ่งข้ึน ผูวิจัยจึงเห็นวา 

นักเรียนสามารถเรียนเร่ืองความนาจะเปนโดยใชการเช่ือมโยงได  ดังนัน้ในการจัดการเรียนการสอน 

ครูผูสอนควรสอนแบบบูรณาการความรูตาง ๆ เขาดวยกนั  และสรางกจิกรรมการเรียนการสอนที่ใช

ปญหาหรือสถานการณที่สงเสริมใหนักเรียนไดเกิดการเช่ือมโยงความรู  ทัง้การเช่ือมโยงความรูภายใน

วิชาคณิตศาสตร  และการเชื่อมโยงความรูระหวางวชิาคณิตศาสตรกับวิชาอ่ืน   

 



บทที่  3 
วิธีดําเนินการวิจัย 

 

 ในการวิจัยคร้ังนี ้ ผูวิจัยจะดําเนนิการตามข้ันตอนดังนี ้

1. ประชากรและกลุมตัวอยาง 

2. เนื้อหาที่ใชในการวิจยั 

3. ระยะเวลาที่ใชในการวิจัย 

4. เคร่ืองมือที่ใชในการวิจัย 

5. การสรางเคร่ืองมือที่ใชในการวิจัย 

6. การเก็บรวบรวมขอมูล 

7. การจัดกระทําและวิเคราะหขอมูล 

ประชากรและกลุมตัวอยาง 

 ประชากรท่ีใชในการวิจยั 
 ประชากรทีจ่ะใชในการวิจัยคร้ังนี้เปนนกัเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  โรงเรียนสันติราษฎร

วิทยาลัย  เขตราชเทวี  กรุงเทพมหานคร   
กลุมตัวอยางที่ใชในการวจิัย 

 กลุมตัวอยางที่จะใชในการวิจัยคร้ังนี้เปนนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3  ภาคเรียนที ่2  ป

การศึกษา 2550   โรงเรียนสันติราษฎรวิทยาลัย  เขตราชเทวี  จงัหวัดกรุงเทพมหานคร   โดยการชักตัวอยาง

แบบเกาะกลุม 1 หองเรียน  จาํนวน 46 คน  จากนักเรียนทัง้หมด 12  หองเรียน   จาํนวน 490 คน ซึ่งการจัด

หองเรียนเปนแบบคละความสามารถ  มนีักเรียนทีม่ีความสามารถในการเรียนระดับเกง  ปานกลาง 

และออน  อยูในหองเดียวกนั 

เนื้อหาที่ใชในการวิจัย 

 เนื้อหาที่ใชในการวิจยัคร้ังนี ้ เปนเนื้อหาในกลุมสาระคณิตศาสตรในชวงชั้นที่ 3 (ม.1-ม.3)  

ในระดับชั้นมธัยมศึกษาปที ่3  สาระที่ 5 เร่ือง  ความนาจะเปน   อิงตามหลักสูตรการศึกษาข้ันพื้นฐาน  

พุทธศักราช 2544   โดยผูวิจยัไดแบงเปนเนื้อหายอย ดังนี ้

หนวยการเรียนที ่1  บทนําของความนาจะเปน 

หนวยการเรียนที ่2  การทดลองสุมและเหตุการณ  โดยเนนตัวอยางการเช่ือมโยง 

หนวยการเรียนที ่3  ความนาจะเปนของเหตุการณ  โดยเนนตัวอยางการเช่ือมโยง 

หนวยการเรียนที ่4  การนําความนาจะเปนไปใชในชีวิตประจําวนั 
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ระยะเวลาที่ใชในการวิจัย 

 การวิจยัคร้ังนีดํ้าเนนิการวิจยัในภาคเรียนที่ 2 ปการศึกษา 2550  รวมระยะเวลาทีใ่ชในการ

ทดลอง 14 คาบ ดังนี ้

 1.   ระยะเวลาที่ใชสอนเร่ืองความนาจะเปน  โดยใชกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรที่

เนนการเช่ือมโยง  สําหรับนกัเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  รวม 12 คาบ  ดังนี ้

  หนวยการเรียนที ่1   บทนาํของความนาจะเปน                                   จํานวน  1  คาบ 

  หนวยการเรียนที ่2   การทดลองสุมและเหตุการณ           จํานวน  4  คาบ 

  หนวยการเรียนที ่3   ความนาจะเปนของเหตุการณ          จํานวน  4  คาบ 

  หนวยการเรียนที ่4   การนําความนาจะเปนไปใชในชีวิตประจําวนั      จํานวน  3  คาบ  

 2.  การทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวิชาคณิตศาสตร  เร่ือง ความนาจะเปน  จากการ

ใชกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรที่เนนการเช่ือมโยง  จาํนวน  2  คาบ 

เครื่องมือที่ใชในการวิจัย 

 เคร่ืองมือที่ใชในการวิจัยคร้ังนี้ประกอบดวย 

 1.   กิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร  เร่ือง ความนาจะเปนทีเ่นนการเช่ือมโยง สําหรับ

นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3  ที่ผูวิจัยสรางข้ึน  ประกอบดวย 

  1.1   คูมือการใชกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร  เร่ืองความนาจะเปนทีเ่นนการ

เช่ือมโยงสําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3 ประกอบดวย 

    1.   แนะนํากิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร 

    2.   เนื้อหาของกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร 

    3.   แนวทางในการจัดกจิกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร 

    4.   ขอเสนอแนะในการใชกจิกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร 

    5.   เฉลยใบกิจกรรมสําหรับแตละหนวยการเรียนและเฉลยแบบทดสอบ 

วัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนเรื่องความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง 

  1.2   แผนการจัดการเรียนรู ซึ่งมทีั้งหมด 5 แผน  แตละแผนจะมีใบความรูและใบกิจกรรม

ที่สอดคลองกบัแตละหนวยการเรียนดวย ดังนี ้

    หนวยการเรียนที ่1  บทนําของความนาจะเปน  มี 1 แผน  จํานวน 1 คาบ  ซึง่การ

จัดกิจกรรมการเรียนสอนในหนวยการเรียนนี้เปนการจัดกิจกรรมรายบุคคล โดยใชใบความรูและ 

ใบกิจกรรมที ่1 
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    หนวยการเรียนที ่2  การทดลองสุมและเหตุการณ  ม ี 2 แผน จํานวน 4 คาบ ดังนี ้

     แผนการจัดการเรียนรูที่ 1  เร่ืองการทดลองสุม  จาํนวน  2 คาบ  ซึ่งการจัด

กิจกรรมการเรียนการสอนในคาบนี้เปนการจัดกิจกรรมรายบุคคล  โดยใชใบความรูและใบกิจกรรมที ่2 

     แผนการจัดการเรียนรูที่ 2  เร่ืองเหตุการณ  จํานวน  2 คาบ  ซึง่การจัด

กิจกรรมการเรียนการสอนในคาบนี้เปนการจัดกิจกรรมรายบุคคล  โดยใชใบความรูและใบกิจกรรมที ่3 

    หนวยการเรียนที ่ 3  ความนาจะเปนของเหตุการณ  ม ี1 แผน  จํานวน 4 คาบ  

ซึ่งการจัดกิจกรรมการเรียนสอนในหนวยการเรียนนี้เปนการจัดกิจกรรมกลุม โดยใชใบความรูและ 

ใบกิจกรรมที ่4 

    หนวยการเรียนที ่ 4  การนําความนาจะเปนไปใชในชีวิตประจําวนั ม ี1 แผน   

จํานวน  3  คาบ ซึ่งการจัดกิจกรรมการเรียนสอนในหนวยการเรียนนี้เปนการจัดกิจกรรมกลุม  โดยใช

ใบความรูและใบกิจกรรมที ่5 

             2.   แบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนวชิาคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนทีเ่นนการ

เช่ือมโยง  มี 2 ตอน  ประกอบดวย 

   ตอนที่ 1  แบบปรนัย  จํานวน  20 ขอ 

   ตอนที่ 2  แบบอัตนัย  จํานวน  4  ขอ 

การสรางเครื่องมือที่ใชในการวิจัย 

 เคร่ืองมือที่จะใชในการวิจัยคร้ังนี้ประกอบดวย  กิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรเร่ือง

ความนาจะเปนที่เนนการเชือ่มโยง สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  และแบบทดสอบวัด 

ผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน  ซึง่มีรายละเอียดการดําเนินการดังนี ้
 กิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปน ที่เนนการเชื่อมโยง  
สําหรบันักเรยีนชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3  มีขั้นตอนดําเนินการสรางดังนี้ 
 1. การเตรียมงานดานวิชาการ 

  ผูวิจัยศึกษาหนังสือและเอกสารที่เกีย่วของ เพื่อเปนแนวทางในการสรางกจิกรรมการเรียน

การสอนคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปน ที่เนนการเช่ือมโยงสําหรับนกัเรียนช้ันมธัยมศึกษาปที่ 3 และ

เปนแนวทางในการจัดการเรียนการสอนดังนี ้

  1.1   ศึกษาเนือ้หาเร่ืองความนาจะเปน  จากหนงัสือและเอกสารประกอบดวย  

    1.  หนงัสือเรียนสาระการเรียนรูพืน้ฐาน  คณิตศาสตร  เลม 2 กลุมสาระการ

เรียนรูคณิตศาสตร  ชัน้มัธยมศึกษาปที่ 3 (สสวท.  2547) 

     2.  คูมือครูสาระการเรียนรูพืน้ฐาน  คณิตศาสตร เลม 2 กลุมสาระการเรียนรู

คณิตศาสตร  ชั้นมัธยมศึกษาปที ่3 (สสวท.  2547) 
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  1.2  ศึกษาหนงัสือเอกสารและงานวิจัยที่เกี่ยวของกับการสรางกิจกรรมการเรียนการสอน

โดยในการวิจยัคร้ังนี้ ผูวิจัยสรางกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร ประกอบดวย คูมือการใช

กิจกรรมการเรียนการสอน แผนการจัดการเรียนรู  

  1.3  ศึกษาหนงัสือเอกสารและงานวิจัยที่เกี่ยวของกับการเช่ือมโยง 

     1. Curriculum  and Evalution  Standard  for  School  Mathematics. 

(NCTM.  1989) 

    2. Professional  Standards  for  Teaching  Mathematics. (NCTM.  1991) 

    3. Connecting Mathematics across the Curriculum. (NCTM.  1995) 

    4. Principles  and  Standards  for  school  Mathematics.(NCTM.  2000) 

2.  การสรางกจิกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง

สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3 ซึง่ดําเนนิการสรางดังนี ้

 2.1  กาํหนดกรอบเนื้อหาของกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปน  

ที่เนนการเช่ือมโยง  ซึง่ประกอบไปดวยเนือ้หา 4 หนวยการเรียน ดังนี ้

  หนวยการเรียนที ่1  บทนํา                                            จํานวน   1  คาบ 

  หนวยการเรียนที ่2  การทดลองสุมและเหตุการณ           จํานวน   4  คาบ 

  หนวยการเรียนที ่3  ความนาจะเปนของเหตุการณ          จํานวน   4  คาบ 

  หนวยการเรียนที ่4  การนําความนาจะเปนไปใชในชีวิตประจําวนั       จํานวน   3  คาบ  

  2.2  จัดทาํคูมอืการใชกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนที่เนน

การเช่ือมโยง สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3 ประกอบดวย 

    1.  แนะนาํกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร 

    2.  เนื้อหาของกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร 

    3.  แนวทางในการจัดกจิกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร 

    4.  ขอเสนอแนะในการใชกจิกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร 

    5.  เฉลยใบกิจกรรมสําหรับแตละหนวยการเรียนและเฉลยแบบทดสอบ 

วัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนเรื่องความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง 

  2.3  จัดทาํแผนการจัดการเรียนรูคณิตศาสตร จํานวน  5  แผนใหสอดคลองกับหนวยการ

เรียนแตละหนวย  

  2.4  จัดทาํใบกิจกรรม โดยออกแบบกิจกรรมใหสอดคลองกับเนื้อหาและวัตถุประสงคการ

เรียนรูในแตละหนวย ซึ่งใบกิจกรรมมีทัง้แบบรายบุคคลและแบบกลุม ใชสําหรับทดสอบนักเรียน เพื่อ

เปนสวนหน่ึงของการประเมนิผลการเรียนรู 
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 3.  นํากิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง สําหรับ

นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3 ที่ผูวิจยัสรางข้ึน เสนอตอคณะกรรมการควบคุมปริญญานพินธและ 

ผูเชี่ยวชาญ 3 ทาน เพื่อพิจารณาความเหมาะสมของเนือ้หา ตรวจสอบความถกูตอง ชี้แนะขอบกพรอง 

พรอมทัง้ใหขอเสนอแนะในการปรับปรุงแกไข 

 4.  นํากิจกรรมการเรียนการสอนจากขอ  3  ที่ไดรับการตรวจสอบจากคณะกรรมการและ

ผูเชี่ยวชาญไปปรับปรุงแกไขตามคําแนะนาํ 

 5.  นํากิจกรรมการเรียนการสอนจากขอ  4  ที่ไดรับการปรับปรุงแกไขเสนอตอคณะกรรมการ

ควบคุมปริญญานพินธและผูเชี่ยวชาญใหพิจารณาอีกคร้ังหนึ่ง แลวนาํมาปรับปรุงแกไขใหเรียบรอย 

 6.  นํากิจกรรมการเรียนการสอนจากขอ  5  ไปทดลองใชกับนกัเรียนโรงเรียนศรีอยุธยา  

จังหวัดกรุงเทพมหานคร ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3  ที่ไมใชกลุมตัวอยาง  เพื่อดูความเหมาะสมของเนือ้หา 

 7.  นํากิจกรรมการเรียนการสอนจากขอ  6  มาปรับปรุงแกไขขอบกพรอง แลวนํากิจกรรมการ

เรียนการสอนดังกลาวไปทดลองกับนักเรียนกลุมตัวอยาง 
    

 แผนการจัดการเรียนรูเรื่องความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง 
 ข้ันตอนการสรางแผนการจัดการเรียนรูเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง  มีดังตอไปนี้ 

 ข้ันที่ 1   การเตรียมงานดานวิชาการ 

1. ศึกษาหลักสูตรการศึกษาข้ันพื้นฐาน  พุทธศักราช  2544  กลุมสาระการ

เรียนรูคณิตศาสตร 

2. ศึกษาเนื้อหาที่เกีย่วกับเร่ืองความนาจะเปนในชวงช้ันที่ 3 (มัธยมศึกษาปที ่3)  

จากหนงัสือตอไปนี้ 

     2.1  หนงัสือเรียนสาระการเรียนรูพืน้ฐาน  คณิตศาสตร  เลม 2 กลุมสาระการ

เรียนรูคณิตศาสตร  ชัน้มัธยมศึกษาปที่ 3 (สสวท.  2547) 

     2.2  คูมือครูสาระการเรียนรูพื้นฐาน  คณิตศาสตร เลม 2 กลุมสาระการเรียนรู

คณิตศาสตร  ชั้นมัธยมศึกษาปที ่3 (สสวท.  2547) 

3. ศึกษาเอกสารและงานวิจยัทีเ่กี่ยวของกับการสรางกิจกรรมการเรียนการสอน
เร่ือง  ความนาจะเปนทีเ่นนการเช่ือมโยง 

4. วิเคราะหและออกแบบสถานการณปญหาที่สอดคลองกับเนื้อหาที่เกีย่วกับ
เร่ืองความนาจะเปนในชวงชั้นที ่3 (มัธยมศึกษาปที่ 1-3)  ซึ่งเปนสถานการณปญหาที่เนนการเชือ่มโยง 
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 ข้ันที่ 2  สรางแผนการจัดการเรียนรู 

1. จัดทําแผนการจัดการเรียนรูทีส่อดคลองกับเนื้อหาที่เกี่ยวกบัเร่ืองความนาจะเปน
ในชวงช้ันที่ 3  โดยจะออกแบบกิจกรรมและกําหนดโจทยปญหาที่เนนการเช่ือมโยง  จํานวนทั้งส้ิน  5  

แผนการจัดการเรียนรู  ดังนี ้

    หนวยการเรียนที ่1  บทนําของความนาจะเปน  มี 1 แผน  จํานวน 1 คาบ  ซึง่การ

จัดกิจกรรมการเรียนสอนในหนวยการเรียนนี้เปนการจัดกิจกรรมรายบุคคล โดยใชใบความรูและ 

ใบกิจกรรมที ่1 

    หนวยการเรียนที ่2  การทดลองสุมและเหตุการณ  ม ี 2 แผน จํานวน 4 คาบ ดังนี ้

     แผนการจัดการเรียนรูที่ 1  เร่ืองการทดลองสุม  จาํนวน  2 คาบ  ซึ่งการจัด

กิจกรรมการเรียนการสอนในคาบนี้เปนการจัดกิจกรรมรายบุคคล  โดยใชใบความรูและใบกิจกรรมที ่2 

     แผนการจัดการเรียนรูที่ 2  เร่ืองเหตุการณ  จํานวน  2 คาบ  ซึง่การจัด

กิจกรรมการเรียนการสอนในคาบนี้เปนการจัดกิจกรรมรายบุคคล  โดยใชใบความรูและใบกิจกรรมที ่3 

    หนวยการเรียนที ่ 3  ความนาจะเปนของเหตุการณ  ม ี1 แผน  จํานวน 4 คาบ  

ซึ่งการจัดกิจกรรมการเรียนสอนในหนวยการเรียนนี้เปนการจัดกิจกรรมกลุม โดยใชใบความรูและ 

ใบกิจกรรมที ่4 

    หนวยการเรียนที ่ 4  การนําความนาจะเปนไปใชในชีวิตประจําวนั ม ี1 แผน   

จํานวน  3  คาบ ซึ่งการจัดกิจกรรมการเรียนสอนในหนวยการเรียนนี้เปนการจัดกิจกรรมกลุม  โดยใช

ใบความรูและใบกิจกรรมที ่5 

 สําหรับกิจกรรมการเรียนการสอนในแตละแผนการจัดการเรียนรู  จะประกอบดวย  5 ข้ันตอน  

ดังนี ้

   ข้ันตอนที ่1  นาํเขาสูบทเรียน  เพื่อทบทวนความรูเกี่ยวกับเนื้อหาที่จะนํามาใชในการ

แกโจทยปญหาเร่ืองความนาจะเปน  เพื่อเปนการสงเสริมใหนกัเรียนสามารถเชื่อมโยงความรูเดิมที่มีอยู

กับความรูใหมได 

   ข้ันตอนที ่2  นาํเสนอปญหา  โดยที่ครูนําเสนอโจทยปญหาหรือสถานการณให 

แตละกลุม  หรือกําหนดโจทยปญหาพรอมกันทั้งชัน้  จากใบกิจกรรม    

   ข้ันตอนที ่3  ปฏิบัติการแกปญหาเปนกลุมหรือรายบุคคล  ซึง่ทกุคนจะตองมีสวนรวม

ในการแกโจทยปญหา 
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   ข้ันตอนที ่4  เสนอผลการแกปญหา  ซึง่เปนการนําเสนอผลจากการแกโจทยปญหา

เปนกลุมหรือรายบุคคล  โดยนําเสนอในลักษณะผลัดเปลี่ยนหมุนเวียน  นักเรียนคนใดที่ไมไดนําเสนอ

จะตองเปรียบเทียบผลจากการแกโจทยปญหานั้นกับของตนเอง  แลวบอกสวนที่แตกตาง  รวมถงึขอดี

และขอบกพรองของแตละวธิี 

   ข้ันตอนที ่5  สรุปผล  หลังจากที่มกีารนาํเสนอผลจากการแกโจทยปญหาแลว  ครู

และนักเรียนรวมกนัสรุปผลการแกปญหารวมกันทัง้ชั้น  และอภิปรายเพิ่มเติมถงึความรูที่ไดหลังจาก

การแกโจทยปญหานั้น 

2. นําแผนการจัดการเรียนรูที่สรางเสร็จเรียบรอยแลว  พรอมทั้งส่ือการเรียนการ

สอนทีก่ําหนดไวในแผนการจัดการเรียนรู  ไปใหกรรมการควบคุมปริญญานพินธและผูเชี่ยวชาญ 3 

ทาน ตรวจสอบความเหมาะสมและความเปนไปไดของกิจกรรม  พรอมทั้งใหขอเสนอแนะในการ

ปรับปรุงและแกไข 

3. ปรับปรุงและแกไขแผนการจัดการเรียนรูตามคําแนะนาํของกรรมการควบคุม
ปริญญานิพนธและผูเชี่ยวชาญ 

4. นําแผนการจัดการเรียนรูที่ไดรับการปรับปรุงและแกไขตามขอเสนอแนะของ
กรรมการควบคุมปริญญานพินธและผูเชี่ยวชาญแลว  ไปทดลองใชกบันักเรียนโรงเรียนศรีอยุธยา  

จังหวัดกรุงเทพมหานคร  ชัน้มัธยมศึกษาปที่ 3  ที่ไมใชกลุมตัวอยาง  ซึ่งมีระดับความรูความสามารถ

ทั้งเกง  ปานกลาง  และออน  เพื่อทดสอบดูความเหมาะสม  โดยการสงัเกตอยางใกลชิด  สัมภาษณ

ผูเรียน  แลวนาํไปปรับปรุงและแกไข 

5. นําแผนการจัดการเรียนรูไปใหกรรมการควบคุมปริญญานิพนธและ
ผูเชี่ยวชาญตรวจพิจารณาอกีคร้ัง  แลวจึงนําไปทดลองใชกับกลุมตัวอยาง 
 

แบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนเร่ืองความนาจะเปน  โดยใชกิจกรรม 
การเรยีนการสอนเรื่องความนาจะเปนที่เนนการเชือ่มโยง 
 แบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนเร่ืองความนาจะเปน  เปนแบบทดสอบทีว่ัด

ความสามารถในการแกโจทยปญหาเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเชือ่มโยง  ซึง่มีลําดับการสรางดังนี ้

1. ศึกษาทฤษฎีและหลักการสรางแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน 

2. วิเคราะหพฤติกรรมที่แสดงถงึความสามารถในการเช่ือมโยงในการแกโจทย
ปญหา  รวมถงึ  เนื้อหา  สาระสําคัญ  และจุดประสงคการเรียนรูของเนื้อหาที่ใชในการทดลอง  เพือ่ใช

ในการสรางแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนเร่ืองความนาจะเปน 
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3. สรางแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิท์างการเรียนเร่ืองความนาจะเปน  เปน

ขอสอบแบบปรนัย  4  ตัวเลือก  จาํนวน 30 ขอ  และแบบทดสอบอัตนยัจํานวน 8 ขอ  ใหครอบคลมุ

เนื้อหา  จุดประสงคการเรียนรู  และวัดความสามารถในการแกโจทยปญหาที่เนนการเช่ือมโยงตามที่

กําหนด 

4. นําแบบทดสอบที่สรางข้ึนเสนอตอกรรมการควบคุมปริญญานพินธและ
ผูเชี่ยวชาญเพือ่ตรวจสอบความเที่ยงตรงของเนื้อหา  โดยพิจารณาวาแบบทดสอบที่สรางข้ึนสอดคลอง

กบัเนื้อหาจุดประสงคการเรียนรู  และวัดความสามารถในการแกโจทยปญหาที่เนนการเช่ือมโยงหรือไม  

โดยจะใชเกณฑในการพิจารณาดังนี ้

 คะแนน  +1 สําหรับขอสอบที่สอดคลองกบัเนื้อหา  จุดประสงคการเรียนรู  

และวัดความสามารถในการแกโจทยปญหาที่เนนการเช่ือมโยง 

 คะแนน  0   สําหรับขอสอบที่ไมแนใจวาสอดคลองกับเนือ้หา  จุดประสงคการ

เรียนรู  และวัดความสามารถในการแกโจทยปญหาที่เนนการเชื่อมโยง 

 คะแนน  -1   สําหรับขอสอบที่ไมสอดคลองกับเนื้อหา  จุดประสงคการเรียนรู  

และวัดความสามารถในการแกโจทยปญหาที่เนนการเช่ือมโยง 

    5.  นําแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิท์างการเรียนเร่ืองความนาจะเปน  ที่ไดรับการ

ตรวจสอบจากกรรมการควบคุมปริญญานพินธและผูเชี่ยวชาญแลวมาคํานวณหาคา  IOC  แลว  

คัดเลือกขอสอบที่มีคา  IOC  ต้ังแต  0.5  ข้ึนไป  โดยจะเลือกแบบทดสอบปรนัยจํานวน  25  ขอ  และ

แบบทดสอบอัตนัยจํานวน  6  ขอ 

    6.   นาํแบบทดสอบที่ไดจากขอ  5  ไปทดลองกับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3  

โรงเรียนศรีอยธุยา  จงัหวัดกรุงเทพมหานคร  จํานวน 20 คน  ที่ไมใชกลุมตัวอยาง  ซึ่งเปนนกัเรียนกลุม

เดียวกับที่ใชในการทดลองแผนการจัดการเรียนรู 

    7.   วิเคราะหแบบทดสอบ  โดยนาํแบบทดสอบที่ไดจากการสอบในขอ  6  มา

ตรวจใหคะแนนดังนี ้

 แบบทดสอบปรนัย   ขอทีถู่กให  1  คะแนน  และขอที่ตอบผิดหรือไมตอบหรือ

ตอบมากกวา  1  คําตอบ  ให  0  คะแนน 

 แบบทดสอบอัตนัย  ขอละ  4 คะแนน  ใชเกณฑการตรวจใหคะแนนดังนี ้
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คะแนน เกณฑการใหคะแนน 

4  คะแนน นําความรูภายในวิชาคณิตศาสตร / วิชาอ่ืน  และวธิีการทางคณิตศาสตรมาใชใน

การแกปญหาเร่ืองความนาจะเปนไดสําเร็จ  หรือนาํความรูเร่ืองความนาจะเปน 

ไปประยุกตใชไดอยางสอดคลองเหมาะสม 

3  คะแนน นําความรูภายในวิชาคณิตศาสตร / วิชาอ่ืน  และวธิีการทางคณิตศาสตรมาใชใน

การแกปญหาเร่ืองความนาจะเปนไดบางสวน  หรือนาํความรูเร่ืองความนาจะเปน 

ไปประยุกตใชไดบางสวน 

2  คะแนน แสดงความรูภายในวิชาคณิตศาสตร / วิชาอ่ืน  ไดถกูตองเหมาะสม  แตไมสามารถ

นําความรูนัน้มาเช่ือมโยงกับเร่ืองความนาจะเปนได 

1  คะแนน แสดงความรูภายในวิชาคณิตศาสตร / วิชาอ่ืน   ไดบางสวน 

0  คะแนน ไมมีรองรอยการดําเนินการแกปญหา 

 

    8.   นาํคะแนนที่ไดมาวิเคราะหหาคาความยากงาย (p) และคาอํานาจจําแนก 

 ( r ) แลวคัดเลือกขอสอบทีม่ีคาความยากงายระหวาง  .20-.80  และมีคาอํานาจจําแนกต้ังแต  .20  

ข้ึนไป  โดยเลือกแบบทดสอบปรนัยจํานวน  20  ขอ  และแบบทดสอบอัตนัยจํานวน  4 ขอ 

 9.  นําแบบทดสอบที่ผานการคัดเลือกในขอ 8  มาคํานวณหาคาความเช่ือมั่น  

สําหรับแบบทดสอบปรนัยใชสูตร  KR-20 ของคูเดอร  ริชารดสัน (Kuder Richardson-20 )  และ

แบบทดสอบอัตนัยใชสูตรสัมประสิทธิ์แอลฟา (α -Coefficient) ของครอนบัค (Cronbach)   

    10.  นําแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนเร่ืองความนาจะเปนที่ไดไปใชกับ

กลุมตัวอยางตอไป 

การเก็บรวบรวมขอมลู 

 1.   ผูวิจยัสอนนกัเรียนกลุมตัวอยางโดยใชแผนการจัดการเรียนรูที่ผูวิจัยสรางข้ึน  การสอน

ดังกลาวกระทาํในเวลาเรียนปกติ  โดยสอนวนัละ 1 คาบ  คาบละ  50 นาที  รวม  12 คาบ  สําหรับ 

การเรียนการสอนในแตละคาบจะมีการเกบ็คะแนนเพ่ือประเมินผลระหวางเรียนจากใบกิจกรรมคิดเปน 

รอยละ 20 

 2.   เมื่อส้ินสุดการสอน  ใหนกัเรียนกลุมตัวอยางทําแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน

เร่ืองความนาจะเปน  ซึง่เปนแบบทดสอบปรนัยจํานวน  20 ขอ  ขอละ 1 คะแนน  และแบบทดสอบ

อัตนัยจํานวน  4 ขอ  ขอละ 4 คะแนนโดยใชเวลาในการทําแบบทดสอบ 2 คาบ  ซึง่ผูวิจยัจะเก็บคะแนน 

จากแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคิดเปนรอยละ 80 
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     3.   นาํผลการเรียนรูเร่ืองความนาจะเปนทีเ่นนการเช่ือมโยงของนักเรียนกลุมตัวอยางซึ่ง

ประกอบดวยคะแนนจากใบกิจกรรมคิดเปนรอยละ 20  และคะแนนจากแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์

ทางการเรียนเรื่องความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยงซ่ึงคิดเปนรอยละ 80  มาวิเคราะหโดยใชวิธีการ

ทางสถิติ เพื่อทดสอบสมมติฐานที่ต้ังไว 

 

การจัดกระทําและวิเคราะหขอมูล 
 1.   ศึกษาผลการเรียนรูเร่ืองความนาจะเปนของนักเรียน  ดวยการทดสอบสมมุติฐาน

เกี่ยวกับคาสัดสวนของประชากร  ซึ่งใชคาสถิติ Z ในการทดสอบ (Z-Test for Population Proportion) 

 2.   สถิติที่ใชในการวิเคราะหขอมูล 

  2.1   สถิติที่ใชตรวจสอบคุณภาพของเคร่ืองมือ 

    2.1.1   หาคาดัชนีความสอดคลอง  จากความคิดเหน็ของกรรมการควบคุม

ปริญญานิพนธและผูเชี่ยวชาญ  ที่มีตอความสอดคลองระหวางแบบทดสอบกับจุดประสงคการเรียนรู  

โดยใชสูตร  IOC 

    2.1.2   หาคาความยากงาย (p)  และคาอํานาจจําแนก ( r ) ของแบบทดสอบ

วัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน 

    2.1.3  หาคาความเชื่อมั่นของแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน  โดยจะ

คํานวณจากสูตร KR-20 ของคูเดอร  ริชารดสัน  สําหรับแบบทดสอบปรนัย  และสูตรสัมประสิทธิ์

แอลฟา  (α -Coefficient) ของครอนบัค (Cronbach)  สําหรับแบบทดสอบอัตนัย 

  2.2   สถิติพืน้ฐานที่ใชในการวิเคราะหขอมูล 

    2.2.1   คาเฉลีย่เลขคณิต (Arithmetic Mean) 

    2.2.2   สวนเบีย่งเบนมาตรฐาน (Standard Deviation) 

      2.3    สถิติที่ใชในการทดสอบสมมุติฐาน 

     สถิติที่ใชในการทดสอบสมมุติฐานเกี่ยวกบัคาสัดสวนประชากร  ไดแก 

สถิติทดสอบ  Z  (Z-Test for Population Proportion) 

 

 



บทที่  4 
ผลการศึกษาคนควา 

 

 การศึกษาคนควาคร้ังนีม้ีความมุงหมายเพือ่สรางกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร  

เร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง  สําหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที ่3  พรอมทั้งศึกษา 

ผลการเรียนรูของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3 ที่ไดรับการเรียนการสอนโดยใชกิจกรรมการเรียน 

การสอนคณิตศาสตรที่ผูวิจยัสรางข้ึน  ผูวจิัยไดเสนอผลการวิเคราะหขอมูลตามลําดับ  ดังตอไปนี ้

 1.  คาเฉล่ียเลขคณิต  และสวนเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนท่ีไดจากการทาํใบกิจกรรมของ

นักเรียนกลุมตัวอยางช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3 

 2.  คาเฉล่ียเลขคณิต  และสวนเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนท่ีไดจากการทาํแบบทดสอบ

วัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนของนักเรียนกลุมตัวอยางชัน้มัธยมศึกษาปที่ 3  ในการเรียนเร่ือง 

ความนาจะเปนที่เนนการเชือ่มโยง 

 3.  คารอยละ  คาเฉลี่ยเลขคณิต  และสวนเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนผลการเรียนรูของ

นักเรียนกลุมตัวอยางช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  ในการเรียนเร่ืองความนาจะเปนทีเ่นนการเช่ือมโยง 

 4.  คารอยละของจํานวนนกัเรียนกลุมตัวอยางช้ันมธัยมศึกษาปที่ 3  ที่ไดผลการเรียนรูเร่ือง

ความนาจะเปนที่เนนการเชือ่มโยงต้ังแตรอยละ 60  ข้ึนไปของคะแนนเต็ม 

 5.  ผลการทดสอบสมมุติฐานเกีย่วกับจํานวนนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3 ที่สอบผานเกณฑ

ในการเรียนเร่ืองความนาจะเปนทีเ่นนการเช่ือมโยง 

 

ผลการวิเคราะหขอมูล 
 ในการศึกษาคนควาคร้ังนี ้ ขอมูลที่นาํมาวิเคราะหไดแก  คะแนนผลการเรียนรูของนกัเรียน

กลุมตัวอยาง  ซึ่งเปนนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3 โรงเรียนสันติราษฎรวิทยาลัย  เขตราชเทว ี จงัหวัด

กรุงเทพมหานคร  ภาคเรียนที่ 2 ปการศึกษา 2550  จาํนวน  1 หองเรียน  จํานวนนกัเรียน  46 คน   ซึง่

คะแนนผลการเรียนรูประกอบดวย  คะแนนท่ีไดจากใบกจิกรรมซ่ึงคิดเปนรอยละ 20  และคะแนนทีไ่ด

จากแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธ์ิเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเชื่อมโยงเปนแบบปรนยัจํานวน  20 ขอ  

และแบบอัตนัย 4 ขอ  ซึ่งคิดเปนรอยละ 80  ผลการวิเคราะหขอมูลเปนดังนี ้
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1.  คาเฉลีย่เลขคณิต  และสวนเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนที่ไดจากใบกิจกรรม
ของนักเรยีนกลุมตัวอยางชั้นมัธยมศกึษาปที่ 3  ปรากฏผลดังตาราง 1 

 

ตาราง 1 คาเฉล่ียเลขคณิต  และสวนเบีย่งเบนมาตรฐานของคะแนนที่ไดจากใบกิจกรรมของนักเรียน   

      กลุมตัวอยางช้ันมธัยมศึกษาปที่ 3 

 

 

คะแนน 

จํานวน

นักเรียน 

(คน) 

คะแนนเต็ม 

(คะแนน) 

คาเฉลี่ย 

เลขคณิต 

( x ) 

คาเฉลี่ยเลขคณิต 

คิดเปนรอยละของ 

คะแนนเต็ม 

สวนเบีย่งเบน 

มาตรฐาน 

(s) 

คะแนนที่ได 

จากใบกิจกรรม 

 

46 
 

172 
 

151.02 
 

87.80 
 

15.98 

 

 จากตาราง 1  แสดงใหเหน็วา  คะแนนที่ไดจากใบกิจกรรมทั้ง  5  ใบกิจกรรมของนักเรียน 

กลุมตัวอยางช้ันมัธยมศึกษาปที ่3  จาํนวน 46 คน  มีคาเฉลี่ยเลขคณิตเปน  151.02  คะแนน  คิดเปน

รอยละ 87.80 ของคะแนนเต็ม  และมีสวนเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนเปน  15.98  คะแนน 

 
2.  คาเฉลีย่เลขคณิต  และสวนเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนที่ไดจากการทํา

แบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนของนักเรียนกลุมตัวอยางชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3  
ในการเรียนเรื่องความนาจะเปนที่เนนการเชื่อมโยง  ปรากฏผลดังตาราง 2 

 

ตาราง 2   คาเฉล่ียเลขคณิต  และสวนเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนที่ไดจากการทาํแบบทดสอบ 

      วัดผลสัมฤทธิท์างการเรียนของนักเรียนกลุมตัวอยางชั้นมัธยมศึกษาปที ่3  ในการเรียนเร่ือง 

    ความนาจะเปนทีเ่นนการเช่ือมโยง 

 

 

คะแนน 

จํานวน

นักเรียน 

(คน) 

คะแนนเต็ม 

(คะแนน) 

คาเฉลี่ย 

เลขคณิต 

( x ) 

คาเฉลี่ยเลขคณิต 

คิดเปนรอยละของ 

คะแนนเต็ม 

สวนเบีย่งเบน 

มาตรฐาน 

(s) 

คะแนนที่ไดจากการ 

ทําแบบทดสอบ 

 

46 
 

36 
 

24.52 
 

68.11 
 

6.09 
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 จากตาราง 2  แสดงใหเหน็วา  คะแนนที่ไดจากการทาํแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการ

เรียนเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยงของนักเรียนกลุมตัวอยางชั้นมัธยมศึกษาปที ่3  จํานวน 46 

คน  มีคาเฉลี่ยเลขคณิตเปน  24.52  คะแนน  คิดเปนรอยละ  68.11  ของคะแนนเต็ม  และมีสวน

เบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนเปน  6.09  คะแนน 

 
 3.  คารอยละ  คาเฉลี่ยเลขคณิต  และสวนเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนผลการ
เรียนรูของนกัเรียนกลุมตัวอยางชัน้มัธยมศึกษาปที่ 3  ในการเรียนเร่ืองความนาจะเปนที่เนน
การเชื่อมโยง  ปรากฏผลดังตาราง 3 

 

ตาราง 3   คารอยละ  คาเฉลี่ยเลขคณิต  และสวนเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนผลการเรียนรูของ 

     นักเรียนกลุมตัวอยางช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  ในการเรียนเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง     

 

 

คะแนน 

จํานวน

นักเรียน 

(คน) 

คะแนนเต็ม คาเฉลี่ยเลขคณิต 

คิดเปนรอยละ 

ของคะแนนเต็ม 

( x ) 

สวนเบีย่งเบน 

มาตรฐาน 

(s) 

คะแนนที่ไดจากใบกิจกรรม 

คะแนนที่ไดจากแบบทดสอบ 

คะแนนผลการเรียนรู (รวม) 

46 

46 

46 

20 

80 

100 

17.56 

54.49 

72.05 

1.86 

13.54 

14.62 

 

  จากตาราง 3  แสดงใหเห็นวา คะแนนผลการเรียนรูของนักเรียนกลุมตัวอยางช้ันมัธยมศึกษา 

ปที่ 3  จํานวน  46  คน คือคะแนนของนักเรียนที่ไดจากการประเมินผล 2 สวน  สวนที่หนึ่งคือคะแนนที่ได

จากการทาํใบกิจกรรมซึ่งคิดเปนรอยละ 20 ของคะแนนเต็ม  มีคาเฉลี่ยเลขคณิตคิดเปนรอยละ  17.56  ของ

คะแนนเต็ม  และมีสวนเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนเปน 1.86  สวนที่สองคือคะแนนทีไ่ดจากการทํา

แบบทดสอบวดัผลสัมฤทธิท์างการเรียนเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยงซึ่งคิดเปนรอยละ 80 ของ

คะแนนเต็ม มคีาเฉลี่ยเลขคณิตคิดเปนรอยละ  54.49  ของคะแนนเต็ม   และมีสวนเบีย่งเบนมาตรฐานของ

คะแนนเปน 13.54  รวมเปนคะแนนผลการเรียนรูในการเรียนเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยงซ่ึงมี

คาเฉลี่ยเลขคณิต คิดเปนรอยละ  72.05  ของคะแนนเต็ม  และมีสวนเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนเปน  

14.62   (ดูรายละเอียดไดที่ภาคผนวก ข) 
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 4.  คารอยละของจํานวนนักเรียนกลุมตัวอยางชัน้มัธยมศึกษาปที่ 3  ที่ไดผลการ
เรียนรูเรื่องความนาจะเปนที่เนนการเชื่อมโยงต้ังแตรอยละ 60  ขึ้นไปของคะแนนเต็ม
ปรากฏผลดังตาราง 4 
 

ตาราง 4   คารอยละของจํานวนนกัเรียนกลุมตัวอยางชัน้มัธยมศึกษาปที่ 3  ที่ไดผลการเรียนรูเร่ือง 

      ความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยงต้ังแตรอยละ 60  ข้ึนไปของคะแนนเต็ม 

 

 

กลุมตัวอยาง 

จํานวน

นักเรียน 

(คน) 

จํานวนนักเรียนที่ไดคะแนน

ต้ังแตรอยละ 60 ข้ึนไปของ

คะแนนเต็ม (คน) 

คารอยละของจํานวนนักเรียน

ที่ไดคะแนนต้ังแตรอยละ 60 

ข้ึนไปของคะแนนเต็ม 

นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3 46 37 80.43 

 

 จากตาราง 6  แสดงใหเหน็วา  นักเรียนกลุมตัวอยางชัน้มัธยมศึกษาปที่ 3  ที่ไดคะแนนต้ังแต

รอยละ 60  ของคะแนนเต็ม  มีจาํนวน  37  คน  คิดเปนรอยละ  80.43  ของจํานวนนกัเรียนที่เปน 

กลุมตัวอยางทั้งหมด 

 
 5.  ผลการทดสอบสมมุติฐานเกี่ยวกับจํานวนนักเรยีนชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3 ที่สอบ
ผานเกณฑในการเรียนเรือ่งความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง  ปรากฏผลดังตาราง 7 

 

ตาราง 5   ผลการทดสอบสมมุติฐานเกี่ยวกับจํานวนนกัเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3 ทีส่อบผานเกณฑใน 

      การเรียนเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง 

 
 

กลุมตัวอยาง 
จํานวน

นักเรียน 

(คน) 

จํานวนนักเรียน 

ที่ผานเกณฑ 

(คน) 

คาสถิติทดสอบ 

Z 

คาวิกฤติ 

นักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3 46 37 2.78* 2.33 

* มีนยัสําคัญที่ระดับ .01 
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 จากตาราง 5  แสดงใหเหน็วา  นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  ที่สามารถสอบผานเกณฑการ

เรียนเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง  มีจาํนวนมากกวารอยละ  60  ของนกัเรียนทัง้หมดที่

ระดับนัยสําคัญ .01 



บทที่ 5 
สรุป  อภิปรายผล  และขอเสนอแนะ 

 

สังเขปความมุงหมายของการวิจัย  สมมุติฐานของการวิจัย และวิธีดําเนินการวิจัย 
  
ความมุงหมายของการวจิยั 

 1.   เพื่อสรางกจิกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรเร่ือง  ความนาจะเปน  ที่เนนการเช่ือมโยง  

สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3 

 2.   เพื่อศึกษาผลการเรียนรูของนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  ที่ไดรับการเรียนการสอนโดย

ใชกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร เร่ือง ความนาจะเปน ที่เนนการเช่ือมโยง 

 
สมมุติฐานของการวจิัย 

 นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่ 3  ที่ไดรับการเรียนการสอน  เร่ือง ความนาจะเปนที่เนนการ

เชื่อมโยง  สามารถสอบผานเกณฑไดมากกวารอยละ  60  ของนกัเรียนทั้งหมด 

 
วิธีดําเนินการวิจัย 
 กลุมตัวอยางที่ใชในการวจิัย 

  กลุมตัวอยางที่ใชในการวิจยัคร้ังนี้เปนนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3 ภาคเรียนที่  2   

ปการศึกษา 2550  โรงเรียนสันติราษฎรวทิยาลัย  เขตราชเทวี  จังหวดักรุงเทพมหานคร  1 หองเรียน 

จํานวน  46 คน   

 
 เครื่องมือที่ใชในการวิจยั 

  1.   กิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร  เร่ือง ความนาจะเปน  ที่เนนการเชื่อมโยง 

สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3  ที่ผูวจิัยสรางข้ึน  ประกอบดวย 

   1.1   คูมือการใชกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร  เร่ืองความนาจะเปนทีเ่นน

การเช่ือมโยงสําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3   

   1.2   แผนการจัดการเรียนรู ซึ่งมทีั้งหมด 5 แผน  แตละแผนจะมีใบความรูและ 

ใบกิจกรรมที่สอดคลองกับแตละหนวยการเรียนดวย  

               2.   แบบทดสอบวัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนวิชาคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนที่เนน

การเช่ือมโยง  ประกอบดวย แบบทดสอบปรนัย 20 ขอ  และแบบทดสอบอัตนัย 4 ขอ 
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 การเก็บรวบรวมขอมูล 
   1.   ผูวิจยัสอนนกัเรียนกลุมตัวอยางโดยใชแผนการจัดการเรียนรูที่ผูวิจัยสรางข้ึน  

การสอนดังกลาวกระทําในเวลาเรียนปกติ  โดยสอนวนัละ 1 คาบ  คาบละ  50 นาที  รวม  12 คาบ  

สําหรับการเรียนการสอนในแตละคาบจะมีการเก็บคะแนนเพื่อประเมินผลระหวางเรียนจากใบกิจกรรม

คิดเปนรอยละ 20 

   2.  เมื่อส้ินสุดการสอน  ใหนกัเรียนกลุมตัวอยางทําแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการ

เรียนเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง  ซึ่งเปนแบบทดสอบปรนัยจํานวน  20 ขอ  ขอละ 1 คะแนน  

และแบบทดสอบอัตนัยจํานวน  4 ขอ  ขอละ 4 คะแนนโดยใชเวลาในการทําแบบทดสอบ 2 คาบ  ซึง่ผูวิจัย

จะเก็บคะแนนจากแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนคิดเปนรอยละ 80 

   3.   นําผลการเรียนรูเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเชื่อมโยงของนกัเรียนกลุมตัวอยาง

ซึ่งประกอบดวยคะแนนจากใบกิจกรรมคิดเปนรอยละ 20  และคะแนนจากแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์

ทางการเรียนเรื่องความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยงซ่ึงคิดเปนรอยละ 80  มาวิเคราะหโดยใชวิธีการ

ทางสถิติ เพื่อทดสอบสมมติฐานที่ต้ังไว 

 
 การวิเคราะหขอมูล 

   1.  หาคาเฉลีย่เลขคณิต  และสวนเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนที่ไดจากการทํา 

ใบกิจกรรมของนกัเรียนกลุมตัวอยางช้ันมัธยมศึกษาปที ่3 

   2.  หาคาเฉลีย่เลขคณิต  และสวนเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนที่ไดจากการทํา

แบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนของนกัเรียนกลุมตัวอยางชั้นมัธยมศึกษาปที ่3  ในการเรียน

เร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง 

   3.  หาคารอยละ  คาเฉล่ียเลขคณิต  และสวนเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนผลการ

เรียนรูของนกัเรียนกลุมตัวอยางช้ันมธัยมศึกษาปที่ 3  ในการเรียนเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการ

เช่ือมโยง 

   4.  หาคารอยละของจํานวนนักเรียนกลุมตัวอยางชัน้มัธยมศึกษาปที่ 3  ที่ไดผลการ

เรียนรูเร่ืองความนาจะเปนทีเ่นนการเช่ือมโยงต้ังแตรอยละ 60  ข้ึนไปของคะแนนเต็ม 

   5.  การทดสอบสมมุติฐานเกี่ยวกับจํานวนนกัเรียนช้ันมธัยมศึกษาปที ่3 ที่สอบผาน

เกณฑในการเรียนเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง 
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สรุปผลการวิจัย 

 1.  คะแนนที่ไดจากใบกิจกรรมของนักเรียนกลุมตัวอยางชั้นมัธยมศึกษาปที ่3  จํานวน 46 

คน  มีคาเฉลี่ยเลขคณิตเปน  151.02   คะแนน  คิดเปนรอยละ  87.80   ของคะแนนเต็ม  และมีสวน

เบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนเปน  15.98  คะแนน 

 2.  คะแนนที่ไดจากการทําแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนในการเรียนเร่ือง 

ความนาจะเปนที่เนนการเชือ่มโยงของนักเรียนกลุมตัวอยางชั้นมธัยมศึกษาปที่ 3  จาํนวน 46 คน  ม ี

คาเฉลี่ยเลขคณิตเปน  24.52  คะแนน  คิดเปนรอยละ  68.11   ของคะแนนเต็ม  และมีสวนเบ่ียงเบน

มาตรฐานของคะแนนเปน  6.09  คะแนน 

 3.  คะแนนผลการเรียนรูของนักเรียนกลุมตัวอยางช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  จํานวน  46  คน คือ

คะแนนของนักเรียนที่ไดจากการประเมินผล 2 สวน  สวนทีห่นึง่คือคะแนนที่ไดจากการทําใบกิจกรรมซ่ึงคิด

เปนรอยละ 20 ของคะแนนเต็ม  มีคาเฉลี่ยเลขคณิตคิดเปนรอยละ  17.56  ของคะแนนเต็ม  และมีสวน

เบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนเปน 1.86  สวนที่สองคือคะแนนที่ไดจากการทําแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธ์ิ

ทางการเรียนเรื่องความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยงซ่ึงคิดเปนรอยละ 80 ของคะแนนเต็ม มีคาเฉลีย่เลข

คณิตคิดเปนรอยละ  54.49  ของคะแนนเต็ม   และมีสวนเบี่ยงเบนมาตรฐานของคะแนนเปน 13.54  รวม

เปนคะแนนผลการเรียนรูในการเรียนเร่ืองความนาจะเปนทีเ่นนการเช่ือมโยงซ่ึงมีคาเฉลีย่เลขคณิต คิดเปน

รอยละ  72.05  ของคะแนนเต็ม  และมีสวนเบี่ยงเบนมาตรฐานของคะแนนเปน  14.62   

 4.  นักเรียนกลุมตัวอยางช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  ที่ไดคะแนนต้ังแตรอยละ 60  ของคะแนนเต็ม  

มีจํานวน  37  คน  คิดเปนรอยละ  80.43  ของจํานวนนกัเรียนที่เปนกลุมตัวอยางทัง้หมด 

 5.  นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  ที่สามารถสอบผานเกณฑการเรียนเร่ืองความนาจะเปนที่

เนนการเช่ือมโยง  มีจาํนวนมากกวารอยละ  60  ของนกัเรียนทัง้หมดทีร่ะดับนัยสําคัญ .01  ดังนัน้จึง

สรุปไดวา  นักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  มีความสามารถในการเรียนเรื่องความนาจะเปนที่เนนการ

เชื่อมโยงที่ผูวจิัยสรางข้ึน 
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อภิปรายผล 

 1.  จากการศึกษาผลการเรียนรูเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง  ของนักเรียนกลุม

ตัวอยางชั้นมัธยมศึกษาปที ่3  ผลปรากฏวา  นักเรียนสามารถสอบผานเกณฑการเรียนมากกวารอยละ  

60  ของจํานวนนกัเรียนทัง้หมด  ทั้งนี้อาจเปนเพราะสาเหตุดังตอไปนี ้

  1.1   มีการจัดกิจกรรมการเรียนการสอนทีห่ลากหลายท้ังกิจกรรมกลุมและกิจกรรม

รายบุคคล  อีกทัง้การจัดกจิกรรมการเรียนการสอนยงัเนนใหนักเรียนชวยเหลือกนัทาํใหนักเรียนไดมี

การแลกเปล่ียนความรูและประสบการณ  ทาํใหนักเรียนไดรับความรูทีก่วางขวางมากย่ิงข้ึน  สงผลให

การเรียนมีประสิทธิภาพ 

 1.2   มีการนําเสนอปญหาทีท่าทายความสามารถของนักเรียน  และเปนปญหาทีพ่บเห็น

ไดจริงในชีวิตประจําวนัทาํใหนกัเรียนเหน็คุณคาของเนือ้หาที่เรียน  ซึง่สอดคลองกบั  จรรยา  ภูอุดม 

(2545: 23-24)  ที่กลาววาการฝกใหนักเรียนไดเผชิญกบัปญหาที่สอดคลองกับชีวติจริงยอมทาํให

นักเรียนเห็นคุณคาของวิชาคณิตศาสตร  เห็นวาคณิตศาสตรสัมพันธโดยตรงกับชีวติประจําวนัและ

สามารถนําไปใชไดในชีวิตประจําวนั  การใหโอกาสนักเรียนไดแกปญหาแบบนี้จะทําใหนักเรียนสามารถ

แกปญหาที่ซับซอนในชวีิตจริงได  และเห็นวาการเรียนรูตอไปอีกเปนส่ิงทีม่ีความสําคัญอยางยิ่ง 

  1.3   ความรูทีน่ํามาใชในการแกปญหาเร่ืองความนาจะเปน  เปนความรูที่นกัเรียนช้ัน

มัธยมศึกษาปที่ 3  เคยเรียนมาแลว  จึงทาํใหนักเรียนสามารถเช่ือมโยงความรูเดิมทีม่ีอยูกับเร่ือง 

ความนาจะเปนได   

  1.4   จากการตรวจใบกิจกรรมและสังเกตการทาํกิจกรรมของนักเรียน  พบวาถานักเรียน

มีความรูภายในวิชาคณิตศาสตรหรือความรูในวิชาอ่ืน  จะสามารถแกปญหาเร่ืองความนาจะเปนที่เนน

การเช่ือมโยงไดดีกวานักเรียนที่มีความรูภายในวิชาคณิตศาสตรหรือความรูในวชิาอ่ืนไมดี  ซึง่สอดคลอง

กับลอรสันและชินนาพแพน (2000: 26 -43)  ที่กลาววานักเรียนกลุมที่มีผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนสูงมี

ความสามารถในการสรางองคความรูข้ึนเองไดมากกวา  และยังสามารถโยงความรูทีค่รูจัดตาม

แผนการสอนมาสัมพันธกับความรูเดิมที่มอียู  และตัวชี้วดัความสามารถดานการเช่ือมโยงมีผลตอ

ความสําเร็จในการแกปญหาสูงกวาตัวช้ีวดัความสามารถดานเนื้อหา 

   2.  จากการศึกษาการสะทอนความคิดของนักเรียน  พบวานักเรียนสวนมากสามารถเช่ือมโยง

เร่ืองความนาจะเปนกับเร่ืองอ่ืน ๆ  ได  นั่นคือนักเรียนสามารถบอกไดวามีการนาํความรูเร่ืองใดบางมาชวย

ในการแกปญหาเร่ืองความนาจะเปน  และนําความรูเร่ืองความนาจะเปนไปแกปญหาเร่ืองใดบาง  จึงทําให

นักเรียนมีความเขาใจในการเรียนเร่ืองความนาจะเปนมากข้ึนดวย  ซึง่สอดคลองกับ  บุญญิสา  แซหลอ 

(2550: 108)   ที่กลาวไววาการเช่ือมโยงจะทําใหนกัเรียนเห็นความสัมพันธของเนื้อหาคณิตศาสตร  

โดยเฉพาะในดานความลึกในความเขาใจเนือ้หานักเรียนมรีะดับความลึกในการเขาใจเนือ้หามากข้ึน 
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 ผลการเรียนรูทางการเรียนเรื่องความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยงของนักเรียนกลุมตัวอยาง

ชั้นมัธยมศึกษา 3  ปรากฎวานักเรียนช้ันมธัยมศึกษาปที ่3  ที่สามารถสอบผานเกณฑการเรียนเร่ือง

ความนาจะเปนที่เนนการเชือ่มโยง  มจีํานวนมากกวารอยละ  60  ของนักเรียนทัง้หมดที่ระดับ 

นัยสําคัญ .01  ทัง้นี้อาจมีสาเหตุมาจากการที่ผูวิจยัพยายามจัดกจิกรรมการเรียนการสอนใหมีลักษณะ

เชื่อมโยง  ซึ่งไดแกการเช่ือมโยงความรูเร่ืองความนาจะเปนกับความรูภายในวิชาคณิตศาสตร /วชิาอ่ืน 

ตลอดจนการนําความรูเร่ืองความนาจะเปนไปใชในชีวิตประจําวนั  ทาํใหนักเรียนไดเห็นวาความรูทีไ่ด

เรียนไปนัน้สามารถนาํไปใชไดจริง  อีกทั้งความรูทีน่ํามาเช่ือมโยงกับความรูเร่ืองความนาจะเปนนัน้เปน

ความรูทีน่ักเรียนเคยไดเรียนมาแลว  ทาํใหนกัเรียนสามารถเช่ือมโยงความรูเดิมที่มีอยูกับความรูเร่ือง

ความนาจะเปนได  สําหรับนกัเรียนที่ไมสามารถเช่ือมโยงความรูไดนั้นผูวิจัยไดมีการชี้แนะแนวทาง

เพื่อใหนักเรียนนาํความรูทีม่ีอยูมาใชใหเกิดประโยชน  และในการจัดกิจกรรมการเรียนการสอนนัน้มีทัง้ 

กิจกรรมรายบุคคลและรายกลุม  เพื่อเปดโอกาสใหนักเรียนและครูไดรวมกนัอภิปรายเพื่อแสดงความ

คิดเห็น  ซึง่จะเปนการแลกเปล่ียนความรูและประสบการณ  ทําใหนกัเรียนไดรับความรูที่กวางขวาง

มากยิง่ข้ึน 

ขอสังเกตจากการวิจัย 

 จากการทดลองใชกิจกรรมการเรียนการสอนเร่ืองความนาจะเปนทีเ่นนการเช่ือมโยง  พบวา 

 1.  การทาํกิจกรรมรายกลุม  ทาํใหนักเรียนไดมีโอกาสซกัถาม  แลกเปลี่ยนความคิดเห็นและ

ชวยเหลือกนัภายในกลุม  เพือ่ใหงานนั้นบรรลุเปาหมาย  สงผลใหการปฏิบัติกิจกรรมมีประสิทธิภาพ

และยังสงผลตอการพัฒนาการเรียนรูของนกัเรียนอีกดวย 

 2.  การทาํกิจกรรมรายบุคคล  ทาํใหนักเรียนไดมีโอกาสในการคิด  วิเคราะห  และแกปญหา

ดวยตนเองต้ังแตเร่ิมตนจนส้ินสุดการทํากจิกรรม  โดยมคีรูผูสอนเปนผูใหคําแนะนาํและใหความ

ชวยเหลือ  สงผลใหนักเรียนมีความต่ืนตัวอยูเสมอ  และเกิดการเรียนรูไดเปนอยางดี 

 3.  การตรวจใบงานและใบกิจกรรม  ทําใหครูไดทราบขอบกพรองของนกัเรียนแตละคนได

เปนอยางดี  ซึง่จะกอใหเกิดแนวทางในการแกไขขอบกพรองของนักเรียน 

 4.  นักเรียนบางคนไมสามารถแกปญหาเร่ืองความนาจะเปนได  เนื่องจากนกัเรียนไมสามารถ

นําความรูตาง ๆ ไมวาจะเปนความรูภายในวิชาคณิตศาสตร หรือความรูภายในวิชาอ่ืนมาชวยในการ

แกปญหา  ครูจึงตองเปนผูแนะแนวทางใหนักเรียนเกิดการเช่ือมโยงความรู 

 5.  นักเรียนแตละคนมีความรูพื้นฐานที่แตกตางกนัไป  จึงทาํใหความสามารถในการเช่ือมโยง

ของเด็กแตละคนไมเทากนั  ดังนัน้ครูผูสอนจะตองดูพื้นฐานของเด็กแตละคนเพื่อเปนประโยชนตอการ

จดักิจกรรมการเรียนการสอน 
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 6.  การทีน่ักเรียนไดนาํความรูที่เรียนมาไปใชแกปญหาในชีวิตประจําวัน  จะทําใหนกัเรียน

เห็นคุณคาวาความรูทีเ่รียนมานัน้สามารถนําไปใชไดจริง    

ขอเสนอแนะ 

1.  ขอเสนอแนะทั่วไป 
  1.1   จากการที่ผูวิจยัไดจัดกิจกรรมการเรียนการสอน  พบวาการจัดบรรยากาศในชั้นเรียนให

เปนกนัเอง  โดยเปดโอกาสใหนักเรียนแสดงความคิดเหน็ในเนื้อหาที่เรียน  ใหนักเรียนไดมีการอภิปรายและ

แสดงความคิดเห็นตองานของตนหรืองานของเพื่อน  จะชวยใหการเรียนการสอนมีประสิทธิภาพดียิ่งข้ึน 

  1.2   โจทยปญหาที่ใชในการจัดกิจกรรมควรเปนโจทยที่สอดคลองกบัชีวิตประจําวนั  มี

ความหลากหลาย  และเปนโจทยที่สงเสริมการเช่ือมโยงความรู    เพือ่ใหนักเรียนเห็นวาคณิตศาสตร

เปนเนื้อหาที่เกี่ยวพันกับชีวติประจําวนั 

  1.3   ครูผูสอนควรใชส่ือที่สามารถปฏิบัติไดจริง  ควรมีส่ือการเรียนรูที่เพียงพอสําหรับ

นักเรียนทกุคนหรือทุกกลุม  เพื่อใหนักเรียนมีความสนุกสนาน  ทาํใหการเรียนไมนาเบ่ือ   

  1.4   จากการที่ผูวิจยัไดจัดกิจกรรมการเรียนการสอนที่เนนการเช่ือมโยง  พบวาในการจัด

กิจกรรมนัน้ตองใชเวลามาก  ดังนัน้ครูผูสอนควรมีการวางแผนการจัดกิจกรรมใหเหมาะสมกับเวลาท่ี

กําหนดไวในแผนการจัดการเรียนรู 

  1.5   จากการที่ผูวิจยัไดมีการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน  พบวาการแจงใหนักเรียนได

ทราบถงึขอบกพรองของตนในช่ัวโมงตอไปนั้น  ทําใหนกัเรียนไดทราบและแกไขขอบกพรองของตนเอง

เพื่อเปนแรงจูงใจใหนักเรียนเกิดความเพียรพยายามในการเรียนรูตอไป 

 
2.  ขอเสนอแนะเพ่ือการวิจัย 

  2.1  ควรทําการศึกษาเพื่อวจิัยเกี่ยวกับกิจกรรมการเรียนการสอนที่เนนการเช่ือมโยงกบั

เนื้อหาคณิตศาสตรเร่ืองอ่ืน ๆ ตอไป 

  2.2  ควรทําการศึกษาเพื่อพฒันาความสามารถในการเช่ือมโยงสําหรับเนื้อหาอ่ืน ๆ ทีม่ี

ความสัมพันธกัน 
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การหาคุณภาพของแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิท์างการเรียน 

เรื่องความนาจะเปนทีเ่นนการเชื่อมโยง  สําหรบันกัเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3 
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การหาคุณภาพของแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน 
 

 การหาคุณภาพของแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิท์างการเรียนเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการ

เชื่อมโยง  ผูวจิัยไดดําเนนิการดังนี ้

 1.  วิเคราะหความเที่ยงตรงเชิงเนื้อหา  โดยใชดัชนีความสอดคลองระหวางขอสอบกบั

จุดประสงคเชงิพฤติกรรมของโรวิเนลลีและแฮมเบิลตัน (ลวน  สายยศ  และ  อังคนา  สายยศ.2539: 

249)  ซึ่งผูวิจยัไดดําเนนิการดังนี ้

  1.1  นําแบบทดสอบที่สรางข้ึนเสนอตอกรรมการควบคุมปริญญานิพนธและผูเชี่ยวชาญ  

3  ทานเพื่อตรวจสอบความเที่ยงตรงของเนื้อหา  โดยพจิารณาวาแบบทดสอบที่สรางข้ึนสอดคลองกับ

เนื้อหา  จุดประสงคการเรียนรู  และวัดความสามารถในการแกโจทยปญหาที่เนนการเช่ือมโยงหรือไม  

โดยจะใชเกณฑในการพิจารณาดังนี ้

    คะแนน  +1 สําหรับขอสอบที่สอดคลองกบัเนื้อหา  จุดประสงคการเรียนรู  และ

วัดความสามารถในการแกโจทยปญหาที่เนนการเช่ือมโยง 

    คะแนน  0   สําหรับขอสอบที่ไมแนใจวาสอดคลองกับเนือ้หา  จุดประสงคการ

เรียนรู  และวัดความสามารถในการแกโจทยปญหาที่เนนการเชื่อมโยง 

    คะแนน  -1   สําหรับขอสอบที่ไมสอดคลองกับเนื้อหา  จุดประสงคการเรียนรู  

และวัดความสามารถในการแกโจทยปญหาที่เนนการเช่ือมโยง 

  1.2  คํานวณคา  IOC  เปนรายขอ  แลวคัดเลือกขอสอบที่มีคา  IOC  ต้ังแต  0.5  ข้ึนไป  

สูตรการคํานวณคา  IOC  คือ 

    IOC   =   
N

R∑  

เมื่อ  IOC   คือ  ดัชนีความสอดคลอง 

      ∑R    คือ  ผลรวมของคะแนนการพิจารณาของผูเชี่ยวชาญ 

          N    คือ  จํานวนผูเชีย่วชาญ 
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ตาราง 6  คาดัชนีความสอดคลองของแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนเร่ืองความนาจะเปน   

    ทีเ่นนการเช่ือมโยง  สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3 (แบบปรนยั) 

 

ผลการพิจารณาของผูเชี่ยวชาญ แบบทดสอบ 

ขอที่ คนที่ 1        คนที ่2         คนที ่3 

รวม คา IOC สรุปผล 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

10 

11 

12 

13 

14 

15 

16 

17 

18 

19 

20 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

+1 

3 

3 

3 

3 

3 

3 

3 

3 

3 

3 

3 

3 

3 

3 

3 

3 

3 

3 

3 

3 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

1 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 
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ตาราง 7  คาดัชนีความสอดคลองของแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนเร่ืองความนาจะเปน   

    ทีเ่นนการเช่ือมโยง  สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  (แบบอัตนัย) 

 

ผลการพิจารณาของผูเชี่ยวชาญ แบบทดสอบ 

ขอที่ คนที่ 1        คนที ่2         คนที ่3 

รวม คา IOC สรุปผล 

1 

2 

3 

4 

+1 

+1 

+1 

+1 

 

+1 

+1 

+1 

+1 
 

+1 

+1 

+1 

+1 

 

3 

3 

3 

3 

 

1 

1 

1 

1 

ใชได 

ใชได 

ใชได 

ใชได 
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 2.  คาความยากงาย (p) ,  คาอํานาจจําแนก (r)  และคาความเช่ือมัน่ ( ttr )  ของแบบทดสอบ

วัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนเรื่องความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 

3  (แบบปรนัย) 

  2.1  คาความยากงาย (p)  ของแบบทดสอบปรนัยหาไดจากสูตร  (ลวน  สายยศ  และ  

อังคณา  สายยศ. 2538: 210) 

   p  =  
N
R  

เมื่อ    p   คือ  คาความยากงาย 

          R   คือ  จํานวนนกัเรียนที่ทาํขอนัน้ถูก 

          N   คือ  จํานวนนกัเรียนที่ทาํขอนัน้ทั้งหมด 

 

  2.2  คาอํานาจจําแนก (r)  ของแบบทดสอบปรนัยหาไดจากสูตร  (ลวน  สายยศ  และ  

อังคณา  สายยศ. 2538: 211) 

   r  =  
N

LRuR −
 

เมื่อ    r      คือ  คาอํานาจจําแนก 

          RU   คือ  จํานวนนักเรียนในกลุมเกงทีท่ําขอนั้นถกู 

          RL   คือ  จํานวนนักเรียนในกลุมออนทีท่ําขอนั้นถกู 

          N   คือ  จํานวนนกัเรียนที่ทาํขอนัน้ทั้งหมด 

 

  2.3  คาความเชื่อมั่น ( ttr )  ของแบบทดสอบปรนัยหาไดจากสูตร  (ลวน  สายยศ  และ  

อังคณา  สายยศ. 2538: 198) 

   ttr    =  
⎭
⎬
⎫

⎩
⎨
⎧ ∑−− 2s

pq1
1n

n  

เมื่อ     n   คือ   จาํนวนขอสอบ 

           p   คือ  สัดสวนของผูที่ทาํถูกในขอหนึง่ ๆ 

           q   คือ  สัดสวนของผูที่ทาํผิดในขอหนึง่ ๆ หรือ 1 – p 

          2s  คือ  ความแปรปรวนของคะแนนที่ไดจากแบบทดสอบทั้งฉบับ 
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ตาราง 8  คาความยากงาย (p) ,  คาอํานาจจําแนก (r)  และคาความเช่ือมั่น ( ttr )  ของแบบทดสอบ   

    วัดผลสัมฤทธิท์างการเรียนเร่ืองความนาจะเปนทีเ่นนการเช่ือมโยง สําหรับนักเรียนช้ัน   

    มัธยมศึกษาปที ่3  (แบบปรนัย) 

 

ขอที่ p r ขอที่ p r 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

10 

0.30 

0.30 

0.55 

0.65 

0.60 

0.25 

0.65 

0.70 

0.25 

0.30 

0.40 

0.60 

0.60 

0.60 

0.80 

0.40 

0.80 

0.20 

0.40 

0.20 

 

11 

12 

13 

14 

15 

16 

17 

18 

19 

20 

0.50 

0.65 

0.30 

0.50 

0.55 

0.40 

0.35 

0.40 

0.40 

0.35 

0.80 

0.40 

0.20 

0.60 

1.00 

0.20 

0.20 

0.40 

0.20 

0.80 

 

 คาความเชื่อมัน่ของแบบทดสอบปรนัย ( ttr ) = 0.723 
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 3. คาความยากงาย (PE) ,  คาอํานาจจําแนก (D)  และคาความเชื่อม่ัน (α )  ของ

แบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนเร่ืองความนาจะเปนทีเ่นนการเชื่อมโยง สําหรับนักเรียนช้ัน

มัธยมศึกษาปที่ 3 (แบบอัตนัย) 

  3.1  คาความยากงาย (PE)  ของแบบทดสอบอัตนัยหาไดจากสูตร  (ลวน  สายยศ  และ  

อังคณา  สายยศ. 2539: 199) 

   PE =  
)minXmax2N(X
)min(2NXLSuS

−
−+

 

เม่ือ       PE     คือ   คาความยากงาย 

             SU    คือ   ผลรวมของคะแนนของนักเรียนกลุมเกง 

 SL    คือ   ผลรวมของคะแนนของนกัเรียนกลุมออน 

 Xmax  คือ   คะแนนที่นกัเรียนทําไดสูงสุด 

                  Xmin    คือ   คะแนนที่นกัเรียนทาํไดตํ่าสุด 

  N    คือ   จํานวนผูเขาสอบของกลุมเกงหรือกลุมออน 

 

  3.2  คาอํานาจจําแนก (D)  ของแบบทดสอบอัตนัยหาไดจากสูตร  (ลวน  สายยศ  และ  

อังคณา  สายยศ. 2539: 201) 

   D =  
)minXmaxN(X

LSuS
−
−

 

เม่ือ        D    คือ   คาอํานาจจําแนก 

             SU    คือ   ผลรวมของคะแนนของนักเรียนกลุมเกง 

 SL    คือ   ผลรวมของคะแนนของนกัเรียนกลุมออน 

 Xmax   คือ   คะแนนที่นกัเรียนทําไดสูงสุด 

                  Xmin    คือ   คะแนนที่นกัเรียนทาํไดตํ่าสุด 

  N    คือ   จํานวนผูเขาสอบของกลุมเกงหรือกลุมออน 
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  3.3  คาความเชื่อม่ัน (α )  ของแบบทดสอบอัตนัยหาไดจากสูตร  (ลวน  สายยศ  และ  

อังคณา  สายยศ. 2538: 200) 

α    =  
⎪⎭

⎪
⎬
⎫

⎪⎩

⎪
⎨
⎧ ∑−− 2

ts

2
is

1
1n

n  

เม่ือ     α   คือ  คาสัมประสิทธ์ิของความเช่ือม่ัน 

           n    คือ   จํานวนขอสอบ 

          2
is  คือ  ความแปรปรวนของคะแนนเปนรายขอ 

          2
ts  คือ  ความแปรปรวนของคะแนนของขอสอบทั้งฉบับ 
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ตาราง 9  คาความยากงาย (PE) ,  คาอํานาจจําแนก (D)  และคาความเชื่อม่ัน (α )  ของแบบทดสอบ    

    วัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนเร่ืองความนาจะเปนทีเ่นนการเช่ือมโยง  สําหรับนักเรียนช้ัน 

    มัธยมศึกษาปที ่3 (แบบอัตนัย) 

 

ขอที่ PE D 

1 

2 

3 

4 

0.525 

0.625 

0.675 

0.550 

0.950 

0.750 

0.550 

0.800 

 

 

  คาความเชื่อม่ันของแบบทดสอบอัตนัย (α ) = 0.83 
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ภาคผนวก ข 
การทดสอบสมมุติฐานท่ีวานกัเรียนชัน้มัธยมศึกษาปที่ 3 ที่ไดรบัการเรยีนการสอน  

เรื่อง ความนาจะเปนทีเ่นนการเชื่อมโยง สามารถสอบผานเกณฑ 
ไดมากกวารอยละ 60 ของนักเรยีนทั้งหมด 
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ตาราง 10  คะแนนผลการเรียนรูซ่ึงไดจากคะแนนจากการทําใบกิจกรรมระหวางเรียน  และคะแนน 

    จากการทําแบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนเร่ืองความนาจะเปนทีเ่นนการเชื่อมโยงของ  

    นกัเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3 

 

 

คนที ่

คะแนนจากการทําใบกิจกรรม 

ระหวางเรียน 

(รอยละ 20) 

คะแนนจากการทําแบบทดสอบ 

วัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน 

(รอยละ 80) 

คะแนนผลการ

เรียนรู 

(รอยละ 100) 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

10 

11 

12 

13 

14 

15 

16 

17 

18 

19 

20 

21 

22 

23 

19.19 

19.53 

18.26 

19.30 

18.95 

19.07 

19.19 

16.40 

18.02 

18.26 

18.72 

17.09 

19.19 

18.37 

16.86 

18.84 

18.95 

18.37 

18.49 

18.84 

17.90 

16.16 

16.98 

71.11 

75.56 

60 

66.67 

66.67 

66.67 

60 

40 

75.56 

62.22 

57.78 

55.56 

60 

55.56 

28.89 

64.44 

53.33 

57.78 

62.22 

64.44 

68.89 

48.89 

48.89 

90.30 

95.09 

78.26 

85.97 

85.62 

85.74 

79.19 

56.40 

93.58 

80.48 

76.50 

72.65 

79.19 

73.93 

45.75 

83.28 

72.28 

76.15 

80.71 

83.28 

86.79 

65.05 

65.78 
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ตาราง 10 (ตอ) 

 

 

คนที ่

คะแนนจากการทําใบกิจกรรม 

ระหวางเรียน 

(รอยละ 20) 

คะแนนจากการทําแบบทดสอบ 

วัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน 

(รอยละ 80) 

คะแนนผลการ

เรียนรู 

(รอยละ 100) 

24 

25 

26 

27 

28 

29 

30 

31 

32 

33 

34 

35 

36 

37 

38 

39 

40 

41 

42 

43 

44 

45 

46 

9.65 

18.37 

15.35 

16.16 

18.02 

13.49 

13.84 

17.09 

18.37 

15.00 

16.86 

15.81 

17.20 

18.37 

18.14 

18.14 

17.90 

16.28 

18.49 

18.49 

17.44 

19.30 

19.07 

44.44 

64.44 

33.33 

44.44 

48.89 

31.11 

51.11 

60.00 

53.33 

31.11 

48.89 

66.67 

55.56 

28.89 

42.22 

57.78 

48.89 

35.56 

60.00 

71.11 

22.22 

73.33 

62.22 

54.09 

82.81 

46.68 

60.60 

66.91 

44.60 

64.95 

77.09 

71.70 

46.11 

65.75 

82.48 

72.76 

47.26 

60.36 

75.92 

66.79 

51.84 

78.49 

89.60 

39.66 

92.63 

81.29 
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 การทดสอบสมมุติฐานท่ีวานักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3  ที่ไดรับการเรียนการสอน  เร่ือง

ความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยงสามารถสอบผานเกณฑไดมากกวารอยละ 60 ของนักเรียนทั้งหมด  

ซ่ึงใชการทดสอบสมมุติฐานเก่ียวกับคาสัดสวนประชากร  โดยใชสถิติทดสอบ Z (Z-Test  for  

Population  Proportion) 

  

 สมมุติฐาน  คือ  H0 : p ≤   0.6 

                                      H1 : p  >  0.6 

 สถิติทดสอบ  Z  =  ( )
n

0p10p
0pp

−
−ˆ

 

  

 เมื่อ    p̂      คือ    สัดสวนของจํานวนนักเรียนในกลุมตัวอยางที่ไดคะแนนผลการเรียนรูเร่ือง  

                                         ความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยงต้ังแตรอยละ 60  ข้ึนไปของคะแนนเต็ม 

                        0p    คือ    สัดสวนของจํานวนนกัเรียนช้ันมธัยมศึกษาปที ่3  ที่ตองการทดสอบ 

        n     คือ    จํานวนนกัเรียนกลุมตัวอยาง 

 

 เพราะวา   p̂  =  
46
37   = 0.8  ,   0p  =  0.6        และ  n  =  46 

 ดังนัน้     Z  =  ( )
n

0p10p
0pp

−
−ˆ

 =
( )
46
0.40.6
0.60.8−  =  2.78 

               

 เนื่องจาก  Z.01  = 2.33 

              และ      2.78 > 2.33 

 

 เพราะฉะนัน้จึงปฏิเสธ  H0  นั่นคือ  นกัเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3  ที่สามารถสอบผานเกณฑ

การเรียนเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง  มจีํานวนมากกวารอยละ 60 ของนกัเรียนทั้งหมดที่

ระดับนัยสําคัญ  .01 
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ภาคผนวก ค 
แผนการจัดการเรียนรู  เรือ่งความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง   

สําหรบันักเรยีนชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3 
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แผนการจัดการเรียนรูที่ 1 
 

วิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน                                         ชวงช้ันที ่3 (มัธยมศึกษาปที่ 3 ภาคเรียนที่ 2) 

เร่ือง   บทนําของความนาจะเปน      จาํนวน  1 คาบ                     เวลา  50 นาท ี
 

1.  จุดประสงคการเรียนรู 
 1.1  ดานความรูทางคณิตศาสตร  เพื่อใหนักเรียนสามารถบอกไดวาเหตุการณที่กําหนดใหมี

โอกาสเกิดข้ึนมากหรือนอยเพียงใด 

 1.2  ดานทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร  เพื่อใหนกัเรียนสามารถ 

  1)  เช่ือมโยงความรูเร่ืองความนาจะเปนกบัความรูภายในวิชาคณิตศาสตร 

  2)  เช่ือมโยงความรูเร่ืองความนาจะเปนกบัวิชาอ่ืน 

 1.3  ดานคุณลักษณะอันพงึประสงค  เพือ่ใหนักเรียน 

  1)  มีสวนรวมและรับผิดชอบงานท่ีไดรับมอมหมาย 

  2)  รับฟงความคิดเห็นของผูอ่ืนและทาํงานรวมกับผูอ่ืน 

  3)  มีความรอบคอบในการทํางาน 
 

2.  สาระการเรียนรู 
 จํานวนจํานวนหนึ่งที่บงบอกถึงโอกาสมากนอยที่จะเกิดแตละเหตุการณไดนั้น  เราเรียกจํานวน

นั้นวา  ความนาจะเปนของเหตุการณ   
 

3.  ความรูพื้นฐาน 
-  ความรูภายในวิชาคณิตศาสตร 

เปอรเซ็นต   พืน้ที่ของวงกลม  เศษสวน  อัตราสวน 

-  ความรูในวชิาอ่ืน 

 วิชาภาษาอังกฤษ เร่ือง noun (คํานาม)  verb (คํากริยา)  และสระในภาษาอังกฤษ 

 วิชาสังคมศึกษา  เร่ือง  ภูมศิาสตร 

 วิชาวิทยาศาสตร  เร่ือง  หมูเลือด 
 

4.  กิจกรรมการเรียนรู 
 ข้ันนําเขาสูบทเรียน 

 ครูนําสนทนาเกี่ยวกับคําหรือขอความทีน่กัเรียนมกัจะไดพบในชีวิตประจําวนั  ที่เกีย่วกับการ

คาดการณหรือโอกาสที่จะเกิดเหตุการณตาง ๆ  เชน  ชวงเวลาวันหวยออกเรามักจะไดยินประโยคที่วา 

“ซื้อหวยทีไรไมถูกซักท”ี  นัน่เปนเพราะวาโอกาสที่จะถกูหวยนัน้มนีอยมาก  เปนตน 
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 ข้ันสอน 

 1.  ครูใหนักเรียนชวยกนัยกตัวอยางเหตุการณที่เกีย่วกบัการคาดคะเน  การทํานาย  โอกาส

หรือความเปนไปไดของเหตุการณตาง ๆ  (พรุงนี้จะมีฝนตก  70% ของพื้นที่ , การแขงขันฟุตบอล

ระหวางทีมแมนเชสเตอรยูไนเต็ดกับทีมลิเวอรพูล  คาดวาแมนเชสเตอรยูไนเต็ดจะชนะ 3 ตอ 2, คาดวา

นักทองเที่ยวแถบอันดามันลดลง  20%)  หลังจากทีน่ักเรียนยกตัวอยางเรียบรอยแลว ครูถามนกัเรียน

วาเหตุการณตาง ๆ ทีน่ักเรียนไดยกตัวอยางมานัน้  นักเรียนสามารถบอกไดหรือไมวาเหตุการณ

เหลานั้นมีโอกาสเกิดข้ึนมากนอยเพียงใด  หรือเหตุการณใดมีโอกาสเกดิข้ึนมากกวากัน (บอกได)   ซึ่ง

ในทางคณิตศาสตร อาจหาจํานวนจํานวนหนึ่งที่บงบอกถึงโอกาสมากนอยที่จะเกิดแตละเหตุการณ

เหลานั้นได  และเรียกจํานวนนัน้วา  ความนาจะเปนของเหตุการณ 

 2.  ครูแจกใบความรูที ่1  แลวใหนักเรียนดูตัวอยางที่  1  พรอมทั้งใหนกัเรียนชวยกันคิดหา

คําตอบ  โดยที่ครูถามนักเรียนวาการทีน่ักเรียนจะตอบคําถามขอนี้ไดนกัเรียนตองใชความรูเร่ืองใดมา

ชวยในการแกปญหา (อัตราสวน)  แตถานกัเรียนไมรูวาควรใชเร่ืองใดครูก็ถามนักเรียนตอวา   

อัตราสวนของขนมเทยีนไสเค็มตอไสหวานเปน  2 : 3   หมายความวาอยางไร  (หมายความวามีขนม

เทียนอยูทั้งหมด 5 สวนเปนขนมเทยีนไสเค็ม 2 สวนและเปนขนมเทียนไสหวาน 3 สวน)  ดังนั้นในถุงมี

ขนมเทยีนชนดิใดมากกวากนั (ขนมเทยีนไสหวาน)  การถามเชนนี้จะทาํใหนักเรียนทีไ่มรูวาจะใชความรู

เร่ืองใดมาแกปญหามองเหน็และรูวาจะนาํมาใชแกปญหาไดอยางไรอีกดวย 

 3.  ครูใหนักเรียนดูตัวอยางที่  2  แลวใหเวลานักเรียนคิดหาคําตอบ  หลังจากนั้นสุมนักเรียน

ข้ึนมาแสดงวิธทีําของตัวอยางที ่2 หนาช้ันเรียน 1 คน  หลังจากนัน้ครูถามนกัเรียนในหองวามีใครคิด

แตกตางจากเพื่อนบาง  ถามีก็ใหมาแสดงวิธีทาํหนาช้ันเรียน และใหนกัเรียนที่เหลือชวยกนัอภิปรายวา

ของใครถูกตอง  แตถาไมมีกซ็ักถามนกัเรียนคนนั้นวาเขานําความรูเร่ืองใดมาใชในการแกปญหาขอนี้ 

(สระในภาษาองักฤษ)  แลวนําความรูดังกลาวไปใชในการแกปญหาอยางไร (เราก็ดูวามีตัวอักษรที่เปน

พยัญชนะกี่ตัว เปนสระกี่ตัว  และมีตัวอักษรชนิดใดมากกวากนั) 

 4.  ครูแจกใบกิจกรรมที ่1  ใหนกัเรียนคิดหาคําตอบ  ระหวางที่นกัเรียนทาํใบกิจกรรมใหครู

คอยเดินดูพฤติกรรมในการแกปญหาวานกัเรียนมพีฤติกรรมอยางไรบาง  รอจนกวานักเรียนทุกคนทาํ

ใบกิจกรรมเสร็จเรียบรอย  แลวครูกับนักเรียนรวมกันอภิปรายถึงคําตอบที่ไดวาถกูตองหรือไม 
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 ข้ันสรุป 

 ครูสรุปใหนักเรียนฟงวา  จํานวนจํานวนหนึ่งที่บงบอกถงึโอกาสมากนอยที่จะเกิดแตละ

เหตุการณไดนัน้  เราเรียกจํานวนนัน้วา  ความนาจะเปนของเหตุการณ  และการที่เราทราบความนาจะ

เปนของเหตุการณใดเหตุการณหนึ่ง ทาํใหทราบวาเหตุการณนั้นมีโอกาสเกิดข้ึนมากหรือนอยเพียงใด  

ทําใหสามารถตัดสินใจดําเนนิกิจกรรมที่เกีย่วของกับเหตุการณนัน้ไดอยางมีประสิทธภิาพ  และเราจะ

เห็นวาในการแกปญหาตาง ๆ นัน้ ถานักเรียนรูจักเช่ือมโยงความรูที่มอียู  ไมวาจะเปนความรูภายใน

วิชาเดียวกนั หรือความรูในวิชาอ่ืน ๆ ตลอดจนเช่ือมโยงส่ิงที่เรียนกับชีวิตประจําวัน  จะชวยใหนกัเรียน

สามารถแกปญหาตาง ๆ ไดดียิ่งข้ึน 
 

ตัวอยางที ่1  แมซื้อขนมเทยีนไสเค็มและไสหวานมา  1  ถงุซ่ึงขนมเทยีนทั้งสองชนดิคละกันอยู  ถา

อัตราสวนของขนมเทยีนไสเค็มตอไสหวานเปน  2 : 3  เมื่อลูกสุมหยิบขนมเทยีน 1 อันจากถุง  ขนม

เทียนไสอะไรมีโอกาสถูกหยิบมากกวากนั  และมีโอกาสที่จะหยิบไดไสนั้นเปนเทาใด 

 อัตราสวนของขนมเทยีนไสเค็มตอไสหวานเปน  2 : 3  นั่นคือ 

 มีขนมเทียนไสเค็ม   2  สวน   จากขนมเทยีนทัง้หมด  5  สวน 

 มีขนมเทียนไสหวาน 3 สวน   จากขนมเทียนทัง้หมด   5  สวน 

 โอกาสที่จะหยิบไดขนมเทียนไสเค็ม  
5
2  

 โอกาสที่จะหยิบไดขนมเทียนไสหวาน 
5
3  

 ดังนัน้ขนมเทยีนไสหวานมีโอกาสถกูหยบิมากกวา 
 

ตัวอยางที ่ 2  กลองใบหนึ่งมีลูกปงปองอยู  11 ลูก  ซ่ึงลูกปงปองแตละลูกเขียนตัวอักษรภาษาอังกฤษ

กํากับไวลูกละ 1 ตัว  ซ่ึงตัวอักษรทัง้หมดทีอ่ยูบนลูกปงปองรวมแลวเปนคําวา PROBABILITY  ถาสุม

หยิบลูกปงปองข้ึนมา 1 ลูก อยากทราบวาลูกปงปองทีห่ยิบไดจะมีตัวอักษรที่เปนพยัญชนะหรือสระ

มากกวากัน 

ลูกปงปองที่มีตัวอักษรที่เปนพยญัชนะมอียู  7 ลูก  ไดแก  P, R, B, B, L, T และ  Y 

 

            ลูกปงปองที่มีตัวอักษรที่เปนสระมีอยู 4  ลูก   ไดแก   O, A, I  และ  I 
 

ลูกปงปองทีห่ยิบไดจะมีตัวอักษรที่เปนพยัญชนะมากกวาตัวอักษรที่เปนสระ 
 

5.  ส่ือการเรียนรู 
 1. ใบกิจกรรมที่ 1 

 2. ใบความรูที ่1 
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6.  การวัดและประเมินผลการเรียนรู 
 1.  สังเกตความต้ังใจของนกัเรียนในการรวมทํากิจกรรมและการตอบคําถาม 

 2.  ตรวจผลงานจากใบกิจกรรม 
 

7.  บันทึกผลหลังการสอน 
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________ 
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ใบความรูที่ 1 
 

สาระสําคัญ 
 จํานวนจํานวนหนึ่งที่บงบอกถึงโอกาสมากนอยที่จะเกิดแตละเหตุการณไดนั้น  เราเรียก

จํานวนนัน้วา  ความนาจะเปนของเหตุการณ   
 

ตัวอยางที ่1  แมซ้ือขนมเทยีนไสเค็มและไสหวานมา  1  ถงุซ่ึงขนมเทยีนทั้งสองชนดิคละกันอยู  ถา

อัตราสวนของขนมเทียนไสเค็มตอไสหวานเปน  2 : 3  เม่ือลูกสุมหยิบขนมเทียน 1 อันจากถุง  ขนม

เทียนไสอะไรมีโอกาสถูกหยิบมากกวากนั  และมีโอกาสที่จะหยิบไดไสนั้นเปนเทาใด 
 

 อัตราสวนของขนมเทียนไสเค็มตอไสหวานเปน  2 : 3  นั่นคือ 
 

 มีขนมเทียนไสเค็ม ______  สวน   จากขนมเทียนทั้งหมด _____  สวน 
 

 มีขนมเทียนไสหวาน _____ สวน   จากขนมเทียนทั้งหมด _____  สวน 
 

 โอกาสที่จะหยิบไดขนมเทียนไสเค็ม_________________ 
 

 โอกาสที่จะหยิบไดขนมเทียนไสหวาน________________ 
 

 ดังนัน้ขนมเทยีนไส __________ มีโอกาสถูกหยิบมากกวา 
 

ตัวอยางที ่ 2  กลองใบหนึ่งมีลูกปงปองอยู  11 ลูก  ซ่ึงลูกปงปองแตละลูกเขียนตัวอักษรภาษาอังกฤษ

กํากับไวลูกละ 1 ตัว  ซ่ึงตัวอักษรทัง้หมดทีอ่ยูบนลูกปงปองรวมแลวเปนคําวา PROBABILITY  ถาสุม

หยิบลูกปงปองข้ึนมา 1 ลูก อยากทราบวาลูกปงปองทีห่ยิบไดจะมีตัวอักษรที่เปนพยัญชนะหรือสระ

มากกวากัน 
 

ลูกปงปองที่มีตัวอักษรที่เปนพยัญชนะมอียู  _____ ลูก ไดแก_______________________ 
 

          ลูกปงปองที่มีตัวอักษรที่เปนสระมีอยู _____ลูก ไดแก______________________________ 
 

ลูกปงปองทีห่ยิบไดจะมีตัวอักษรที่เปนพยัญชนะหรือสระมากกวากัน_________________ 
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ใบกิจกรรมที่ 1 
 

1.  จากการสาํรวจหมูเลือดของนักเรียนช้ัน ม.3/1  พบวาหมูเลือด  A  มีรอยละ 28  หมูเลือด  B  มี 

     รอยละ  25  หมูเลือด  AB  มีรอยละ 17  ที่เหลือเปนหมูเลือด O  ถาสุมนกัเรียนมา 1 คน  หมูเลือด  

     ใดมีโอกาสถูกเลือกมากทีสุ่ด  และมีโอกาสถูกเลือกเปนเทาใด 
 

 นักเรียนหมูเลือด  A  มีรอยละเทาใด _____________________ 
 

 นักเรียนหมูเลือด  B  มีรอยละเทาใด _____________________ 
 

 นักเรียนหมูเลือด  AB  มีรอยละเทาใด ____________________ 
 

 นักเรียนหมูเลือด O  มีรอยละเทาใด ______________________  
 

หมูเลือดทีมี่โอกาสถกูเลือกมากที่สุดคือ ____________ และมีโอกาสเทากับ __________ 
 

2.  มีถุงอยู 2 ใบ  ซ่ึงแตละใบมีลูกปงปองอยูซ่ึงลูกปงปองแตละลูกเขียนตัวอักษรภาษาอังกฤษกาํกับไว 

     ดังนี ้ถุงที่  1  เขียนตัวอักษรต้ังแต  A ถึง H  ลูกละ 1 ตัวอักษร 

 ถุงที่  2  เขียนตัวอักษรต้ังแต  N ถึง Q  ลูกละ 1 ตัวอักษร 

      ถาสุมหยบิลูกปงปองข้ึนมา 1 ลูก ถงุใบไหนมีโอกาสที่จะหยิบไดลูกปงปองที่มีตัวอักษรเปนสระ

มากกวากัน 
 

 ตัวอักษรต้ังแต A ถึง H มีทัง้หมด ______ ตัว  ไดแก ______________________________ 
 

 ตัวอักษรต้ังแต A ถึง H มีตัวอักษรทีเ่ปนสระอยู ______ ตัว  ไดแก _____________________ 
 

 เม่ือสุมหยิบลูกปงปอง 1 ลูกจากถุงใบที่ 1 โอกาสที่หยบิไดลูกปงปองที่มีตัวอักษรเปนสระ

เทากับ____________________ 
 

 ตัวอักษรต้ังแต N ถึง Q มีทัง้หมด ______ ตัว  ไดแก ______________________________ 
 

 ตัวอักษรต้ังแต N ถึง Q มีตัวอักษรทีเ่ปนสระอยู ______ ตัว  ไดแก _____________________ 
 

 เม่ือสุมหยิบลูกปงปอง 1 ลูกจากถุงใบที่ 2 โอกาสที่หยบิไดลูกปงปองที่มีตัวอักษรเปนสระ

เทากับ____________________ 
 

 ถุงใบไหนมีโอกาสทีจ่ะหยิบไดลูกปงปองทีมี่ตัวอักษรเปนสระมากกวากัน________________ 
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3. มีแปนวงกลมอยู 2 แปนซ่ึงมีขนาดเทากัน  คือสีสมและสีน้ําตาลซ่ึงไดทําหมายเลขไวที่แปนวงกลม   

      ดังรูป   ถาคุณทําการหมุนแปนวงกลม  1  คร้ัง  และคุณตองการใหเข็มช้ีมาหยดุที่หมายเลข 1 คุณ 

      ควรหมุนแปนวงกลมสีอะไรจึงจะมีโอกาสมากกวา                                       

                     
                                        สีสม                                                       สีน้ําตาล 
 

 แปนวงกลม 2 แปนนี้แบงเปนกี่สวนเทา ๆ กัน  _________________________________ 
 

 แปนสีสมมีชองหมายเลข  1 คิดเปนเนื้อที่กีส่วน_________________________ 
 

 แปนสีน้าํตาลมีชองหมายเลข  1 คิดเปนเนือ้ที่กี่สวน______________________ 
 

 แปนใดมีเนื้อทีข่องชองหมายเลข 1 มากกวากัน _________________________________ 
  

 ถาหมุนแปนสีสมโอกาสที่เข็มช้ีจะมาหยุดที่ชองหมายเลข 1 เทากับ__________________ 
  

 ถาหมุนแปนสีน้ําตาลโอกาสที่เข็มช้ีจะมาหยุดที่ชองหมายเลข 1 เทากบั_________________ 
 

              ถาคุณตองการใหเข็มช้ีมาหยุดทีห่มายเลข 1 คุณควรหมุนแปนสีอะไรจึงจะมีโอกาสมากกวา  
 

             __________________________________________________________________________                           
 

4.  กลองใบหนึ่งมีบัตรคําภาษาอังกฤษอยู  5 แผน  ไดแก school, house, eat, play  และ  study    

     ถาใหนักเรียนสุมหยิบบัตรคํามา 1 แผน  อยากทราบวาบัตรคําทีห่ยบิไดจะเปนคําชนิดใดมากกวา  

     กันระหวางคํานามหรือคํากริยา   
 

 บัตรคําที่เปนคํานาม  ไดแก ______________________________________________ 
 

 โอกาสที่หยิบไดบัตรคําเปนคํานาม เทากบั __________________________________ 
 

 บัตรคําที่เปนคํากริยา  ไดแก ______________________________________________ 
 

 โอกาสที่หยิบไดบัตรคําเปนคํากริยา เทากบั __________________________________ 
 

 บัตรคําที่หยบิไดจะเปนคําชนิดใดมากกวากันระหวางคํานามหรือคํากริยา ____________  

1 1 

1 
2 

2 

1 

2 
    2 

   1 

2 
 1 

1 
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5.  เจ๊ียบกาํลังต้ังครรภอยู  อยากทราบวาเจ๊ียบจะมีโอกาสไดลูกชายหรือลูกสาวมากกวากัน และ 

     โอกาสที่จะไดลูกชายเปนเทาใด และโอกาสทีจ่ะไดลูกสาวเปนเทาใด 
 

 ในการมีลูก 1 คน ลูกที่ออกมาจะเปนเพศใดไดบาง____________________________ 
 

 โอกาสที่เจ๊ียบจะไดลูกชาย เทากบั __________________________ 
 

 โอกาสที่เจ๊ียบจะไดลูกสาว เทากบั __________________________ 
 

 เจ๊ียบจะมโีอกาสไดลูกชายหรือลูกสาวมากกวากัน____________________________ 
 

6.  กลองใบหนึ่งมีรูปภาพของสถานที่ทองเทีย่วอยู 6 รูปซ่ึงเปนสถานที่ทองเทีย่วในภาคเหนือและ  

     ภาคใต  ไดแก  รูปดอยสุเทพ  รูปแหลมพรหมเทพ  รูปเกาะพพีี  รูปเกาะสมุย  รูปดอยอางขาง   

     รูปทะเลแหวก  ถาสุมหยิบรูปภาพข้ึนมา 1 รูป  จะไดรูปภาพของสถานทีท่องเทีย่วภาคใดมากกวา 

     กัน 
 

รูปที่เปนสถานที่ทองเทีย่วของภาคเหนือ ไดแก ___________________________________ 
 

รูปที่เปนสถานที่ทองเทีย่วของภาคใต ไดแก ___________________________________ 
 

โอกาสที่หยิบรูปภาพข้ึนมา 1 รูปแลวไดสถานที่ทองเที่ยวของภาคเหนือเทากับ __________ 
 

โอกาสที่หยิบรูปภาพข้ึนมา 1 รูปแลวไดสถานที่ทองเที่ยวของภาคใตเทากับ __________ 
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แผนการจัดการเรียนรูที่ 2 
 

วิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน                                                ชวงช้ันที่ 3 (มัธยมศึกษาปที่ 3 ภาคเรียนที่ 2) 

เร่ือง   การทดลองสุม                                        จํานวน  2 คาบ                   เวลา  100 นาท ี
 

1.  จุดประสงคการเรียนรู 
 1.1  ดานความรูทางคณิตศาสตร  เพื่อใหนักเรียนสามารถหาผลลัพธทั้งหมดที่อาจจะเกิดข้ึน

จากการทดลองสุมทีก่ําหนดใหได 

 1.2  ดานทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร  เพื่อใหนกัเรียนสามารถ 

  1)  เช่ือมโยงความรูเร่ืองความนาจะเปนกบัความรูภายในวิชาคณิตศาสตร 

  2)  เช่ือมโยงความรูเร่ืองความนาจะเปนกบัวิชาอ่ืน 

 1.3  ดานคุณลักษณะอันพงึประสงค  เพือ่ใหนักเรียน 

  1)  มีสวนรวมและรับผิดชอบงานท่ีไดรับมอมหมาย 

  2)  รับฟงความคิดเห็นของผูอ่ืนและทาํงานรวมกับผูอ่ืน 

  3)  มีความรอบคอบในการทํางาน 
 

2.  สาระการเรียนรู 
 1.  การทดลองสุม  หมายถงึ  การทดลองที่เราไมสามารถบอกลวงหนาไดวาผลลัพธที่เกิดข้ึน

จากแตละการทดลองจะเปนอะไร  แตเราสามารถบอกไดวาผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนมีอะไรบาง  

 2.  แซมเปลสเปซ (Sample  Space)  หมายถึง กลุมของผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจาก

การทดลองสุม  เขียนแทนดวย S 

 3.  การหาแซมเปลสเปซอาจใชแผนภาพตนไมได 
 

3.  ความรูพื้นฐาน 
-  ความรูภายในวิชาคณิตศาสตร 

จํานวนเฉพาะ  ตัวประกอบ 

-  ความรูในวชิาอ่ืน 

 วิชาภาษาอังกฤษ  เร่ือง  สระในภาษาอังกฤษ   

วิชาวิทยาศาสตร  เร่ือง  การอุตุนิยมวทิยา และ เพศ 
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4.  กิจกรรมการเรียนรู 
 

 ข้ันนําเขาสูบทเรียน 

 ครูใหนักเรียนแตละคนหยิบเหรียญบาทข้ึนมาคนละ 1 เหรียญแลวใหนักเรียนแตละคนทาํการ

โยนเหรียญบาท 1 เหรียญ 1 คร้ัง แลวถามนักเรียนวาเหรียญข้ึนหนาอะไรบาง (หวั, กอย) หลังจากนั้น

ครูสุมเด็กข้ึนมาทอดลูกเตาหนาช้ันเรียนทีละคน จํานวน 10 คน  หลังจากนัน้ครูถามนักเรียนวาในการ

ทอดลูกเตา 1 ลูก 1 คร้ัง ลูกเตาจะข้ึนแตมอะไรไดบาง (1, 2, 3, 4, 5 และ 6)   

 ข้ันสอน 

 1.  ครูถามนกัเรียนวา  จากกิจกรรมขางตนที่ครูใหนักเรียนทํา  นักเรียนสามารถบอกไดแนชัด

หรือไมวาในการโยนเหรียญบาท 1 เหรียญ 1 คร้ังนัน้ เหรียญจะออกหนาอะไร (บอกไมได) แลวครูถาม

นักเรียนตอวานักเรียนสามารถบอกไดหรือไมวาผลลัพธทั้งหมดที่อาจจะเกิดข้ึนมีอะไรบาง (บอกได) 

สวนกจิกรรมการทอดลูกเตานักเรียนก็ไมสามารถบอกไดเชนกนัวาในการทอดลูกเตา 1 ลูก 1 คร้ังนัน้

ลูกเตาจะข้ึนแตมอะไร แตนักเรียนสามารถบอกไดวาผลลัพธทัง้หมดทีอ่าจจะเกิดข้ึนมีอะไรบาง  ซ่ึงเรา

เรียกการกระทําตาง ๆ เหลานีว้า  การทดลองสุม 

 2.  ครูใหนักเรียนชวยกนัยกตัวอยางการทดลองสุม (การเส่ียงเซียมซี, การสุมเปดหนงัสือ, การ

หยิบสลาก  เปนตน)  หลังจากทีน่ักเรียนสามารถยกตัวอยางการทดลองสุมไดแลวนัน้ครูและนักเรียน

ชวยกนัสรุปความหมายของการทดลองสุมอีกคร้ังวา การทดลองสุม หมายถงึ  การทดลองที่เราไม

สามารถบอกลวงหนาไดวาผลลัพธทีเ่กิดข้ึนจากแตละการทดลองจะเปนอะไร  แตเราสามารถบอกไดวา

ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนมีอะไรบาง  

 3.  ครูแจกใบความรูที ่2  แลวใหนักเรียนดูตัวอยางที่  1  แลวสุมถามนักเรียนวาตัวเลขที่อยู

ระหวาง 1-15 และมี 3 เปนตัวประกอบไดแกเลขอะไรบาง (หมายเลข 3, 6, 9 และ 12)  ดังนั้นผลลัพธ

ทั้งหมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบลูกปงปอง  1 ลูก คืออะไร (หมายเลข 3, 6, 9 และ 12)   

 4.  ครูใหนักเรียนดูตัวอยางที่  2  แลวใหนกัเรียนจับคูกันคิดหาคําตอบ  แลวสุมนักเรียนข้ึนมา

แสดงวิธีทาํตัวอยางที่ 2 หนาช้ันเรียน   หลังจากนั้นครูและนักเรียนชวยกันตรวจสอบความถกูตอง  และ

ครูก็แนะนาํวิธกีารหาผลลัพธทั้งหมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการทดลองสุมวาในข้ันตนเพื่อใหงายตอการ

หาผลลัพธทั้งหมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการทดลองสุมนักเรียนอาจจะใชการเขียนแผนภาพตนไมได 

 5.  ครูและนกัเรียนรวมกันอภิปรายถึงลักษณะการสุมหยิบแบบตาง ๆ เชน หยิบพรอมกัน

หลาย ๆ ช้ิน  หยิบออกมาทลีะช้ินจนไดครบตามจํานวนที่ตองการ  และหยิบออกมาทีละช้ินดูวาไดอะไร

แลวใสคืน แลวหยบิใหมอีกจนครบตามจํานวนที่ตองการ  แลวครูก็ใหขอสังเกตกับนักเรียนวาการสุม

หยิบหลายช้ินข้ึนพรอม ๆ กนัหนึ่งคร้ัง  ผลลัพธที่ไดจะไมมีเร่ืองอันดับเขามาเกีย่วของ  แตถาหยิบ
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ออกมาทีละ 1 ช้ินจนไดครบตามจํานวนทีต่องการ หรือหยิบมาดูวาไดอะไรแลวใสคืน แลวหยิบใหมอีก

จนครบตามจํานวนที่ตองการมากกวาหนึง่คร้ัง ผลลัพธที่ไดจะมีเร่ืองอันดับเขามาเกี่ยวของ 

 6.  ครูใหนักเรียนดูตัวอยางที่  3  แลวถามนักเรียนวานกัเรียนรูหรือไมวาทอมจะซ้ือแอปเปล

และฝร่ังมาอยางละก่ีลูก (ไมรู)  แลวถามนกัเรียนตอวาเราจะมีวิธีการหาจํานวนผลไมทั้งสองนัน้ได

อยางไร (เรากส็มมติใหทอมซ้ือแอปเปลมา x ผล และซ้ือฝร่ังมา y ผล  เนื่องจากแอปเปลลูกละ 15 บาท 

และฝร่ังลูกละ 10 บาท  ซ่ึงแมใหทอมซ้ือผลไมมาใหหมดเงิน  100 บาท  เราจะไดสมการวา  

15x + 10y = 100)  แตถาเด็กตอบไมไดครูก็ถามนักเรียนวาทอมมีเงินอยู 100 บาท ถาทอมซ้ือแอปเปล 

1 ผล  ทอมจะตองซ้ือฝร่ังกี่ผล (8.5 ผล) จึงจะพอดีเงนิ 100 บาท  ถาทอมซ้ือแอปเปล 2 ผล  ทอม

จะตองซ้ือฝร่ังกี่ผล (7 ผล) จึงจะพอดีเงนิ 100 บาท   การถามเชนนี้จะทาํใหนักเรียนเห็นวาควรสราง

สมการทีมี่ความสัมพันธระหวางแอปเปลและฝร่ัง  หลังจากที่นกัเรียนสรางสมการและแทนคาตัวแปร

เรียบรอยแลว  ครูถามนักเรียนวาในกรณีทีท่อมซ้ือแอปเปลมา 1 ผลทาํใหไดวาจะตองซ้ือฝร่ัง 8.5 ผล 

เหตุการณนี้เปนไปไดหรือไม (ไมไดเนื่องจากฝร่ังขายเปนผล)  ดังนั้นจากสมการก็จะเห็นวาทอมตองซ้ือ

แอปเปลมาเปนจํานวนที่ 2 หารลงตัว 

 7.  ครูแจกใบกิจกรรมที ่2 ใหนกัเรียนคิดหาคําตอบ  ระหวางที่นกัเรียนทาํใบกิจกรรมครูคอย

เดินดูนักเรียนทํางาน  เม่ือนกัเรียนทําเรียบรอยแลวก็เฉลยคําตอบโดยใหนกัเรียนสลับกันตรวจ  

 ข้ันสรุป 

 ครูสรุปใหนักเรียนฟงวา  การทดลองสุม หมายถงึ  การทดลองที่เราไมสามารถบอกลวงหนาได

วาผลลัพธทีเ่กดิข้ึนจากแตละการทดลองจะเปนอะไร  แตเราสามารถบอกไดวาผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะ

เกิดข้ึนมีอะไรบาง หลังจากนั้นสรุปเกี่ยวกบัการสุมหยิบแบบตาง ๆ เชน  หยบิพรอมกันหลาย ๆ ช้ิน  

หยิบออกมาทลีะช้ินจนไดครบตามจํานวนที่ตองการ  และหยิบออกมาทีละช้ินดูวาไดอะไรแลวใสคืน 

แลวหยิบใหมอีกจนครบตามจํานวนที่ตองการ  โดยที่ครูย้ํากับนักเรียนวาการสุมหยิบหลายช้ินข้ึนพรอม 

ๆ กันหนึง่คร้ัง  ผลลัพธที่ไดจะไมมีเร่ืองอันดับเขามาเกี่ยวของ  แตถาหยิบออกมาทีละ 1 ช้ินจนไดครบ

ตามจํานวนทีต่องการ หรือหยิบมาดูวาไดอะไรแลวใสคืน แลวหยิบใหมอีกจนครบตามจํานวนที่

ตองการมากกวาหนึง่คร้ัง ผลลัพธที่ไดจะมีเร่ืองอันดับเขามาเกีย่วของ 
 

ตัวอยางที ่1   กลองใบหน่ึงมีลูกปงปองอยูซ่ึงลูกปงปองแตละลูกมีหมายเลขกาํกับไวลูกละ 1 

หมายเลข โดยที่หมายเลขทั้งหมดมีคาอยูระหวาง 1-15  และมี 3 เปนตัวประกอบจงหาผลลัพธทัง้หมด

ที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบลูกปงปอง  1  ลูก  

 ตัวเลขที่อยูระหวาง  1-15  และมี  3  เปนตัวประกอบไดแก  3, 6, 9 และ 12 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึน  มี 4 แบบ  คือ  หมายเลข  3, 6, 9 และ 12  หรือ  

S = {3, 6, 9, 12} 
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ตัวอยางที ่2  จากตัวอยางที ่1 จงหาผลลพัธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยบิลูกปงปอง 2 ลูก

เม่ือกําหนดเงือ่นไขการสุมดังนี ้

1. หยิบลูกปงปองทีละลูกแบบไมใสคืน 

2. หยิบลูกปงปองทีละลูกแบบใสคืน 

3. หยิบลูกปงปอง 2 ลูกพรอมกัน 1 คร้ัง 
 

 1.  จงเขียนแผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยบิลูกปงปอง 2 

ลูกโดยหยิบทลีะลูกแบบไมใสคืน  

   ลูกที่ 1  ลูกที่ 2               (ลูกที่ 1, ลูกที่ 2) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึน มี 12 แบบ คือ  (3, 6), (3, 9), (3, 12), (6, 3), (6, 9), (6, 12), 

(9, 3), (9, 6), (9, 12), (12, 3), (12, 6), (12, 9)  
 

 2.  จงเขียนแผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยบิลูกปงปอง 2 

ลูกโดยหยิบทลีะลูกแบบใสคืน  

   ลูกที่ 1  ลูกที่ 2               (ลูกที่ 1, ลูกที่ 2) 
 

 

 

 

 

 

 

3 

6 

9 

12 

6 
9 
12 
3 
9 
12 
3 
6 
12 
3 

   6 
   9 

 (3, 6) 
 (3, 9) 
 (3,12) 
 (6, 3) 
 (6, 9) 
 (6,12) 
 (9, 3) 
 (9, 6) 
 (9, 12) 
 (12, 3) 
 (12, 6) 
 (12, 9) 

 

3 

6 

6 
9 
12 
3 
6 
9 
12 

 (3, 6) 
 (3, 9) 
 (3,12) 
 (6, 3) 
 (6, 6) 
 (6, 9) 
 (6,12) 

3  (3, 3) 
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   ลูกที่ 1  ลูกที่ 2               (ลูกที่ 1, ลูกที่ 2) 

 

 

  

 

 
  

  

 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบลูกปงปอง 2 ลูกโดยหยิบทีละลูกแบบใสคืนมี 

16  แบบ คือ   (3, 3), (3, 6), (3, 9), (3, 12), (6, 3), (6, 6), (6, 9), (6, 12), (9, 3), (9, 6), (9, 9),  

(9, 12), (12, 3), (12, 6), (12, 9), (12, 12) 
 

 3.  ผลลัพธทั้งหมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบลูกปงปอง 2 ลูกพรอมกัน 1 คร้ัง คือ (3, 6), 

(3, 9), (3, 12), (6, 9), (6, 12), (9, 12)   
  

ตัวอยางที ่3  แมใหเงนิทอม  100  บาท  แลวบอกใหทอมนําเงนิไปซ้ือแอปเปลกับฝร่ังมาใหหมด  100  

บาท  ถาแอปเปลราคาลูกละ  15  บาท  และฝร่ังราคาลูกละ  10  บาท  อยากทราบวาทอมจะซ้ือผลไม

ไดกี่วิธ ี

 ใหจํานวนผลไมที่ทอมซ้ือมาแทนดวย (x, y) 

  เม่ือ  x  คือจํานวนแอปเปลและ y คือจํานวนฝร่ัง 

 ดังนัน้สมการของจํานวนเงนิที่ซ้ือผลไมคือ  15x + 10y = 100 

                                                    นั่นคือ                 y = 10 - 
2
3 x 

 เนื่องจาก  y  เปนจํานวนฝร่ัง  ดังนั้น  y  ตองเปนจํานวนเต็ม 

 จากสมการ x จะตองเปนจํานวนทีห่ารดวย 2 ลงตัว 

  ถา  x = 2     จะได  y = 7 

  ถา  x = 4     จะได  y = 4 

  ถา  x = 6     จะได  y = 1 

 จํานวนผลไมที่ทอมซ้ือมา  มีดังนี ้ (2, 7), (4, 4), (6, 1)  

 ดังนัน้ทอมจะซื้อผลไมได  3 วิธ ี
 

 

 

 

 

 

9 
3 
6 

   9 
   12 

 (9, 3) 
 (9, 6) 
 (9, 9) 
 (9,12) 

 

12 6 
9 

12 

3 
 (12, 6) 
 (12, 9) 
 (12,12) 

 (12, 3) 
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5.  ส่ือการเรียนรู 
 1.  ใบกิจกรรมที่ 2 

 2.  ใบความรูที่ 2 

 3.  เหรียญบาท 

 4.  ลูกเตา 
 

6.  การวัดและประเมินผลการเรียนรู 
 1.  สังเกตความต้ังใจของนกัเรียนในการรวมทํากิจกรรมและการตอบคําถาม 

 2.  ตรวจผลงานจากใบกิจกรรม 
 

7.  บันทึกผลหลังการสอน 
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________ 
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ใบความรูที่ 2 
 

 

สาระสําคัญ 
 1.  การทดลองสุม  หมายถงึ  การทดลองที่เราไมสามารถบอกลวงหนาไดวาผลลัพธที่เกิดข้ึน

จากแตละการทดลองจะเปนอะไร  แตเราสามารถบอกไดวาผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนมีอะไรบาง  

 2.  แซมเปลสเปซ (Sample  Space)  หมายถึง กลุมของผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจาก

การทดลองสุม  เขียนแทนดวย S 

 3.  การหาแซมเปลสเปซอาจใชแผนภาพตนไมได 
 

ตัวอยางที ่1   กลองใบหน่ึงมีลูกปงปองอยูซ่ึงลูกปงปองแตละลูกมีหมายเลขกาํกับไวลูกละ 1 

หมายเลข โดยที่หมายเลขทั้งหมดเปนจํานวนเต็มมีคาอยูระหวาง 1-15  และมี 3 เปนตัวประกอบ 

จงหาผลลัพธทั้งหมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบลูกปงปอง  1  ลูก  
 

 จํานวนเต็มทีมี่คาอยูระหวาง 1-15 และมี 3 เปนตัวประกอบไดแก ____________________ 
 

 ดังนัน้ผลลัพธทั้งหมดที่อาจจะเกิดข้ึน ไดแก   ________________________________  
 

 หรือ  S = {                          } 
 

ตัวอยางที ่2  จากตัวอยางที ่1 จงหาผลลพัธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยบิลูกปงปอง 2 ลูก

เม่ือกําหนดเงือ่นไขการสุมดังนี ้

1. หยิบลูกปงปองทีละลูกแบบไมใสคืน 

2. หยิบลูกปงปองทีละลูกแบบใสคืน 

3. หยิบลูกปงปอง 2 ลูกพรอมกัน 1 คร้ัง 
5  
 1.  จงเขียนแผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยบิลูกปงปอง 2 

ลูกโดยหยิบทลีะลูกแบบไมใสคืน  

   ลูกที่ 1          ลูกที่ 2         (ลูกที่ 1, ลูกที่ 2)   

                                                                

      3                                                

                                                                                             

        

      6 

      

 9 
12 

 9 

 3 

 6 

 12 

 (   ,   ) 
 (   ,   ) 
 (   ,   ) 

  (   ,   ) 

 (   ,   ) 

 (   ,   ) 
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    ลูกที ่1          ลูกที่ 2         (ลูกที่ 1, ลูกที่ 2)   

                                                                

       9                                                

                                                                                             

        

      12 

 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบลูกปงปอง  2  ลูกโดยหยิบทีละลูกแบบ 
 

ไมใสคืน คือ_____________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 
 

 2.  จงเขียนแผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยบิลูกปงปอง 2 

ลูกโดยหยิบทลีะลูกแบบใสคืน  

 

 

 

 

 
         

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึน คือจากการสุมหยิบลูกปงปอง 2 ลูกโดยหยิบทีละลูกแบบ 
 

ใสคืน คือ  _______________________________________________________________________ 
 

_______________________________________________________________________________ 

  
 

  

  

  (   ,   ) 
 (   ,   ) 
 (   ,   ) 

  (   ,   ) 

 (   ,   ) 

 (   ,   ) 



 90 

3.  ในการสุมหยิบลูกปงปอง 2 ลูกพรอมกัน 1 คร้ัง เราตองคํานงึถงึอันดับหรือไม ________ 
 

ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบลูกปงปอง 2 ลูกพรอมกัน 1 คร้ัง คือ ______ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

ตัวอยางที ่3  แมใหเงนิทอม  100  บาท  แลวบอกใหทอมนําเงนิไปซ้ือแอปเปลกับฝร่ังมาใหหมด  100  

บาท  ถาแอปเปลราคาลูกละ  15  บาท  และฝร่ังราคาลูกละ  10  บาท  อยากทราบวาทอมจะซ้ือผลไม

ไดกี่วิธ ี
 

 ให  x  คือจํานวนแอปเปลและ y คือจํานวนฝร่ัง 
 

 จากโจทยเราเขียนในรูปสมการไดดังนี้  ___________________________________________ 
 

_________________________________________________________________________________ 
 

  ถา  x = ____    จะได  y = _____ 
 

  ถา  x = ____    จะได  y = _____ 
 

  ถา  x = ____    จะได  y = _____ 
 

 ถากาํหนดให (x, y)  แทนจํานวนผลไมที่ซ้ือมา 
 

 ดังนัน้จํานวนผลไมที่ทอมซ้ือมา  คือ  __________________________________________  
 

 ทอมจะซ้ือผลไมได  ______  วิธ ี
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ใบกิจกรรมที่ 2 
 

 

1.  กลองใบหนึ่งมีสลากซ่ึงเขียนหมายเลขกํากับเปนจํานวนเฉพาะต้ังแต 1-20 หมายเลขละ 1 ใบ   

     จงเขียนผลลัพธทัง้หมดทีอ่าจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบสลาก 1 ใบ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

2.  กลองใบหนึ่งมีสลากซ่ึงเขียนตัวอักษรกํากับไวต้ังแตตัว น-พ  สลากละ 1 ตัว  จงเขียนผลลัพธที่  

     อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบสลาก 2 ใบ โดยหยิบทลีะใบแบบไมใสคืน 
 

 ตัวอักษรต้ังแตตัว น-พ  ไดแก ___________________________________________ 
 

 จงเขียนแผนภาพแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการสุมหยิบสลาก  2  ใบ  โดยหยิบ 

ทีละใบแบบไมใสคืน 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการสุมหยิบสลากทีละใบจนครบ 2 ใบมี ____ แบบ  คือ 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
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3.  จงเขียนผลลัพธทัง้หมดทีอ่าจจะเกิดข้ึนจากการสํารวจเพศของบุตรในครอบครัวทีมี่บุตร 3 คน   

 ผลการสํารวจเพศของบุตรในครอบครัวทีมี่บุตร 1 คน เปนอะไรไดบาง __________________ 

  จงเขียนแผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการสํารวจเพศของบุตรใน

ครอบครัวที่มีบุตร 3 คน 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสํารวจเพศของบุตรในครอบครัวที่มีบุตร 3 คน มี ____  
 

แบบ  คือ___________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

4.  จงเขียนผลลัพธทัง้หมดทีอ่าจจะเกิดข้ึนจากการจัดคูแขงขันโตวาท ี ซ่ึงจัดการแขงขันแบบพบกนั 

     หมด  เม่ือมีทีมเขาแขงขัน  5 ทมี คือ A, B, C, D  และ  E 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
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5.  กลองใบหนึ่งมีลูกปงปองอยู  5  ลูก  ซ่ึงลูกปงปองแตละลูกเขียนตัวอักษรของสระในภาษาอังกฤษ 1  

     ตัว  จงเขียนผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกดิข้ึนจากการสุมหยิบลูกปงปอง 2 ลูก เม่ือกําหนดการ 

     ทดลองสุมดังนี ้

 1.  หยิบลูกปงปองทีละลูกแบบไมใสคืน 

 2.  หยิบลูกปงปองทีละลูกแบบใสคืน 

 3.  หยิบลูกปงปอง 2 ลูกพรอมกัน 
 

สระในภาษาอังกฤษมีตัวอะไรบาง _____________________________________________ 
 

1.  จงเขียนแผนภาพแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการสุมหยบิลูกปงปอง 2 ลูก 

โดยหยิบลูกปงปองทีละลูกแบบไมใสคืน 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการสุมหยิบลูกปงปอง 2 ลูกโดยหยิบลูกปงปองทีละลูกแบบ 
 

ไมใสคืน  คือ _____________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 
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2.  จงเขียนแผนภาพแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการสุมหยบิลูกปงปอง 2 ลูก 

โดยหยิบลูกปงปองทีละลูกแบบใสคืน 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการสุมหยิบลูกปงปอง 2 ลูกโดยหยิบลูกปงปองทีละลูกแบบ 
 

ใสคืน  คือ _______________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 
 

3.  ผลลัพธทั้งหมดที่อาจเกดิข้ึนจากการสุมหยิบลูกปงปอง 2 ลูกพรอมกัน คือ_____________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

6.  จงเขียนผลลัพธทัง้หมดทีอ่าจจะเกิดข้ึนจากการโยนลูกเตา 1 ลูก และเหรียญบาท 1 เหรียญพรอม       

     กัน 1 คร้ัง  และผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการโยนลูกเตา 1 ลูกและเหรียญบาท 1 เหรียญ   

     โดยโยนทลีะอยาง 
 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนในการโยนลูกเตา 1 ลูก คือ ___________________________ 
 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนในการโยนเหรียญ 1 เหรียญ คือ _______________________ 
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 จงเขียนแผนภาพแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการโยนลูกเตา 1 ลูกและเหรียญ

บาท 1 เหรียญ  โดยโยนทลีะอยาง 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการโยนลูกเตา 1 ลูกและเหรียญบาท 1 เหรียญโดยโยนทีละ 
 

อยาง คือ ________________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 
 

ผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการโยนลูกเตา 1 ลูกและเหรียญบาท 1 เหรียญพรอมกัน 1  
 

คร้ัง  คือ ________________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 
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แผนการจัดการเรียนรูที่ 3 
 

วิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน                                                ชวงช้ันที่ 3 (มัธยมศึกษาปที่ 3 ภาคเรียนที่ 2) 

เร่ือง   เหตุการณ               จํานวน  2 คาบ                   เวลา  100 นาท ี
 

1.  จุดประสงคการเรียนรู 
 1.1  ดานความรูทางคณิตศาสตร  เพื่อใหนักเรียนสามารถหาผลลัพธของเหตุการณที่

กําหนดใหได 

 1.2  ดานทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร  เพื่อใหนกัเรียนสามารถ 

  1)  เช่ือมโยงความรูเร่ืองความนาจะเปนกบัความรูภายในวิชาคณิตศาสตร 

  2)  เช่ือมโยงความรูเร่ืองความนาจะเปนกบัวิชาอ่ืน 

 1.3  ดานคุณลักษณะอันพงึประสงค  เพือ่ใหนักเรียน 

  1)  มีสวนรวมและรับผิดชอบงานท่ีไดรับมอมหมาย 

  2)  รับฟงความคิดเหน็ของผูอ่ืนและทาํงานรวมกับผูอ่ืน 

  3)  มีความรอบคอบในการทํางาน 
 

 

2.  สาระการเรียนรู 
 เหตุการณ  คือ  ผลลัพธที่เราสนใจจากผลลัพธทัง้หมดทีเ่กิดจากการทดลองสุม  
 

3.  ความรูพื้นฐาน 
-  ความรูภายในวิชาคณิตศาสตร 

 จํานวนคู  จํานวนเฉพาะ  ตัวประกอบเฉพาะ  การคูณ  การแกสมการเชิงเสน   

และการแกสมการกําลังสอง 
 

-  ความรูในวชิาอ่ืน 

 วิชาศิลปะ  เร่ือง  แมสี 

 วิชาวิทยาศาสตร  เร่ือง  สัตวปก 

 วิชาภาษาไทย  เร่ือง  มาตราตัวสะกด 
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4.  กิจกรรมการเรียนรู 
 ข้ันนําเขาสูบทเรียน 

 ครูยกตัวอยางการทดลองสุมที่นกัเรียนเคยทราบผลลัพธทั้งหมดที่เกิดข้ึนมาแลว  เชน  การ

ทอดลูกเตา  1 ลูก  1  คร้ัง  ครูถามนกัเรียนวาผลลัพธทัง้หมดที่เกิดข้ึนมีอะไรบาง (1, 2, 3, 4, 5, และ 

6)    แลวครูบอกกับนกัเรียนวาบางคร้ังเราไมไดสนใจผลทั้งหมดทีเ่กิดข้ึนจากการทดลองสุม  แตเรา

สนใจแคผลบางอยางที่เกิดข้ึนจากการทดลองสุม 

 ข้ันสอน 

 1.  ครูใหนักเรียนต้ังคําถามที่ตนสนใจหรืออยากรูคําตอบเพิ่มเติม  เชน ผลลัพธที่ลูกเตาจะข้ึน

แตมคู เปนอะไรไดบาง  หรือ  ผลลัพธที่ลูกเตาจะข้ึนแตมที่เปนจํานวนเฉพาะ เปนอะไรไดบาง  เปนตน

หลังจากนักเรียนต้ังคําถามเรียบรอยแลว  ครูสรุปใหนักเรียนฟงวา  เราจะเรียกผลลัพธที่เราสนใจจาก

ผลลัพธทัง้หมดที่เกิดข้ึนจากการทดลองสุมวา  เหตุการณ  เชน  จากตัวอยางของการทอดลูกเตา 1 ลูก 

1 คร้ังนัน้ ถาเราสนใจวาแตมที่เกิดจากการทอดลูกเตานัน้เปนจํานวนคู  เราจะไดวาเหตุการณนี้คือ 

ลูกเตาข้ึนแตม 2, 4 และ 6 

 2.  ครูแจกใบความรูที ่3 แลวใหนักเรียนดูตัวอยางที ่ 1  แลวถามนักเรียนวาในการแกปญหา

ขอนี้นักเรียนจะตองใชความรูเร่ืองใด (ตัวประกอบเฉพาะ)  แลวถามนักเรียนตอวาตัวประกอบเฉพาะ

คืออะไร (ตัวประกอบที่เปนจํานวนเฉพาะ)  หลังจากนัน้ครูใหเวลานักเรียนคิดหาคําตอบแลวสุม

นักเรียน  1  คนข้ึนมาเฉลยบนกระดานดํา  แลวครูกับนกัเรียนชวยกันตรวจสอบความถูกตอง 

 3.  ครูใหนักเรียนดูตัวอยางที่  2  แลวสุมนักเรียนข้ึนมาเขียนผลลัพธทั้งหมดที่อาจจะเกิดข้ึน 

((ก, ร), (ก, ล), (ร, ก), (ร, ล), (ล, ก)  และ  (ล, ร))  หลังจากนัน้ครูถามนักเรียนในหองวามาตรา

ตัวสะกดแมกนมีตัวอะไรบาง (น, ร, ล, ฬ, ญ, ณ )  และจากตัวอักษรทั้ง 3 ตัวที่กาํหนดใหนัน้มีตัวอักษร

ใดบางที่อยูในมาตราตัวสะกดแมกน (ล และ ร)  ครูถามนกัเรียนตอวาจากผลลัพธทัง้หมดที่เกิดข้ึนเม่ือ

นํามาผสมเปนคําแลวจะมีคําอะไรบางทีมี่ตัวสะกดอยูในแมกน (คําวา  กร และ กล )    ดังนัน้จะมี

ทั้งหมดกี่เหตุการณที่จะผสมไดคํา 2 คํานี ้ (มี  4  เหตุการณ คือ (ก, ร), (ก, ล), (ร, ก)  และ  (ล, ก)) 

 4.  ครูใหนักเรียนดูตัวอยางที่  3  แลวใหเวลานักเรียนคิดหาคําตอบ  ในขณะทีน่ักเรียน

แกปญหาอยูนัน้ครูตองเดินดูนักเรียนวานกัเรียนสามารถเชื่อมโยงความรูไดหรือไม  ถาเช่ือมโยงได 

นักเรียนสามารถนําความรูนัน้ไปใชแกปญหาไดถูกตองหรือไม  แตถามีนักเรียนบางคนไมสามารถ

เช่ือมโยงความรูได  ครูตองเปนผูแนะแนวทางใหนักเรียนเกิดการเช่ือมโยง  เม่ือนกัเรียนทาํเสร็จ

เรียบรอยแลวสุมนักเรียนข้ึนมาแสดงวิธีทาํหนาช้ันเรียน   หลังจากนัน้ครูและนักเรียนชวยกนัตรวจสอบ

ความถกูตอง   
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 5.  ครูแจกใบกิจกรรมที ่3 ใหนกัเรียนคิดหาคําตอบ  ระหวางที่นกัเรียนทาํใบกิจกรรมครูคอย

เดินดูนักเรียนทํางาน  เม่ือนกัเรียนทําเสร็จเรียบรอยแลวใหสลับกันตรวจ โดยครูและนักเรียนรวมกนั

เฉลยคําตอบที่ถูกตอง 

 ข้ันสรุป 

 ครูสรุปใหนักเรียนฟงวา  เหตุการณ  คือ  ผลลัพธทีเ่ราสนใจจากผลลัพธทัง้หมดที่เกิดข้ึนจาก

การทดลองสุม  และนักเรียนจะเห็นวาในการแกปญหาแตละขอนั้นนกัเรียนจะตองนําความรูเร่ืองอ่ืน ๆ 

ไมวาจะเปนความรูภายในวิชาคณิตศาสตร หรือความรูในวิชาอ่ืน มาชวยในการคิดหาคําตอบ ดังนัน้

ถานกัเรียนสามารถเช่ือมโยงความรูตาง ๆ เขาดวยกันไดก็จะทาํใหนักเรียนสามารถแกปญหาตาง ๆ  

ไดดียิ่งข้ึน 
 

ตัวอยางที ่1   เขียนตัวเลขต้ังแต 1-50  ลงในฉลาก  50  แผน  แผนละ 1 จํานวน  มวนสลากใสใน

กลอง  แลวหยบิฉลากข้ึนมา 1 มวน  จงหาเหตุการณที่หยบิไดฉลากที่เขียนตัวเลขซ่ึงมี  7 เปนตัว

ประกอบเฉพาะทีน่อยที่สุด 

 จํานวนเต็มบวกต้ังแต  1-50  ที่มี  7  เปนตัวประกอบ  คือ  7, 14, 21, 28, 35, 42 และ 49  

 

จํานวนเต็มต้ังแต 1-50  ที่มี 7 เปนตัวประกอบ  

7 14 21 28 35 42 49 

ตัวประกอบ 1, 7 1, 2, 7, 

14 

1, 3, 7, 

21 

1, 2, 4, 7, 

14, 28 

1, 5, 7, 

35 

1, 2, 3, 6, 

7, 14, 21, 

42 

1, 7, 49 

ตัวประกอบ

เฉพาะ 

 

7 
 

2, 7 
 

3, 7 
 

2, 7 
 

5, 7 
 

2, 3, 7 
 

7 

ตัวประกอบ

เฉพาะที่

นอยที่สุด 

 

7 

 

2 

 

3 

 

2 

 

5 

 

2 

 

7 

 

 ดังนัน้จํานวนเต็มบวกต้ังแต 1-50 ที่มี 7 เปนตัวประกอบเฉพาะทีน่อยทีสุ่ดมี 2 จํานวน คือ  

7 และ 49 
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ตัวอยางที ่2   กลองใบหน่ึงมีฉลากอยู  3 ใบ  แตละใบมอัีกษร ก หรือ ร หรือ ล เขียนไวโดยทีท่ั้ง 3 ใบ 

ไมมีอักษรซ้ํากนัเลย  หยิบทลีะใบจนครบ 2 ใบ  แลวเปดออกดู  จงหาเหตุการณที่อักษร 2 ตัวจาก

ฉลาก 2 ใบนัน้สามารถนํามาผสมเปนคําที่มีตัวสะกดอยูในแมกน 

       ฉลากใบที่ 1     ฉลากใบที่ 2   (ฉลากใบที่ 1, ฉลากใบที่ 2) 
       

        ก                    

 

        ร 

 

        ล  
  

 เหตุการณที่อักษร 2 ตัวจากฉลาก 2 ใบนัน้สามารถนํามาสะกดเปนคําที่มีตัวสะกดอยูใน 

แมกน คือ  (ก, ร), (ก, ล), (ร, ก)  และ  (ล, ก) 
 

ตัวอยางที ่3  หมูบานแหงหนึ่งมีบานที่เล้ียงสัตวอยูทั้งหมด  12  หลัง  แตละหลังจะเล้ียงทั้งหมูและไก

โดยที่จํานวนขาของสัตวทั้งสองรวมกันได  50 ขา  เทากันหมดทกุหลัง (ในแตละหลังไมมีสัตวพกิาร)  

ถามีคนมาซ้ือสัตวจากบาน 1 หลังในหมูบานนี้  จงหาเหตุการณที่บานหลังนั้นจะเล้ียงหมูไวมากกวาไก 

 ให  x  คือจํานวนหมู  และ y คือจํานวนไก 

 จากโจทยเราเขียนในรูปสมการไดดังนี้  4x + 2y  =  50 

             นั่นคือ            y  =  25 – 2x 

 ถา  x = 1        จะได  y = 23             ถา  x = 7         จะได  y = 11   

 ถา  x = 2        จะได  y = 21                          ถา  x = 8          จะได  y = 9 

            ถา  x = 3         จะได  y = 19                          ถา  x = 9          จะได  y = 7 

 ถา  x = 4         จะได  y = 17                          ถา  x = 10        จะได  y = 5 

 ถา  x = 5         จะได  y = 15                          ถา  x = 11        จะได  y = 3 

 ถา  x = 6         จะได  y = 13                   ถา  x = 12        จะได  y = 1 
 

 เหตุการณที่บานหลังนั้นจะเล้ียงหมูไวมากกวาไก  คือ   (9, 7), (10, 5), (11, 3)  และ (12, 1) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ร 
ล 

ก 
ล 

ก 
ร 

(ก, ร) 
(ก, ล) 

(ร, ก) 
(ร, ล) 

(ล, ก) 
(ล, ร) 
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5.  ส่ือการเรียนรู 
 1. ใบกิจกรรมที่ 3  

 2. ใบความรูที ่3 
 

6.  การวัดและประเมินผลการเรียนรู 
 1.  สังเกตความต้ังใจของนกัเรียนในการรวมทํากิจกรรมและการตอบคําถาม 

 2.  ตรวจผลงานจากใบกิจกรรม 
 

7.  บันทึกผลหลังการสอน 
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________ 
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________ 
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ใบความรูที่ 3 
 

 

สาระสําคัญ 
 เหตุการณ  คือ  ผลลัพธที่เราสนใจจากผลลัพธทัง้หมดทีเ่กิดจากการทดลองสุม  
 

 

ตัวอยางที ่1   เขียนตัวเลขทีเ่ปนจํานวนเต็มต้ังแต 1-50  ลงในฉลาก  50  แผน  แผนละ 1 จํานวน  

มวนฉลากใสในกลอง  แลวหยิบฉลากข้ึนมา 1 ใบ  จงหาเหตุการณทีห่ยิบไดฉลากที่เขียนตัวเลขซึ่งมี  7 

เปนตัวประกอบเฉพาะท่ีนอยที่สุด 

 จํานวนเต็มต้ังแต  1-50  ที่มี  7  เปนตัวประกอบ  คือ  ________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 

  

จํานวนเต็มต้ังแต 1-50  ที่มี 7 เปนตัวประกอบ  

       

ตัวประกอบ  

 

      

ตัวประกอบ

เฉพาะ 

       

ตัวประกอบ

เฉพาะทีน่อย

ที่สุด 

       

   

 

 จํานวนเต็มบวกต้ังแต 1-50 ที่มี 7 เปนตัวประกอบเฉพาะทีน่อยที่สุดมี _______ จํานวน  คือ  
 

__________________________________________________________________________________ 
 
 

ตัวอยางที ่2   กลองใบหน่ึงมีฉลากอยู  3 ใบ  แตละใบมอัีกษร ก หรือ ร หรือ ล เขียนไวโดยทีท่ั้ง 3 ใบ 

ไมมีอักษรซ้ํากนัเลย  หยิบทลีะใบจนครบ 2 ใบ  แลวเปดออกดู  จงหาเหตุการณที่อักษร 2 ตัวจาก

ฉลาก 2 ใบนัน้สามารถนํามาผสมเปนคําที่มีตัวสะกดอยูในแมกน 
 

 ตัวอักษรที่อยูในมาตราสะกดแมกนมีอะไรบาง ____________________________________ 
 

 จากตัวอักษร 3 ตัวทีก่ําหนดใหตัวอักษรใดอยูในมาตราสะกดแมกน____________________ 
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 จงเขียนแผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึน 

   ใบที่ 1              ใบที่ 2              (ใบที่ 1, ใบที่ 2) 
       

       ก                    

 

       ร 

 

       ล  
  
 เหตุการณที่อักษร 2 ตัวจากฉลาก 2 ใบนัน้สามารถนํามาสะกดเปนคําที่มีตัวสะกดอยูใน 
 

แมกน คือ  ______________________________________________________________________ 
 

ตัวอยางที ่3  หมูบานแหงหนึ่งมีบานที่เล้ียงสัตวอยูทั้งหมด  12  หลัง  แตละหลังจะเล้ียงทั้งหมูและไก

โดยที่จํานวนขาของสัตวทั้งสองรวมกันได  50 ขา  เทากันหมดทกุหลัง (ในแตละหลังไมมีสัตวพกิาร)    

ถามีบานหลังหนึง่ขายสัตวที่เล้ียงไวทัง้หมดไป  จงหาเหตุการณที่บานหลังนัน้จะเล้ียงหมูไวมากกวาไก 
 

 ให  x  คือจํานวนหมู  และ y คือจํานวนไก 
 

 จากโจทยเราเขียนในรูปสมการไดดังนี้  ___________________________________________ 
 

_________________________________________________________________________________ 
  

 ถา  x = 1        จะได  y = 23   ถา  x = ____    จะได  y =  _____ 
  

 ถา  x = 2         จะได  y = 21    ถา  x = ____    จะได  y =  _____ 
  

 ถา  x = 3         จะได  y = 19    ถา  x = ____    จะได  y =  _____ 
 

 ถา  x = 4         จะได  y = 17    ถา  x = ____    จะได  y =  _____ 
  

 ถา  x = ____    จะได  y =  _____   ถา  x = ____    จะได  y =  _____ 
 

 ถา  x = ____    จะได  y =  _____  ถา  x = ____    จะได  y =  _____ 

  

 เหตุการณที่บานหลังนั้นจะเล้ียงหมูไวมากกวาไก  คือ   ____________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

 

 
 

 
 

(    ,    ) 
(    ,    ) 

(    ,    ) 
(    ,    ) 

(    ,    )  
(    ,    ) 
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ใบกิจกรรมที่ 3 
 

1.  เซียมซีชุดหนึง่มีหมายเลขต้ังแต 1-30 เม่ือทําการเส่ียงเซียมซี 1 คร้ัง  จงหาเหตุการณที่เส่ียง 

     เซียมซีไดเลขที่เปนจํานวนเฉพาะ 
 

 เซียมซีหมายเลขต้ังแต 1-30 มีหมายเลขทีเ่ปนจํานวนเฉพาะอยู  ____ อัน คือ __________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
  

 เหตุการณที่เส่ียงเซียมซีไดเลขที่เปนจํานวนเฉพาะมี ____ แบบ คือ ____________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

2.  ในการสํารวจเพศของบุตรในครอบครัวที่มีบุตร 3 คน  จงหาเหตุการณที่ครอบครัวนั้นจะมีบุตรคนโต 

     และบุตรคนเล็กเปนเพศเดียวกนั 
 

 ผลการสํารวจเพศของบุตรในครอบครัวทีมี่บุตร 1 คน จะเปนอะไรไดบาง _______________ 
   

 จงเขียนแผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการสํารวจเพศของบุตรใน

ครอบครัวที่มีบุตร 3 คน 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 เหตุการณที่ครอบครัวนั้นจะมีบุตรคนโตและบุตรคนเล็กเปนเพศเดียวกัน มี ____ แบบ คือ 

__________________________________________________________________________________ 
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3.  สุมหยิบสลาก 2 ใบ  จากกลองทีมี่สลากหมายเลข 1, 2, 3  และ 4  หมายเลขละ 1 ใบ  จงหา 

     ผลลัพธของเหตุการณที่จะไดผลคูณของสลากทัง้สองใบไมเกิน 8  เม่ือกําหนดการทดลองสุม ดังนี ้

1) หยิบสลาก 2 ใบโดยหยิบทลีะใบแบบไมใสคืน 

2) หยิบสลาก 2 ใบโดยหยิบทลีะใบแบบใสคืน 

3) หยิบสลาก  2  ใบพรอมกนั 
  

 1.  จงเขียนแผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยบิสลาก 2 ใบ

โดยหยิบทีละใบแบบไมใสคืน  

      

 

 

 

 

 

 

 เหตุการณที่จะไดผลคูณของสลากทัง้สองใบไมเกิน 8 มี ____  แบบ  คือ  ________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
  

 2.  จงเขียนแผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยบิสลาก 2 ใบ

โดยหยิบทีละใบแบบใสคืน  

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 เหตุการณที่จะไดผลคูณของสลากทัง้สองใบไมเกิน 8 มี ____ แบบ  คือ  ________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
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 3. ผลลัพธที่เกดิจากการหยิบสลาก  2 ใบพรอมกัน คือ ______________________________ 

__________________________________________________________________________________ 

 เหตุการณที่จะไดผลคูณของสลากทัง้สองใบไมเกิน 8 มี _____ แบบ คือ _________________ 

__________________________________________________________________________________   
 

4.  สุมหยิบลูกบอล  2  ลูก   จากกลองซ่ึงมีลูกบอล 4 ลูก  ไดแก  สีน้าํเงนิ  สีขาว  สีเขียว  และสีแดง   

     จงหาเหตุการณที่สีของลูกบอลทัง้สองลูกเปนแมสี  เม่ือกําหนดการทดลองสุมดังนี ้

1) หยิบลูกบอล 2 ลูกโดยหยิบทีละลูกแบบไมใสคืน 

2) หยิบลูกบอล 2 ลูกโดยหยิบทีละลูกแบบใสคืน 

3) หยิบลูกบอล 2 ลูกพรอมกนั 
 

 สีของลูกบอลทั้ง 4 ลูก  สีที่เปนแมสีไดแกสีอะไรบาง_________________________________ 

ให  B  แทนลูกบอลสีน้ําเงนิ W  แทนลูกบอลสีขาว 

     G  แทนลูกบอลสีเขียว R  แทนลูกบอลสีแดง 
  

 1.  จงเขียนแผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยบิลูกบอล 2 ลูก

โดยหยิบทีละลูกแบบไมใสคืน  

     

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 เหตุการณที่สีของลูกบอลทัง้สองลูกเปนแมสีมี ____ แบบ คือ   _____________________  

 

_________________________________________________________________________________ 
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 2.  จงเขียนแผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยบิลูกบอล 2 ลูก

โดยหยิบทีละลูกแบบใสคืน  

     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 เหตุการณที่สีของลูกบอลทัง้สองลูกเปนแมสีมี ____ แบบ คือ   _____________________  

 

_________________________________________________________________________________ 
 

3.  ผลลัพธทั้งหมดที่อาจเกดิข้ึนจากการสุมหยิบลูกบอล 2 ลูกพรอมกนั คือ _______________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
  

 เหตุการณที่สีของลูกบอลทัง้สองลูกเปนแมสีมี ____ แบบ คือ   ________________________  
 

_________________________________________________________________________________ 
 

5.  ในการทอดลูกเตา 2 ลูกพรอมกัน  จงหาเหตุการณที่ผลตางของแตมทั้งสองเปนคําตอบของสมการ   

      5x2 – 9x – 2 = 0 
 

 ผลลัพธทัง้หมดที่เกิดจากการทอดลูกเตา 2 ลูกพรอมกนั คือ _________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
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 คําตอบของสมการ  5x2 – 9x – 2 = 0  คือ ________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 

 เหตุการณที่ผลตางของแตมทั้งสองเปนคําตอบของสมการ  5x2 – 9x – 2 = 0  คือ _________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

6.  มีแผนปายอยู 5 แผนปาย ซ่ึงดานหลังแตละแผนปายมีรูปอยูดังนี ้รูปนก  รูปหมู  รูปงู  รูปไก  รูปเปด     

     จงหาเหตุการณที่สุมเปดแผนปายทีละแผนจนครบ 2 แผนปาย แลวไดรูปสัตวปกทั้งสองแผนปาย 
  

 จากรูปสัตวทีก่ําหนดใหมีรูปใดบางทีเ่ปนรูปสัตวปก _________________________________ 
  

 เหตุการณที่เปดไดรูปสัตวปกทัง้สองแผนปาย คือ __________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
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แผนการจัดการเรียนรูที่ 4 
 

วิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน                                                ชวงช้ันที่ 3 (มัธยมศึกษาปที่ 3 ภาคเรียนที่ 2) 

เร่ือง   ความนาจะเปนของเหตุการณ                               จํานวน  4 คาบ                   เวลา  200 นาท ี
 

1.  จุดประสงคการเรียนรู 
 1.1  ดานความรูทางคณิตศาสตร  เพื่อใหนักเรียนสามารถ 

  1)  หาความนาจะเปนของเหตุการณที่กําหนดใหได 

  2)  ใชความรูเกี่ยวกับความนาจะเปนในการคาดการณไดอยางสมเหตุสมผล 

  3)  ใชความรูเกี่ยวกับความนาจะเปนประกอบการตัดสินใจได 

 1.2  ดานทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร  เพื่อใหนกัเรียนสามารถ 

  1)  เช่ือมโยงความรูเร่ืองความนาจะเปนกบัความรูภายในวิชาคณิตศาสตร 

  2)  เช่ือมโยงความรูเร่ืองความนาจะเปนกบัวิชาอ่ืน 

 1.3  ดานคุณลักษณะอันพงึประสงค  เพือ่ใหนักเรียน 

  1)  มีสวนรวมและรับผิดชอบงานท่ีไดรับมอมหมาย 

  2)  รับฟงความคิดเห็นของผูอ่ืนและทาํงานรวมกับผูอ่ืน 

  3)  มีความรอบคอบในการทํางาน 
 

2.  สาระการเรียนรู 
 

    P(E)  = n(E)
n(S)  

  

 เม่ือ P(E)  คือ  ความนาจะเปนของเหตุการณ 

  n(E)  คือ  จํานวนผลลัพธของเหตุการณ 

  n(S)  คือ  จํานวนผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกดิข้ึนจากการทดลองสุม 

 โดยที่แตละผลลัพธที่อาจจะเกิดข้ึนจากการทดลองสุมมีโอกาสเกิดข้ึนไดเทา ๆ กนั 

  สมบัติพื้นฐานของความนาจะเปน 

  1)  0 ≤  P(E) ≤  1   นัน่คือความนาจะเปนของเหตุการณมีคาต้ังแต 0 ถงึ 1 

  2)  P(E) = 0      เม่ือเหตุการณนั้นไมมีโอกาสเกิดข้ึน 

  3)  P(E) = 1           เม่ือเหตุการณนัน้เกิดข้ึนอยางแนนอน 
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3.  ความรูพื้นฐาน 
-  ความรูภายในวิชาคณิตศาสตร 

               การหาร  พหุคูณ  จํานวนเฉพาะ  รอยละ   การแกสมการเชิงเสน  การแกสมการกาํลังสอง  

การแกระบบสมการเชิงเสน  และพื้นที่วงกลม   

-  ความรูในวชิาอ่ืน 

 วิชาภาษาอังกฤษ  เร่ือง  สระในภาษาอังกฤษ 

 วิชาวิทยาศาสตร  เร่ือง  ยนีส 

 วิชาสังคมศึกษา  เร่ือง  ทวปีตาง ๆ 

 วิชาภาษาไทย เร่ือง  คําควบกลํ้า 
 

4.  กิจกรรมการเรียนรู 
 

 ข้ันนําเขาสูบทเรียน 

 ครูยกตัวอยางการทดลองสุมที่นกัเรียนทราบผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกดิข้ึนมาแลว  เชน  การ

โยนเหรียญ 2 เหรียญพรอมกัน  1  คร้ัง  {(H, H), (H, T), (T, H)  และ (T, T)}  ครูถามนักเรียนวาโอกาส

ที่เหรียญจะออกกอย 1 คร้ังเปนเทาใด (1 ใน 2 หรือ 
2
1  )  ครูยกตัวอยางการทอดลูกเตา 1 ลูก 1 คร้ัง 

ครูถามนกัเรียนวาในการทอดลูกเตา 1 ลูก 1 คร้ัง นั้นโอกาสที่ลูกเตาจะข้ึนแตมที่เปนจํานวนเฉพาะมี

เทาใด  (
2
1 )   

 ข้ันสอน 

 1.  ครูกลาวกบันักเรียนวา  โอกาสที่จะเกดิเหตุการณตาง ๆ นัน้ก็คือความนาจะเปนของ

เหตุการณซ่ึงหาไดจากการนาํจํานวนผลลัพธของเหตุการณ  หารดวย  จํานวนผลลัพธทั้งหมดที่อาจ

เกิดข้ึนจากการทดลองสุม 

 2.  ครูย้ํากับนกัเรียนวาในระดับช้ันนีก้ารหาความนาจะเปนของเหตุการณจะตองอยูภายใต

เงื่อนไขทีว่าแตละผลลัพธทีอ่าจเกิดข้ึนจากการทดลองสุม จะตองมีโอกาสเกิดข้ึนเทา ๆ กนั 

 3.  ครูแจกใบความรูที ่4  แลวใหนักเรียนดูตัวอยางที่ 1  แลวถามนกัเรียนวาตัวอักษรต้ังแต G 

ถึง P มีกี่ตัว อะไรบาง (มี  10  ตัว ไดแก  G, H, I, J, K, L, M, N, O และ P)  หลังจากนัน้ถามนกัเรียน

ตอวาในตัวอักษร 10 ตัวนีมี้ตัวอักษรที่เปนสระกี่ตัว อะไรบาง( 2 ตัว  I  และ  O)  เพราะฉะน้ัน 

ความนาจะเปนที่จะไดตัวอักษรที่เปนสระเทากบัเทาใด (
5
1 ) 
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 4.  ครูใหนักเรียนจับคูกนัแลวทาํตัวอยางที ่2, 3  และ  4  ในขณะทีน่ักเรียนกาํลังแกปญหาอยู

ครูตองคอยเดินดูวานักเรียนสามารถเชื่อมโยงความรูไดหรือไม ถามีนกัเรียนที่ไมสามารถเช่ือมโยง

ความรูได  ครูตองเปนผูแนะแนวทางใหนักเรียนเกิดการเช่ือมโยง 

 5.  เม่ือนักเรียนทกุคนทําเสร็จเรียบรอยแลว  ครูสุมนักเรียนข้ึนมาแสดงวิธทีําหนาช้ันเรียน  

แลวครูกับนักเรียนชวยกนัตรวจสอบความถูกตอง 

 6.  ครูใหนักเรียนดูตัวอยางที่ 5  แลวถามนักเรียนวานกัเรียนจะตอบคําถามขอนี้ไดนกัเรียน

ตองทําอยางไร (หาคาความนาจะเปนของความพึงพอใจ)  ถานกัเรียนตอบไมไดก็ถามนักเรียนวา

โรงแรมนี้จะตองปรับปรุงดานการบริการเม่ือไร (เม่ือทําการสํารวจแลวคาความนาจะเปนของความพึง

พอใจนอยกวา 0.9)  การถามเชนนี้จะทําใหนกัเรียนรูวาในการจะตอบคําถามขอนี้ไดจะตองหาคา 

ความนาจะเปนของความพงึพอใจ   หลังจากนัน้ใหเวลานักเรียนคิดหาคําตอบ  แลวสุมนักเรียนมา

เฉลยคําตอบ  ครูและนักเรียนชวยกนัตรวจสอบความถกูตอง 

 7.  ครูใหนักเรียนแบงกลุมกลุมละ 5  คน  หลังจากน้ันแจกใบกิจกรรมที่  4 ใหนักเรียนแตละ

กลุมแบงงานกันทํา  ขณะทีน่ักเรียนแตละกลุมทาํใบกิจกรรมอยูนัน้ครูตองคอยเดินดูการทาํงานของ

นกัเรียน  เม่ือนักเรียนทาํเสร็จเรียบรอยแลวใหนักเรียนแตละกลุมมานําเสนอหนาช้ันเรียน  แลวครูกับ

นักเรียนชวยกนัอภิปรายคําตอบที่ได 

 ข้ันสรุป 

 ครูสรุปวาความนาจะเปนของเหตุการณหาไดจากการนําจํานวนผลลัพธของเหตุการณ  หาร

ดวย  จํานวนผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการทดลองสุม  หลังจากนั้นครูสรุปสมบัติพื้นฐานของ

ความนาจะเปนใหนักเรียนฟงวา ความนาจะเปนของเหตุการณมีคาไดต้ังแต 0 ถึง 1 และความนาจะ

เปนของเหตุการณจะมีคาเทากับ 1 เม่ือเหตุการณนัน้เกิดข้ึนอยางแนนอน และความนาจะเปนของ

เหตุการณจะมีคาเทากับ 0  เม่ือเหตุการณนั้นไมมีโอกาสเกิดข้ึน 
 

ตัวอยางที ่1   กลองใบหน่ึงมีลูกปงปองทีเ่ขียนตัวอักษรภาษาอังกฤษ  ต้ังแตตัว G ถึง P  ลูกละ 1 ตัว  

ถาสุมหยิบลูกปงปอง 1 ลูก  จากกลองใบนี ้ ความนาจะเปนที่จะไดตัวอักษรที่เปนสระเทากับเทาใด 

         ตัวอักษรต้ังแต G ถึง P มีทัง้หมด 10 ตัวอักษร  ไดแก G, H, I, J, K, L, M, N, O และ P 

 ตัวอักษรที่เปนสระมี 2 ตัว ไดแก  I และ O 

 ดังนัน้ความนาจะเปนที่จะไดตัวอักษรที่เปนสระเทากับ 
5
1  
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ตัวอยางที ่2   กลองใบหน่ึงมีฉลากอยู  4 ใบ  แตละใบมอัีกษร ก หรือ ร หรือ ล หรือ ม เขียนไวโดยที่

ทั้ง 4 ใบ ไมมีอักษรซ้ํากนัเลย  หยิบทีละใบจนครบ 3 ใบ  แลวเปดออกดู  ความนาจะเปนที่อักษร 3 ตัว

จากฉลาก 3 ใบนั้นสามารถนํามาผสมเปนคําควบกลํ้า 

    ใบที่ 1             ใบที่ 2         ใบที่ 3     (ใบที่ 1, ใบที ่2, ใบที่ 3) 
              

      
 

       

                     

                                                                 
 

     
 

       

                     

                   
                                     

      

 
 

       

                     
                                                        

      
 

       

                     

                                                                 
  

 จากผลลพัธทัง้หมดที่เกิดข้ึนจะเห็นวามีคําควบกลํ้าเกิดข้ึน 2 คํา คือคําวา กลม กับ กรม 

 เหตุการณที่อักษร 3 ตัวจากฉลาก 3 ใบนัน้สามารถนํามาผสมเปนคําวา กลม หรือ กรม มี 12  

เหตุการณ  ไดแก  (ก, ล, ม), (ก, ร, ม), (ก, ม, ล), (ก, ม, ร), (ร, ก, ม), (ร, ม, ก), (ล, ก, ม), (ล, ม, ก), 

(ม, ก, ล), (ม, ก, ร), (ม, ร, ก) และ (ม, ล, ก) 

 ความนาจะเปนที่อักษร 3 ตัวจากฉลาก 3 ใบนั้นสามารถนํามาผสมเปนคําควบกลํ้าเทากบั 
2
1   

ร 

ม 

   (ก, ร, ล) 
(ก, ร, ม) 

ล    ก 

ล 
ม 
ร 
ม 
ร 

ล 

(ก, ล, ร) 
(ก, ล, ม) 
(ก, ม, ร) 
(ก, ม, ล) 

ก 

ม 

(ร, ก, ม) 

ล    ร 

ม 
ก 
ม 
ก 
ล 

(ร, ล, ก) 
(ร, ล, ม) 
(ร, ม, ก) 
(ร, ม, ล) 

ก 

ม 

(ล, ก, ม) 

ร    ล 

ม 
 ก 

ก 

ร 

(ล, ร, ก) 
(ล, ร, ม) 
(ล, ม, ก) 

(ล, ม, ร) 

ก 

ล 

(ม, ก, ร) 

ร    ม 

ล 

ก 
ล 
ก 
ร 

(ม, ร, ก) 
(ม, ร, ล) 
(ม, ล, ก) 
(ม, ล, ร) 

ร 

(ม, ก, ล) 

(ล, ก, ร) 

ร 

ล 
(ร, ก, ล) 

ม 
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ตัวอยางที ่3  จากการสํารวจนักเรียนทั้งหมด  200  คน  พบวามีนักเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตร  

35%  ชอบเรียนภาษาอังกฤษ  40% นอกนั้นชอบเรียนวชิาอ่ืน ๆ ถาสุมนักเรียนมา 1 คน  จงหา 

ความนาจะเปนที่สุมไดนักเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตรหรือภาษาอังกฤษ 

 นักเรียนทีช่อบเรียนคณิตศาสตรหรือชอบภาษาอังกฤษมี 75%  ซ่ึงเทากับ 200
100
75 ×  = 150 

คน 

 ความนาจะเปนที่สุมไดนักเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตรหรือภาษาอังกฤษเทากับ 
200
150  = 

4
3  

 

ตัวอยางที ่4  กลองใบทีห่นึ่งบรรจุฉลากหมายเลข  2, 3  และ 4  กลองใบที่สองบรรจฉุลากหมายเลข  

3, 4  และ 5   หยิบฉลาก 1 ใบจากแตละกลอง ถา a  คือหมายเลขในฉลากทีห่ยบิไดจากกลองใบแรก  

และ b คือหมายเลขในฉลากทีห่ยิบไดจากกลองใบที่สอง  ความนาจะเปนที่เม่ือนํา 3 ไปหารผลคูณของ 

a กับ b  แลวเหลือเศษมากกวา 1 มีคาเทาใด 

                            a  b           ab     เศษที่เกิดจากการนํา 3 ไปหาร ab 

                                                                

        2                                                

                                                                                             

        

        3 

 

       

        4 

 

 ความนาจะเปนที่เม่ือนาํ 3 ไปหารผลคูณของ a กับ b  แลวเหลือเศษมากกวา 1 เทากับ
9
2  

 

ตัวอยางที ่ 5  โรงแรมแหงหนึง่ทาํการประเมินคุณภาพดานการบริการ  โดยการทาํการสํารวจความพงึ

พอใจของผูทีม่าใชบริการ  โดยสุมสํารวจผูที่มาใชบริการจํานวน  200  คน  โดยมีเกณฑการประเมินวา

ถาคาความนาจะเปนของความพงึพอใจนอยกวา 0.9  โรงแรมนี้ตองปรับปรุงดานการบริการ  ผลการ

สํารวจพบวามีผูมาใชบริการพึงพอใจอยู  172  คน  อยากทราบวาโรงแรมนี้ตองปรับปรุงดานบริการ

หรือไม   

 ความนาจะเปนของความพงึพอใจ  เทากับ  
200
172   = 0.86   

 ดังนัน้โรงแรมนี้ตองปรับปรุงดานการบริการ  เพราะวาคา P นอยกวา 0.9  
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5.  ส่ือการเรียนรู 
 1. ใบกิจกรรมที่ 4 

 2.  ใบความรูที่ 4 
 

6.  การวัดและประเมินผลการเรียนรู 
 1.  สังเกตความต้ังใจของนกัเรียนในการรวมทํากิจกรรมและการตอบคําถาม 

 2.  ตรวจผลงานจากใบกิจกรรม 
 

7.  บันทึกผลหลังการสอน 
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________ 
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ใบความรูที่ 4 
 

 

สาระสําคัญ 

                             P(E)  = n(E)
n(S)  

  

 เม่ือ P(E)  คือ  ความนาจะเปนของเหตุการณ 

  n(E)  คือ  จํานวนผลลัพธของเหตุการณ 

  n(S)  คือ  จํานวนผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกดิข้ึนจากการทดลองสุม 

 โดยที่แตละผลลัพธที่อาจจะเกิดข้ึนจากการทดลองสุมมีโอกาสเกิดข้ึนไดเทา ๆ กนั 

 สมบัติพื้นฐานของความนาจะเปน 

  1)  0 ≤   P(E) ≤ 1    นัน่คือความนาจะเปนของเหตุการณมีคาต้ังแต 0 ถงึ 1 

  2)  P(E) = 0       เม่ือเหตุการณนั้นไมมีโอกาสเกิดข้ึน 

  3)  P(E) = 1            เม่ือเหตุการณนัน้เกิดข้ึนอยางแนนอน 
 

ตัวอยางที ่1   กลองใบหน่ึงมีลูกปงปองทีเ่ขียนตัวอักษรภาษาอังกฤษ  ต้ังแตตัว G ถึง P  ลูกละ 1 ตัว  

ถาสุมหยิบลูกปงปอง 1 ลูก  จากกลองใบนี ้ ความนาจะเปนที่จะไดตัวอักษรที่เปนสระเทากับเทาใด 
 

 ตัวอักษรที่เปนสระในภาษาอังกฤษมี _____ ตัว  ไดแก ___________________________  
  

 ตัวอักษรต้ังแต G ถึง P มีทัง้หมด ____ ตัว  ไดแก _______________________________ 

 _______________________________________________________________________ 
  

 ตัวอักษรต้ังแต G ถึง P ที่เปนสระมีทั้งหมด ____ ตัว  ไดแก _______________________ 
  

 ดังนัน้ความนาจะเปนที่จะไดตัวอักษรที่เปนสระเทากับ ___________________________ 
 

ตัวอยางที ่2   กลองใบหน่ึงมีฉลากอยู  4 ใบ  แตละใบมอัีกษร ก หรือ ร หรือ ล หรือ ม เขียนไวโดยที่

ทั้ง 4 ใบ ไมมีอักษรซ้ํากนัเลย  หยิบทีละใบจนครบ 3 ใบ  แลวเปดออกดู  จงหาความนาจะเปนทีอั่กษร 

3  ตัวจากฉลาก 3 ใบนั้นสามารถนํามาผสมเปนคําควบกลํ้าได 

     ใบที ่1             ใบที ่2         ใบที่ 3       (ใบที่ 1, ใบที ่2, ใบที่ 3) 
              

      
 

       

                     

                                                                

ร 

ม 

   (ก, ร, ล) 
(ก, ร, ม) 

ล    ก 

ล 
ม 
ร 
ม 
ร 
ล 

(ก, ล, ร) 
(ก, ล, ม) 
(ก, ม, ร) 
(ก, ม, ล) 
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   ใบที่ 1             ใบที ่2         ใบที่ 3       (ใบที่ 1, ใบที ่2, ใบที่ 3) 
 

       
 

       

                     

                                                                 
        

 

 

      

 
 

       

                     

 

      
 

       

                     

                                                                 
  
 จากผลลพัธทัง้หมดที่เกิดข้ึนจะเห็นวามีคําควบกลํ้าเกิดข้ึน ____คํา คือ__________________ 
  

 เหตุการณที่อักษร 3 ตัวจากฉลาก 3 ใบนัน้สามารถนํามาผสมเปนคําควบกลํ้ามี___________   
 

เหตุการณ  ไดแก  ___________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
  

 ความนาจะเปนที่อักษร 3 ตัวจากฉลาก 3 ใบนั้นสามารถนํามาผสมเปนคําควบกลํ้าเทากบั  
 

__________________________________________________________________________________  
 

 

 
 
 
 

 

 

    ร 

 
 
 

 

 

 

     

 
 

 

  

 

 

    ม 

 
 
 
 
 

 

  ล 
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ตัวอยางที ่3  จากการสํารวจนักเรียนทั้งหมด  200  คน  พบวามีนักเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตร  

35%  ชอบเรียนภาษาอังกฤษ  40% นอกนั้นชอบเรียนวชิาอ่ืน ๆ ถาสุมนักเรียนมา 1 คน  จงหา 

ความนาจะเปนที่สุมไดนักเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตรหรือภาษาอังกฤษ 
 

 นักเรียนทีช่อบเรียนคณิตศาสตรหรือชอบภาษาอังกฤษมีกี่คน _________________________   
 

________________________________________________________________________________ 
  

 ความนาจะเปนที่สุมไดนักเรียนที่ชอบเรียนคณิตศาสตรหรือภาษาอังกฤษเทากับ ________ 
 

________________________________________________________________________________ 
 

ตัวอยางที ่4  กลองใบทีห่นึ่งบรรจุฉลากหมายเลข  2, 3  และ 4  กลองใบที่สองบรรจฉุลากหมายเลข  

3, 4  และ 5   หยิบฉลาก 1 ใบจากแตละกลอง ถา a  คือหมายเลขในฉลากทีห่ยบิไดจากกลองใบแรก  

และ b คือหมายเลขในฉลากทีห่ยิบไดจากกลองใบที่สอง  ความนาจะเปนที่เม่ือนํา 3 ไปหารผลคูณของ 

a กับ b  แลวเหลือเศษมากกวา 1 มีคาเทาใด 

   a  b           ab           เศษทีเ่กดิจากการนํา 3 ไปหาร ab 

                                                               

                                     2                                                

                                                                                             

        

              3 

 

       

                          4 

 

 ผลลัพธทัง้หมดที่เกิดจากการหยิบฉลากจากกลองทัง้สองคือ__________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
  

 เหตุการณที่เม่ือนํา 3 ไปหารผลคูณของ a กับ b  แลวเหลือเศษมากกวา 1 คือ ____________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
  

 ความนาจะเปนที่เม่ือนาํ 3 ไปหารผลคูณของ a กับ b  แลวเหลือเศษมากกวา 1 เทากับ_____ 
 

__________________________________________________________________________________ 
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ตัวอยางที ่ 5  โรงแรมแหงหนึง่ทาํการประเมินคุณภาพดานการบริการ  โดยการทาํการสํารวจความพงึ

พอใจของผูทีม่าใชบริการ  โดยสุมสํารวจผูที่มาใชบริการจํานวน  200  คน  โดยมีเกณฑการประเมินวา

ถาคาความนาจะเปนของความพงึพอใจนอยกวา 0.9  โรงแรมนี้ตองปรับปรุงดานการบริการ  ผลการ

สํารวจพบวามีผูมาใชบริการพึงพอใจอยู  172  คน  อยากทราบวาโรงแรมนี้ตองปรับปรุงดานบริการ

หรือไม   
 

   โรงแรมทําการสํารวจความพงึพอใจของผูมาใชบริการกี่คน _____________ 
  

 ผูมาใชบริการที่พงึพอใจมีกีค่น __________________   
 

 ความนาจะเปนของความพงึพอใจเทากับ  _______________ 
  

 ดังนัน้โรงแรมนี้ควรปรับปรุงดานบริการหรือไม __________   
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ใบกิจกรรมที่ 4 
 

1.  สุมเปดหนงัสือเลมหนึง่ซ่ึงมีหนาทัง้หมด 50 หนา  จงหาความนาจะเปนที่สุมเปดหนงัสือ 1 หนาแลว   

     ไดเลขหนาที่เปนพหุคูณของ 3  
  

 หนงัสือเลมนีมี้เลขหนากีห่นา __________________________________________ 
  

 เลขหนาในหนงัสือเลมนีท้ี่เปนพหุคูณของ 3 คือ __________________________________ 
 

_________________________________________________________________________________ 
  

 ความนาจะเปนที่สุมเปด 1 หนาแลวไดเลขหนาที่เปนพหุคูณของ 3 เทากบั ____________ 
 

 

2.  โดมเกิดในเดือนพฤศจกิายน  เขาบอกเพ่ือนวาวันทีท่ีเ่ขาเกิดเปนจํานวนเฉพาะ หรือสอดคลองกับ  

     สมการ x2 – 8x + 12 = 0  ความนาจะเปนทีเ่พื่อนของเขาจะทายวันเกิดของเขาไดถูกตองเปน  

     เทาไร 
 

ในเดือนพฤศจกิายนมีวันที่ทีเ่ปนจํานวนเฉพาะก่ีวนั  อะไรบาง ________________________ 
 

_________________________________________________________________________________ 
            

            คําตอบของสมการ x2 – 8x + 12 = 0   คือ _______________________________________ 
 

_________________________________________________________________________________ 
 

_________________________________________________________________________________ 
          

             ในเดือนพฤศจกิายนมีวนัที่ที่เปนจํานวนเฉพาะหรือสอดคลองกับสมการกีว่นั อะไรบาง _____ 
 

_________________________________________________________________________________             
 

              ความนาจะเปนที่เพื่อนของเขาจะทายวันเกิดของเขาไดถูกตองเทากับ __________________ 
 

3. ในการยงิธนูทีมี่เปาเปนวงกลมรัศมี  3  หนวย  ถาผูยิงธนูมีความสามารถยิงถูกเปาทุกคร้ัง  จงหา  

      ความนาจะเปนที่จะยิงลูกธนถููกเปาในบริเวณ  A1, A2, A3 ตามลําดับ 

  

 

 

 

 

1 1 1 
A1 

A2 
A3 
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 พื้นที่เปาบริเวณ A1  เทากับ ____________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________  
 

 พื้นที่เปาบริเวณ A2  เทากับ ____________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________  
 

 พื้นที่เปาบริเวณ A3  เทากับ ____________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

 เปาวงกลมรัศมี 3 หนวย มีพื้นที่เทากับ___________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

 ความนาจะเปนทีย่ิงถกูเปาบริเวณ A1  เทากับ______________________________________ 
 

 ความนาจะเปนทีย่ิงถกูเปาบริเวณ A2  เทากับ______________________________________ 
 

 ความนาจะเปนทีย่ิงถกูเปาบริเวณ A3  เทากับ______________________________________ 
 

 

4.  จากการสาํรวจนกัเรียนหองหน่ึง  พบวามีนักเรียนทีช่อบเรียนวชิาคณิตศาสตรหรือวิชาภาษาอังกฤษ     

     รวม  30 คน  นักเรียนที่ชอบเรียนวิชาคณิตศาสตรมี  17  คน  และนักเรียนทีช่อบเรียน 

     วิชาภาษาอังกฤษมี  18  คน  ถาสุมนกัเรียนมา 1 คน  จงหาความนาจะเปนที่สุมไดนักเรียนที่ชอบ 

     เรียนทั้ง 2 วิชา 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 
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5.  กลองทึบแสงบรรจุลูกปงปองขนาดเทากัน 11 ลูก  แตละลูกเขียนอักษรภาษาอังกฤษ  1  ตัว  ซ่ึง 

     ตัวอักษรทีอ่ยูบนลูกปงปองทัง้หมดคือคําวา Mathematics  ถาสุมหยิบลูกปงปองข้ึนมา 1 ลูก   

     จงหาความนาจะเปนทีตั่วอักษรบนลูกปงปองนัน้เปนสระ 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 
 

6.  ถานําดอกลีลาวดีสีชมพมูาผสมพันธุกนั  จงหาความนาจะเปนที่ผลผลิตใหมที่ออกมาจะเปนสีขาว   

     เม่ือกําหนดให 

 ยีนสสีชมพู  คือ  RW    ยีนสสีแดง   คือ  RR     ยีนสสีขาว    คือ WW 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 

7.  กลองใบหนึ่งมีรูปภาพอยู  5  รูป  ไดแก  รูปไอศกรีม  รูปชอลค  รูปกระปองนม  รูปลูกบอล  และรูป 

     ตูปลา  ถาสุมหยิบรูปภาพ 2 รูปพรอมกัน  จงหาความนาจะเปนที่ไดรูปทั้งสองเปนทรงกระบอก 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 
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8.  แมซ้ือซาลาเปาไสหมูแดงกับไสครีมรวม 30 ลูก  คิดเปนเงนิ 264 บาท  ถาซาลาเปาไสหมูแดงราคา 

     ลูกละ 10 บาท  และซาลาเปาไสครีมราคาลูกละ 7 บาท  จงหาความนาจะเปนทีลู่กสุมหยิบ  

     ซาลาเปามา 1 ลูกแลวไดซาลาเปาไสครีม 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 
 

9.  ในการจัดการแขงขันฟุตบอลกระชับมิตร  ซ่ึงมีทีมที่เขาแขงขันทัง้หมด 5 ทมี  ไดแก  ทีมไทย อังกฤษ    

     มาเลเซีย  สิงคโปร  และฝร่ังเศส  ซ่ึงจัดการแขงขันแบบพบกันหมด  จงหาความนาจะเปนที่คูแขงขัน   

     จะมาจากตางทวีปกนั 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

________________________________________________________________________________ 
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10.  ในกลองมีสลากอยูซ่ึงสลากแตละใบเขียนคํากํากับไวดังนี ้ ชาติ, สมุด, เพศ, บวช  และ  เขต   

       ถาสุมหยบิสลากข้ึนมา 2 ใบพรอมกนั   

 1.  จงหาความนาจะเปนทีส่ลากทัง้สองใบเขียนคําที่มีตัวสะกดอยูในแมกด 

 2.  จงหาความนาจะเปนทีส่ลากทัง้สองใบเขียนคําที่มีตัวสะกดอยูในแมกม 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

 __________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

11.  โรงพยาบาลแหงหนึ่งไดทําการประเมินคุณภาพดานการบริการของเจาหนาที่โรงพยาบาล  โดยทํา 

       การสํารวจความพึงพอใจของผูมาใชบริการที่โรงพยาบาลจํานวน  300 คน  ซ่ึงมีเกณฑการ  

       ประเมิน คือ ถาคาความนาจะเปนของความพงึพอใจไมเกิน 0.9  โรงพยาบาลนีต้องมีการปรับปรุง  

       ดานการบริการ  จากผลการสํารวจพบวามีผูมาใชบริการทีพ่ึงพอใจอยู 265 คน  อยากทราบวา 

       โรงพยาบาลนี้ตองปรับปรุงดานการบริการหรือไม  

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
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แผนการจัดการเรียนรูที่ 5 
 

วิชาคณิตศาสตรพื้นฐาน                                                ชวงช้ันที่ 3 (มัธยมศึกษาปที่ 3 ภาคเรียนที่ 2) 

เร่ือง   การนําความนาจะเปนไปใชในชีวิตประจําวนั         จํานวน  3 คาบ                   เวลา  150 นาท ี
                                  

 

1.  จุดประสงคการเรียนรู 
 1.1  ดานความรูทางคณิตศาสตร  เพื่อใหนักเรียนสามารถ 

   1)  นาํความรูเร่ืองความนาจะเปนไปใชในการแกปญหาในชีวิตประจําวันได 

   2)  ใชความรูเกี่ยวกับความนาจะเปนประกอบการตัดสินใจได 

 1.2  ดานทกัษะ/กระบวนการทางคณิตศาสตร  เพื่อใหนกัเรียนสามารถ 

   1)  เช่ือมโยงความรูเร่ืองความนาจะเปนกบัความรูภายในวิชาคณิตศาสตร 

   2)  เช่ือมโยงความรูเร่ืองความนาจะเปนกบัวิชาอ่ืน 

 1.3  ดานคุณลักษณะอันพงึประสงค  เพือ่ใหนกัเรียน 

   1)  มีสวนรวมและรับผิดชอบงานท่ีไดรับมอมหมาย 

   2)  รับฟงความคิดเห็นของผูอ่ืนและทาํงานรวมกับผูอ่ืน 

   3)  มีความรอบคอบในการทํางาน 
 

 2.  สาระการเรียนรู 
 คาคาดหมาย  เทากับ  ผลรวมของผลคูณระหวางความนาจะเปนของเหตุการณกับ

ผลตอบแทนของเหตุการณ 
 

3.  ความรูพื้นฐาน 
 ความนาจะเปนของเหตุการณ 

4.  กิจกรรมการเรียนรู 
 

 ข้ันนําเขาสูบทเรียน 

 ครูเกร่ินกับนกัเรียนวาในชีวติประจําวนัเราตองเผชิญกบัปญหาที่ตองทําใหเราตองตัดสินใจอยู

ตลอดเวลา  ดังนัน้ถาเรารูจักนําความรูเร่ืองความนาจะเปนไปประยุกตใชไดอยางถกูตองเหมาะสมก็จะ

ทําใหเราสามารถตัดสินใจในปญหาตาง ๆ ไดงายข้ึน  
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 ข้ันสอน 

 1.  ครูแจกใบความรูที ่5  แลวใหนักเรียนดูตัวอยางที่ 1  แลวสุมถามนกัเรียนแตละคนวามีวธิี

แกปญหาขอนีอ้ยางไร (ตองหาวารายการใดมีความนาจะเปนที่จะไดรางวัลมากที่สุดก็เลือกไปรายการ

นั้น)  ถานกัเรียนตอบไมไดก็ถามนักเรียนวารายการใดมีโอกาสไดรางวัลงายที่สุด (นักเรียนก็ตองหา

ความนาจะเปนที่จะไดรางวัลของแตละรายการ)  หลังจากนัน้แบงนักเรียนในหองเปน 3 กลุม โดยให

นักเรียนกลุมที ่1  หาความนาจะเปนที่จะไดรางวัลของรายการที่ 1  กลุมที่ 2 หาความนาจะเปนทีจ่ะได

รางวัลของรายการที่ 2  และกลุมที่ 3  หาความนาจะเปนที่จะไดรางวัลของรายการที่ 3 

 2.  เม่ือนักเรียนทกุกลุมหาคําตอบไดแลวก็ใหสงตัวแทนมาแสดงวธิีหาคําตอบหนาช้ันเรียน  

แลวครูกับนักเรียนชวยกนัตรวจสอบความถูกตอง 

 3.  ครูใหนักเรียนดูตัวอยางที่ 2  แลวถามนักเรียนวามีวธิีการแกปญหาขอนี้อยางไรบาง  ถา

นักเรียนตอบไมไดครูใหนักเรียนเปรียบเทยีบกับตัวอยางที ่1 วา 2 ตัวอยางนี้แตกตางกนัตรงไหนบาง 

(ตัวอยางที่ 1 แตละรายการมีผลตอบแทนเทากัน ดังนั้นพิจารณาแตคาความนาจะเปนอยางเดียวก็

เพียงพอ  แตสําหรับตัวอยางที่ 2 ผลตอบแทนไมเทากันดังนัน้จึงตองนาํเร่ืองของผลตอบแทนเขามา

พิจารณาดวย) 

 4.  ครูกลาวกบันักเรียนวาแมวาความนาจะเปนจะชวยใหเรารูวา  เหตุการณทีพ่ิจารณาอยูนัน้

มีโอกาสเกิดข้ึนมากนอยเพยีงใด  แตบางเหตุการณความรูเร่ืองความนาจะเปนเพียงอยางเดียวอาจไม

เพียงพอที่จะชวยตัดสินใจได  จําเปนจะตองหาองคประกอบอ่ืนมาชวยในการตัดสินใจดวย  ซ่ึง

องคประกอบหน่ึงคือ ผลตอบแทนของการเกิดเหตุการณนั้น  ในทางสถติิไดนําความนาจะเปนของ

เหตุการณและผลตอบแทนของการเกิดเหตุการณนัน้มาพิจารณาประกอบกันเปน คาคาดหมาย  ซ่ึงหา

ไดจาก  ผลรวมของผลคูณระหวางความนาจะเปนของเหตุการณกับผลตอบแทนของเหตุการณ 

 5.  ครูกลาวตอวาผลตอบแทนของเหตุการณอาจหมายถึง  ผลตอบแทนที่ได  หรือ 

ผลตอบแทนท่ีเสีย  เชน ในการเลนแทงหัวกอย  ถาออกหัว อารจะไดเงิน 1 บาท  และถาออกกอย อาร

จะตองเสียเงนิ  2 บาท  ดังนัน้เงนิ  1  บาทที่อารจะไดรับเปนผลตอบแทนท่ีได  ซ่ึงแทนดวย +1  และ

เงิน  2  บาททีอ่ารจะตองเสียเปนผลตอบแทนที่เสีย  ซ่ึงแทนดวย -2 

 6.  แลวครูบอกนักเรียนวาในตัวอยางที่ 2  นี้อาจใชเร่ืองคาคาดหมายมาชวยในการหาคําตอบ  

ครูถามนกัเรียนวาความนาจะเปนที่ออยจะไดเงินเปนเทาใด  (
4
1 ) และความนาจะเปนทีอ่อยจะเสียเงนิ

เปนเทาใด  (
4
3 )  แลวผลตอบแทนที่ออยจะไดเงินเปนเทาใด (+2)  ผลตอบแทนที่ออยจะเสียเงินเปน

เทาใด  (-1)  ดังนัน้เราจะหาคาคาดหมายไดจากผลรวมของผลคูณระหวางความนาจะเปนของ
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เหตุการณกับผลตอบแทนของเหตุการณ  แลวใหนกัเรียนลองหาคาคาดหมาย  (-0.25)  หลังจากนั้นครู

เฉลยคําตอบพรอมกับอธิบายวาจากคาคาดหมายท่ีไดแสดงวาคาคาดหมายที่ออยจะไดเงินเทากบั  

-0.25 บาท  เนื่องจากคาคาดหมายเปนลบ  หมายความวาถามีการโยนเหรียญกนัแบบนี้ไปเร่ือย ๆ โดย

เฉล่ียออยจะเสียเงนิคร้ังละ  0.25  บาท  หรือกลาวไดวา  บอยจะไดเงนิมากกวาออย 

 7.  ครูใหนักเรียนดูตัวอยางที่  3  แลวถามนักเรียนวาตัวอยางนี้ตางจากตัวอยางที่ 2 อยางไร 

(มีการจายเงนิลวงหนา)  ดังนั้นเวลาทีน่ักเรียนคิดเร่ืองผลตอบแทนท่ีไดนักเรียนจะตองนาํผลตอบแทน

ที่ไดลบดวยจํานวนเงนิที่จายลวงหนาไปเสมอ  แลวใหเวลานักเรียนคิดหาคําตอบ หลังจากนัน้ครูและ

นักเรียนรวมกนัเฉลย   

 8.  ครูใหนักเรียนดูตัวอยางที่  4  แลวใหเวลานักเรียนคิดหาคําตอบ  โดยใหนกัเรียนดูแนวทาง

จากตัวอยางที ่ 3  เม่ือนกัเรียนทําเรียบรอยแลวสุมนกัเรียนข้ึนมาเฉลยคําตอบหนาช้ันเรียน  หลังจาก

นั้นครูและนกัเรียนที่เหลือชวยกันตรวจสอบความถกูตอง 

 9.  ครูใหนักเรียนแบงกลุมกลุมละ  5  คน  แลวแจกใบกจิกรรมที่ 5  ใหนกัเรียนทาํเม่ือนักเรียน

ทําเรียบรอยแลวก็ใหแตละกลุมสงตัวแทนกลุมมานําเสนอหนาช้ันเรียน  แลวครูกับนกัเรียนอภิปราย

คําตอบที่ไดรวมกัน 

 ข้ันสรุป 

 ครูสรุปใหนักเรียนฟงวาคาคาดหมายหาไดจากผลรวมของผลคูณระหวางความนาจะเปนของ

เหตุการณกับผลตอบแทนของเหตุการณ  แลวคาคาดหมายเกิดข้ึนได 3 แบบ คือ คาคาดหมายเปน

บวก หมายความวา ไดเปรียบ  คาคาดหมายเปนลบ หมายความวา เสียเปรียบ  และคาคาดหมายเปน 

0 หมายความวายุติธรรม 
 

ตัวอยางที ่1   สมมติวานกัเรียนจะไปเลนเกมโชว  โดยมี  3  รายการใหเลือก  มีเงื่อนไขวาเลือกได

เพียงรายการเดียวเทานั้น  นกัเรียนควรที่จะเลือกไปเลนเกมโชวใดดี 

รายการที่ 1 :  เปนการทอดลกูเตา  1  ลูก 2 คร้ัง ถาลูกเตาออกแตม 6 อยางนอย  1  คร้ัง  จะชนะการ

แขงขันทนัท ี โดยไดเงินรางวลั 10,000  บาท 

รายการที่ 2 :  เปนการโยกสลอตแมคชีนใหไดรูปซํ้ากัน  ซ่ึงสลอตแมคชีนตัวนี้มีตัวหมุน 2 ตัว  แตละตัว

มีรูป  3  รูป  โดยไดเงินรางวลั 10,000  บาท 

รายการที่ 3 :  เปดแผนปาย  โดยมีปายรางวัลใหญอยู  2 ปาย  จากทัง้หมด  9  แผนปาย  กติกาคือ  ให

เลือกเปดแผนปาย 1 แผนปายจะตองไดปายรางวัลใหญ  โดยไดเงนิรางวัล 10,000  บาท 
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รายการที่ 1  
  เหตุการณที่ทอดลูกเตา 1 ลูก 2 คร้ัง ไดแตม 6 อยางนอย 1 คร้ัง ไดแก (1, 6), (2, 6), 

(3, 6), (4, 6), (5, 6), (6, 6), (6, 1), (6, 2), (6, 3), (6, 4)  และ  (6, 5)      

  ดังนัน้ความนาจะเปนทีท่อดลูกเตา 1 ลูก 2 คร้ัง ไดแตม 6 อยางนอย 1 คร้ัง เทากับ  
 

รายการที่ 2 
     ตัวที่ 1          ตัวที ่2         (ตัวที่ 1, ตัวที่ 2)                                                                         

        

        1 
              

        

        2 
  

  

        3 

 

 ความนาจะเปนที่โยกสลอตแมคชีนแลวไดรูปซํ้ากันเทากับ 
3
1  

รายการที่ 3 

 ความนาจะเปนที่จะเปดไดปายรางวัลใหญมี 
9
2  

 ควรเลือกไปรายการที่ 2  เนื่องจากทัง้ 3 รายการมีรางวัลเทากนัแตรายการที ่2 มีความนาจะ

เปนทีจ่ะไดรางวัลมากกวารายการอ่ืน    
 

ตัวอยางที ่2   ในงานเล้ียงแหงหนึง่บอยกบัออยนั่งโตะเดียวกนั  ในระหวางรออาหารอยูนั้นบอยได

หยิบเหรียญบาทออกมา 2 เหรียญ  แลวทาพนันออย  โดยมีกติกาวา  ใหออยโยนเหรียญ 2 เหรียญ

พรอมกัน  1 คร้ัง  ถาเหรียญที่โยนออกหัวทั้งคูแลวบอยจะจายเงนิใหออย  2  บาท  แตถาเหรียญ

ออกเปนอยางอ่ืน  ออยจะตองจายเงนิใหบอย  1 บาท  ถามีการพนันโยนเหรียญกนัแบบนี้ไปเร่ือย ๆ 

นักเรียนคิดวาบอยหรือออยจะไดเงินมากกวากัน  จงอธบิาย 

 ในการตอบคําถามนี้เราอาจใชคาคาดหมายมาชวยในการพิจารณาดังนี ้

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนในการโยนเหรียญบาท 2 เหรียญพรอมกัน  1 คร้ัง  มี 4 แบบ 

ไดแก  (H, H), (H, T), (T, H)  และ (T, T)   

 

 2 
 3 

 1 (1, 1) 
(1, 2) 
(1, 3) 

 2 
 3 

 1 (2, 1) 
(2, 2) 
(2, 3) 

 2 
 3 

 1 (3, 1) 
(3, 2) 
(3, 3) 
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 ความนาจะเปนของเหตุการณที่เหรียญออกหัวทัง้คูเทากบั  
4
1  

 ความนาจะเปนของเหตุการณที่เหรียญไมออกหัวทั้งคูเทากับ  
4
3  

 เนื่องจากแตละคร้ังที่ออยโยนเหรียญ  ถาเหรียญที่โยนออกเปน (H, H)  บอยจะตองจายเงินให

ออย  2  บาท  ดังนัน้ผลตอบแทนของเหตุการณนี้เปนการที่ออยไดเงนิ  2  บาท  จึงแทนดวย +2 

 เนื่องจากแตละคร้ังที่โยนเหรียญ  ถาเหรียญที่โยนไมออก (H, H)  ออยจะตองจายเงินใหบอย 

1  บาท  ดังนัน้ผลตอบแทนของเหตุการณนี้เปนการที่ออยเสียเงิน 1 บาท จึงแทนดวย -1 

 การพนันโยนเหรียญ 1 คร้ัง คาคาดหมายที่ออยจะไดเงนิ  เปนดังนี ้

คาคาดหมาย = (ผลตอบแทนท่ีได × ความนาจะเปนของเหตุการณที่เหรียญออกหวัทั้งคู) + 

      (ผลตอบแทนท่ีเสีย × ความนาจะเปนของเหตุการณที่เหรียญไมออกหัวทั้งคู) 

         =  ⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛

⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ×−+×

4
31

4
12  

         =   ⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛−+

4
3

2
1  

         =   -0.25 

 เนื่องจากคาคาดหมายที่ออยจะไดเงนิเปนลบ  นัน่คือออยเสียเปรียบ 

 แสดงวา  ถามีการพนันโยนเหรียญกนัแบบนี้ไปเร่ือย ๆ  โดยเฉล่ียออยจะเสียเงินคร้ังละ 0.25 

บาท  หรือกลาวไดวา  บอยไดเงินมากกวาออย 
 

ตัวอยางที ่3  ในการเส่ียงโชคซื้อสลากชนดิหนึง่  มีกติกางาย ๆ คือผูขายจะขายสลากแบบสองตัว  มี

หมายเลขต้ังแต 00-99  ใหแกผูซ้ือ  โดยมีโทรศัพทโนเกีย N73  1 เคร่ือง  ราคา 13,000 บาทเปนรางวัล

เพียงรางวัลเดียว  การออกรางวัลอาศัยเลขทายสองตัวของสลากกินแบงรัฐบาล นุนไดชวน 

เพื่อน ๆ มาซ้ือสลาก  หมายเลขละ  150 บาท  หนงิไดซ้ือสลากไวหนึง่หมายเลข และนุนขายสลากได

หมดทกุหมายเลข  นกัเรียนคิดวาโดยเฉล่ียแลวการซ้ือสลากหนึง่หมายเลข  หนงิจะไดเปรียบหรือ

เสียเปรียบ 

 เนื่องจากสลากมีทัง้หมด  100 หมายเลข   

 ดังนัน้ความนาจะเปนที่ซ้ือสลาก  1 หมายเลข  และถูกรางวัล = 1
100  

 ความนาจะเปนที่ซ้ือสลาก 1 หมายเลข  และไมถูกรางวลั       = 99
100  

 ไมวาหนงิจะถกูรางวัลหรือไมถูกรางวัลหนงิจะตองเสียเงนิคาบัตรเปนเงิน 150 บาทเสมอ 

 ดังนัน้  ผลตอบแทนที่จะไดรับจากการถูกรางวัลเทากับ  12,850 บาท  และผลตอบแทนที ่

จะไมถูกรางวลั เทากับ  -15 
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 การซื้อสลาก 1 หมายเลข  คาคาดหมายที่หนิงจะไดเงนิ  เปนดังนี ้

คาคาดหมาย =  (ผลตอบแทนที่ถกูรางวัล × ความนาจะเปนของเหตุการณที่ถูกรางวลั) + 

   (ผลตอบแทนที่ไมถูกรางวัล × ความนาจะเปนของเหตุการณที่ไมถูกรางวัล) 

                    =   ⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ×

100
112,850  + ⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ×

100
99150-  

         =   128.5 – 148.5  = -20 

เนื่องจากคาคาดหมายเปนลบ  ดังนัน้หนงิเสียเปรียบ 

นั่นคือ ถาหนงิซ้ือสลาก 1 ใบไปเร่ือย ๆ   โดยเฉล่ียแลวแตละคร้ังหนิงจะเสียเปรียบหรือผูขายไดกําไร

คร้ังละ 20  บาท 
 

ตัวอยางที ่4  ในงานเล้ียงศิษยเกาของโรงเรียนมีการจับรางวัลมากมาย มีกติกางาย ๆ  คือ  ทาง

โรงเรียนจะขายบัตรซ่ึงมีหมายเลขต้ังแต 0001-1000  ใหแกผูซ้ือ  ซ่ึงบัตรราคาใบละ 100 บาท 

โดยมีรางวัลดังนี ้

  รางวัลที่ 1  ทองคํา  1 เสนหนกั 1 บาท  ราคา 12,000 บาท มี  1  รางวัล 

  รางวัลที่ 2  ตูเย็น  ราคา 7,000 บาท มี  2  รางวัล 

  รางวัลที่ 3  ทีวสีี  29  นิ้ว  ราคา 5,000 บาท มี  3  รางวัล 

  รางวัลที่ 4  จักรยาน ราคา 2,000 บาท มี  5  รางวัล 

 ในขณะนี้ยงัไมมีการจับรางวัลและแนนกําลังตัดสินใจวาจะซ้ือหรือไมซ้ือบัตรดี  นักเรียนคิด

วาแนนควรจะซื้อหรือไมซ้ือ  หากบัตรถูกจําหนายหมด 

 เนื่องจากสลากมีทัง้หมด  1,000 หมายเลข   

 ดังนัน้ความนาจะเปนที่แนนจะถูกรางวัลที ่1 = 1
1,000  

 ความนาจะเปนที่แนนจะถูกรางวัลที่ 2          = 2
1,000  

 ความนาจะเปนที่แนนจะถูกรางวัลที่ 3          = 3
1,000  

 ความนาจะเปนที่แนนจะถูกรางวัลที่ 4          = 5
1,000  

 ความนาจะเปนที่แนนจะไมถูกรางวัลใดเลย  = 989
1,000  

 ไมวาแนนจะถกูรางวัลใดก็ตามหรือวาไมถกูรางวัลใดเลย  แนนจะตองเสียเงนิคาบัตรเปนเงิน  

100 บาทเสมอ ดังนัน้ 

 ผลตอบแทนท่ีจะไดรางวัลที่ 1 เทากับ  12,000 – 100 = 11,900 

 ผลตอบแทนท่ีจะไดรางวัลที่ 2 เทากับ  7,000 – 100   = 6,900 

 ผลตอบแทนท่ีจะไดรางวัลที่ 3 เทากับ  5,000 – 100   = 4,900 
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 ผลตอบแทนท่ีจะไดรางวัลที่ 4 เทากับ  2,000 – 100 = 1,900 

 ผลตอบแทนท่ีจะไมถูกรางวลั เทากับ  -100 

 ถาแนนซ้ือบัตร 1 ใบ  คาคาดหมายจะเปนดังนี ้

คาคาดหมาย  =  ⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ ×
1,000

111,900 + ⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ ×
1,000

26,900 + ⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ ×
1,000

34,900   

                           + ⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ ×
1,000

51,900 + ⎟
⎠

⎞
⎜
⎝

⎛ ×
1,000
989100-  

                      =  11.9 + 13.8 + 14.7 + 9.5 - 98.9  

                      =  - 49 

เนื่องจากคาคาดหมายเปนคาลบ   นัน่คือในการซ้ือบัตร 1 ใบ  แนนจะเสียเปรียบอยู 49 บาท 
 

ดังนัน้แนนไมควรซ้ือบัตร  
 

5.  ส่ือการเรียนรู 
 1. ใบกิจกรรมที่ 5  

 2. ใบความรูที ่5  
 

6.  การวัดและประเมินผลการเรียนรู 
 1.  สังเกตความต้ังใจของนกัเรียนในการรวมทํากิจกรรมและการตอบคําถาม 

 2.  ตรวจผลงานจากใบกิจกรรม 
 

7.  บันทึกผลหลังการสอน 
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________
__________________________________________________________________ 
 

 
 
 

 
 
 



 130 

ใบความรูที่ 5 
 

 

สาระสําคัญ 
 คาคาดหมาย  เทากับ  ผลรวมของผลคูณระหวางความนาจะเปนของเหตุการณกับ

ผลตอบแทนของเหตุการณ   
 

ตัวอยางที ่1   สมมติวานกัเรียนจะไปเลนเกมโชว  โดยมี  3  รายการใหเลือก  มีเงื่อนไขวาเลือกได

เพียงรายการเดียวเทานั้น  นกัเรียนควรที่จะเลือกไปเลนเกมโชวใดดี 

รายการที่ 1 :  เปนการทอดลูกเตา  1  ลูก 2 คร้ัง ถาลูกเตาออกแตม 6 อยางนอย  1  คร้ัง  จะชนะการ

แขงขันทนัท ี โดยไดเงินรางวลั 10,000  บาท 

รายการที่ 2 :  เปนการโยกสลอตแมคชีนใหไดรูปซํ้ากัน  ซ่ึงสลอตแมคชีนตัวนี้มีตัวหมุน 2 ตัว  แตละตัว

มีรูป  3  รูป  โดยไดเงินรางวลั 10,000  บาท 

รายการที่ 3 :  เปดแผนปาย  โดยมีปายรางวัลใหญ 2 ปาย  จากทั้งหมด  9  แผนปาย  กติกาคือ  ให

เลือกเปดแผนปาย 1 แผนปายจะตองไดปายรางใหญ  โดยไดเงินรางวลั 10,000  บาท 
 

รายการที่ 1  
 เหตุการณที่ทอดลูกเตา 1 ลูก 2 คร้ัง ไดแตม 6 อยางนอย 1 คร้ัง ไดแก __________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
   

 ดังนัน้ความนาจะเปนทีท่อดลูกเตา 1 ลูก 2 คร้ัง ไดแตม 6 อยางนอย 1 คร้ัง เทากับ  
 

__________________________________________________________________________________ 
 

รายการที่ 2 
 จงเขียนแผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการโยคสลอตแมคชีน 

 เม่ือกําหนดให 1  แทนรูปที ่1 , 2  แทนรูปที่ 2   และ 3  แทนรูปที ่3 

          ตัวหมุนที่ 1    ตัวหมุนที่ 2  (ตัวที ่1, ตัวที ่2)                                                                           

        

   1 

 

   

   2 
  

  

  

(    ,   ) 
(    ,   ) 
(    ,   ) 

  (   ,    ) 
(    ,   ) 
(    ,   ) 

  
(    ,   ) 
(    ,   ) 
(    ,   ) 

3 
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ผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการโยกสลอตแมคชีน คือ ___________________________ 
 

__________________________________________________________________________________  
 

 เหตุการณที่โยกสลอตแมคชีนแลวไดรูปซํ้ากัน คือ __________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________  
 

 ความนาจะเปนที่โยกสลอตแมคชีนแลวไดรูปซํ้ากันเทากับ ___________________________ 
 

รายการที่ 3 
 

 แผนปายทั้งหมดมี ________   แผนปาย 
  

 ปายรางวัลใหญมี ___________  แผนปาย 
  

 ความนาจะเปนที่จะเปดไดปายรางวัลใหญมี _______________ 
 

ดังนัน้ควรเลือกไปรายการที่ _________ เพราะ_____________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

ตัวอยางที ่2   ในงานเล้ียงแหงหนึง่บอยกบัออยนั่งอยูโตะเดียวกนั  ในระหวางรออาหารอยูนั้นบอยได

หยิบเหรียญบาทออกมา 2 เหรียญ  แลวทาพนันออย  โดยมีกติกาวา  ใหออยโยนเหรียญ 2 เหรียญ

พรอมกัน  1 คร้ัง  ถาเหรียญที่โยนออกหัวทั้งคูแลวบอยจะจายเงนิใหออย  2  บาท  แตถาเหรียญ

ออกเปนอยางอ่ืน  ออยจะตองจายเงนิใหบอย  1 บาท  ถามีการพนันโยนเหรียญกนัแบบนี้ไปเร่ือย ๆ 

นักเรียนคิดวาบอยหรือออยจะไดเงินมากกวากัน   
 

 ในการตอบคําถามนี้เราอาจใชคาคาดหมายมาชวยในการพิจารณาดังนี ้
  

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนในการโยนเหรียญบาท 2 เหรียญพรอมกัน  1 คร้ัง  มี __ แบบ  
 

ไดแก ____________________________________________________________________________  
 

 ความนาจะเปนของเหตุการณที่เหรียญออกหัวทัง้คูเทากบั  _________  
 

 ความนาจะเปนของเหตุการณที่เหรียญไมออกหัวทั้งคูเทากับ  _________  
 

 เนื่องจากแตละคร้ังที่ออยโยนเหรียญ  ถาเหรียญที่โยนออกเปน (H, H)  บอยจะตองจายเงินให 
 

ออย  ____  บาท  ดังนัน้ผลตอบแทนของเหตุการณนี้เปนการที่ออยไดเงิน ___  บาท  จึงแทนดวย ____ 
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 เนื่องจากแตละคร้ังที่โยนเหรียญ  ถาเหรียญที่โยนไมออก (H, H)  ออยจะตองจายเงินใหบอย  
 

____  บาท  ดังนัน้ผลตอบแทนของเหตุการณนี้เปนการท่ีออยเสียเงนิ _____  บาท จึงแทนดวย ______ 
  

 การพนันโยนเหรียญ 1 คร้ัง คาคาดหมายที่ออยจะไดเงนิ  เปนดังนี ้
 

คาคาดหมาย = (ผลตอบแทนท่ีได × ความนาจะเปนของเหตุการณที่เหรียญออกหวัทั้งคู) + 

      (ผลตอบแทนท่ีเสีย × ความนาจะเปนของเหตุการณที่เหรียญไมออกหัวทั้งคู 

  
 

         =   
 

         =    
 

เนื่องจากคาคาดหมายที่ไดเปนคา ___________   ดังนัน้ออยจะไดเปรียบหรือเสียเปรียบ___________ 
 

แสดงวา  ถามีการพนันโยนเหรียญกนัแบบนี้ไปเร่ือย ๆ  โดยเฉล่ียออยจะเสียเงินหรือไดเงินคร้ังละ 
 

กี่บาท ____________________________________________ 
  

ตัวอยางที ่3  ในการเส่ียงโชคซ้ือสลากชนดิหนึง่  มีกติกางาย ๆ คือผูขายจะขายสลากแบบสองตัว  มี

หมายเลขต้ังแต 00-99  ใหแกผูซ้ือ  โดยมีโทรศัพทโนเกีย N73  1 เคร่ือง  ราคา 13,000 บาทเปนรางวัล

เพียงรางวัลเดียว  การออกรางวัลอาศัยเลขทายสองตัวของสลากกินแบงรัฐบาล นุนไดชวน 

เพื่อน ๆ มาซ้ือสลาก  หมายเลขละ  150 บาท  หนงิไดซ้ือสลากไวหนึง่หมายเลข และนุนขายสลากได

หมดทกุหมายเลข  นกัเรียนคิดวาโดยเฉล่ียแลวการซ้ือสลากหนึง่หมายเลข  หนงิจะไดเปรียบหรือ

เสียเปรียบ 
 

 เนื่องจากสลากมีทัง้หมด  _______ หมายเลข    
 

 ดังนัน้ความนาจะเปนที่ซ้ือสลาก  1 หมายเลข  และถูกรางวัล =  ________  
 

 ความนาจะเปนที่ซ้ือสลาก 1 หมายเลข  และไมถูกรางวลั      =  __________  
 

 ไมวาหนงิจะถกูรางวัลหรือไมถูกรางวัลหนงิจะตองเสียเงนิคาบัตรเปนเงิน 150 บาทเสมอ 
 

 ดังนัน้  ผลตอบแทนที่จะไดรับจากการถูกรางวัลเทากับ  _________________ บาท  และ 
 

ผลตอบแทนท่ีจะไมถูกรางวลั เทากับ  ___________ บาท 
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การซื้อสลาก 1 หมายเลข  คาคาดหมายที่หนิงจะไดเงนิ  เปนดังนี ้
 

คาคาดหมาย =  (ผลตอบแทนที่ถกูรางวัล × ความนาจะเปนของเหตุการณที่ถูกรางวลั) + 

   (ผลตอบแทนที่ไมถูกรางวัล × ความนาจะเปนของเหตุการณที่ไมถูกรางวัล) 
                    

         =       
 

         =    
 

เนื่องจากคาคาดหมายที่ไดเปนคา________   ดังนั้น หนงิจะไดเปรียบหรือเสียเปรียบ______________ 
 

นั่นคือ ถาหนงิซ้ือสลากไปเร่ือย ๆ  โดยเฉล่ียแลวแตละคร้ังหนิงจะเสียเปรียบหรือไดเปรียบ __________ 
 

คร้ังละกี่บาท____________________ 
 

ตัวอยางที ่4  ในงานเล้ียงศิษยเกาของโรงเรียนมีการจับรางวัลมากมาย มีกติกางาย ๆ  คือ  ทาง

โรงเรียนจะขายบัตรซ่ึงมีหมายเลขต้ังแต 0001-1000  ใหแกผูซ้ือ  ซ่ึงบัตรราคาใบละ 100 บาท 

โดยมีรางวัลดังนี ้

  รางวัลที่ 1  ทองคํา  1 เสนหนกั 1 บาท  ราคา 12,000 บาท มี  1  รางวัล 

  รางวัลที่ 2  ตูเย็น  ราคา 7,000 บาท มี  2  รางวัล 

  รางวัลที่ 3  ทีวสีี  29  นิ้ว  ราคา 5,000 บาท มี  3  รางวัล 

  รางวัลที่ 4  จักรยาน ราคา 2,000 บาท มี  5  รางวัล 

 ในขณะนี้ยงัไมมีการจับรางวัลและแนนกําลังตัดสินใจวาจะซ้ือหรือไมซ้ือบัตรดี  นักเรียนคิด

วาแนนควรจะซื้อหรือไมซ้ือ  หากบัตรถูกจําหนายหมด  
 

 เนื่องจากสลากมีทัง้หมด  __________ หมายเลข    
 

 ดังนัน้ความนาจะเปนที่แนนจะถูกรางวัลที ่1 เทากับ _____________ 
 

 ความนาจะเปนที่แนนจะถูกรางวัลที่ 2         เทากับ _____________ 
 

 ความนาจะเปนที่แนนจะถูกรางวัลที่ 3         เทากับ _____________ 
 

 ความนาจะเปนที่แนนจะถูกรางวัลที่ 4         เทากับ _____________ 
 

 ความนาจะเปนที่แนนจะไมถูกรางวัลใดเลย เทากับ _____________ 
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 ไมวาแนนจะถกูรางวัลใดก็ตามหรือวาไมถกูรางวัลใดเลย  แนนจะตองเสียเงนิคาบัตรเปนเงิน  
 

100 บาทเสมอ  

 ผลตอบแทนท่ีจะไดรางวัลที่ 1 เทากับ  ____________________________  
 

 ผลตอบแทนท่ีจะไดรางวัลที่ 2 เทากับ  ____________________________  
  

 ผลตอบแทนท่ีจะไดรางวัลที่ 3 เทากับ  ____________________________ 

 

 ผลตอบแทนท่ีจะไดรางวัลที่ 4 เทากับ  ____________________________  
 

ผลตอบแทนท่ีจะไมถูกรางวลั  เทากบั  ____________________________  
 

 ถาแนนซ้ือบัตร 1 ใบ  คาคาดหมายจะเปนดังนี ้
 

คาคาดหมาย      =  
             

   =        
 

   =   
 

เนื่องจากคาคาดหมายเปนคา______   นัน่คือในการซื้อบัตร 1 ใบ  แนนจะเสียเปรียบหรือไดเปรียบอยู 
 

กี่บาท ________________________   
 

ดังนัน้แนนควรซ้ือบัตรหรือไม___________________  
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ใบกิจกรรมที่ 5 
 
 

กิจกรรมท่ี 1 “ประตูแสนกล” 
 

 ในการเลนเกมโชวหนึง่  ซ่ึงมีประตู 3 ประตู  หนึง่ประตูมีรางวัลใหญซอนอยู  

แตอีก 2 ประตูเปนรางวัลปลอบใจซอนอยู  ผูเขาแขงขันจะตองเลือกหนึง่ประตู   

หลังจากน้ันพธิีกรจะเปดหนึง่ประตูที่เหลืออยูซ่ึงเปนรางวัลปลอบใจอยูเสมอ  ผูเขาแขงขัน

ควรทําอยางไรระหวางจะยึดประตูเดิมที่เลือกไวหรือจะเปล่ียนเปนอีกประตูที่ยังไมไดเปด 
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กิจกรรมท่ี 2 “สลากพารวย” 
 

 

1.  ต๋ีกับตอเลมเกมจับสลากกัน  โดยที่ในกลองมีสลากหมายเลข 1-5 หมายเลขละ 1 

ใบ ซ่ึงกติกามีอยูวา  ใหต๋ีสุมหยิบสลาก 2 ใบพรอมกัน  ถาต๋ีหยิบแลวไดสลากที่เปนจํานวน

เฉพาะทัง้ 2 ใบ  ตอจะตองใหเงนิต๋ี  3  บาท  แตถาหยิบไดเปนอยางอ่ืนต๋ีจะตองใหเงินตอ  2 

บาท ถามีการจับสลากกันแบบนีไ้ปเร่ือย ๆ  นักเรียนคิดวาต๋ีหรือตอจะไดเงินมากกวากนั   

2.  จากขอ 1 ถาเปล่ียนกติกาเปน  ใหต๋ีสุมหยิบสลาก 2 ใบพรอมกนั  ถาต๋ีหยิบแลวได

สลากทีเ่ปนจํานวนเฉพาะทั้ง 2 ใบ  ตอจะตองใหเงินต๋ี  10 บาท  แตถาหยิบไดเปนอยางอ่ืนต๋ี

จะตองใหเงินตอ  4  บาท  อยากทราบวาผลจะเปล่ียนแปลงไปอยางไร 

3.  จากขอ 1 ถาเปล่ียนกติกาเปน  ใหต๋ีสุมหยิบสลาก 2 ใบพรอมกนั  ถาต๋ีหยิบแลวได

สลากทีเ่ปนจํานวนเฉพาะทั้ง 2 ใบ  ตอจะตองใหเงินต๋ี  7  บาท  แตถาหยิบไดเปนอยางอ่ืนต๋ี

จะตองใหเงินตอกี่บาทจึงจะทําใหไมมีใครไดเปรียบเสียเปรียบ 
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กิจกรรมท่ื 3 “ลุนเงินลาน” 
 

 

สลากกินแบงรัฐบาล 1 ชุด  มี 1 ลานฉบับ  ราคาฉบับละ 100 บาท  ถาจําหนายหมด  

กําหนดรางวัลตอชุด  ดังนี ้

รางวัลที่ 1  มี  1   รางวัล  รางวัลละ  3,000,000  บาท 

รางวัลที่ 2  มี  5   รางวัล  รางวัลละ     200,000  บาท 

รางวัลที่ 3  มี  10 รางวัล  รางวัลละ       50,000  บาท 

รางวัลที่ 4  มี  50 รางวัล  รางวัลละ       30,000  บาท 

รางวัลที่ 5  มี 100 รางวัล รางวัลละ       10,000  บาท 

รางวัลขางเคียงรางวัลที ่1  มี  2  รางวัล  รางวัลละ  100,000  บาท 

รางวัลเลขทาย  3 ตัว  เส่ียง  4 คร้ัง  มี  4,000 รางวัล  รางวัลละ  3,000  บาท 

รางวัลเลขทาย  2 ตัว  เส่ียง  1 คร้ัง  มี  5,000 รางวัล  รางวัลละ  2,000  บาท 

 จากขอมูลขางตน สมมติวาผูปกครองของนกัเรียนตองการเส่ียงโชค  โดยซ้ือสลากกิน

แบงรัฐบาล 1 ฉบับ  นักเรียนลองชวยกันคิดซิวา  โอกาสที่ผูปกครองของนักเรียนจะถูกแตละ

รางวัลมีเทาไร  และถาซ้ือสลากกินแบงรัฐบาลไปเร่ือย ๆ โดยเฉล่ียผูปกครองจะขาดทุนฉบับ

ละเทาไร  จงอธิบาย  
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กิจกรรมท่ี 4 “ประมูลลุนรบั” 
 

 

 โรงเรียนแหงหนึ่งตองการสรางหองคอมพวิเตอร  1 หอง  จึงเปดโอกาสใหบริษัท

กอสรางที่มีคุณสมบัติตามกําหนดเขาประมูลราคา  บริษัท  พเีคคอนสตรัคช่ัน พบวา ถามีการ

เขาประมูลราคาแลวมีความนาจะเปน 0.6  ที่บริษัทจะไดงานและมีกาํไร  400,000 บาท และ

มีความนาจะเปนอยู 0.4  ทีจ่ะไมไดงานและเสียเงิน  300,000  บาท เปนคาใชจายในการ

เตรียมขอมูลเขาประมูลราคา  อยากทราบวาการประมูลงานสรางหองคอมพิวเตอรคร้ังนี้มีคา

คาดหมายสําหรับบริษัท พีเคคอนสตรัคช่ันเปนเทาไร 
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กิจกรรมท่ี 5 “พิซซานาคิด” 
 

 

                 เจาของรานขายพิซซาแหงหนึง่พบวาเขาสามารถขายพิซซาชนิดหนึง่ไดเปน 

                 จํานวน 15-18 ถาดตอคืน  พิซซาชนิดนี้ใชเวลาเตรียมนานและจะใชไมได 

                 ถาขายไมไดในคืนนัน้  คาใชจายในการเตรียมพิซซาเทากบั 40 บาทตอถาด   

                 และจะขายไดในราคา 90 บาทตอถาด  เจาของรานแหงนีไ้มสามารถระบุ 

                 จํานวนถาดที่ลูกคาตองการในวันหนึง่ ๆ ได แตจากขอมูลของการขายใน  

                 100 วันที่ผานมาเปนดังนี ้
 

จํานวนถาดทีข่ายได / คืน จํานวนคืนที่ขายได 

15 

16 

17 

18 

15 

20 

40 

25 
 

     นักเรียนคิดวาเจาของรานควรจะเตรียมพิซซาชนิดนีเ้ปนจํานวนกี่ถาดจึงจะ 

ทําใหเกิดผลดีกับกิจการของเขา 
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ใบสะทอนความคิด 
 
 

-   ในการทํากจิกรรมเร่ืองความนาจะเปน นักเรียนไดนําความรูเร่ืองใดบางมาชวยในการแกปญหา  

    เร่ืองความนาจะเปน  และนักเรียนนําความรูเร่ืองความนาจะเปนไปใชในการแกปญหาเร่ืองใดบาง  

    จงอธิบาย 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
 

__________________________________________________________________________________ 
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ภาคผนวก ง 
แบบทดสอบวัดผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน เรื่องความนาจะเปนที่เนนการเชื่อมโยง   

สําหรบันักเรยีนชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3 
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แบบทดสอบวัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน เรื่องความนาจะเปน 
ที่เนนการเชื่อมโยง  สําหรับนักเรียนชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3 

 
 

คําส่ัง      ใหนักเรียนเลอืกคําตอบที่ถูกตองเพียงขอเดียว 

คําช้ีแจง    แบบทดสอบชุดนี้มี 2 ตอนไดแก 

ตอนที่ 1  แบบทดสอบปรนัย  จํานวน  20 ขอ  ขอละ 1 คะแนน   

ตอนที่ 2  แบบทดสอบอัตนัย  จํานวน   4  ขอ   ขอละ 4 คะแนน  

_________________________________________________________________________ 
 

ตอนท่ี 1    แบบทดสอบปรนัย 
 

1.  สุมหยิบรูปสัตวจํานวน 2 รูปโดยหยิบทลีะรูปแบบไมใสคืน จากรูปสัตวทั้งหมด  6  รูป  ไดแก  รูป 

     สุนัข  รูปแมว  รูปชาง  รูปเสือ  รูปกวาง  รูปหมู  จงหาจํานวนวธิีทีห่ยิบไดรูปทั้งสองเปนรูปสัตวปา   

 ก.  3                          ข.  6                            ค.  9                         ง.  12   
 

 

2.   ไพ 1 สํารับประกอบดวยไพ 4 ชุด  ไดแก  ชุดโพแดง  โพดํา  ขาวหลามตัด  และดอกจิก ซ่ึงแตละชุด 

      มีไพ  13 ใบดังนี้  2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, J, Q, K และ A   ถาสุมหยิบไพ  1 ใบจากสํารับ  จงหา   

      จํานวนเหตุการณทีห่ยิบไดไพที่เปนตัวอักษรภาษาอังกฤษที่อยูระหวางตัว H กับ M  

 ก.  1                             ข.  2                            ค.  4                           ง.  8 
 

 

3 .  ในกลองมีสีน้ําอยู  5  หลอด  ไดแก สีแดง  สีดํา  สีน้าํเงนิ  สีเขียว  สีขาว  ครูใหแกวสุมหยิบสีน้าํ 2  

      หลอด  โดยหยิบทีละหลอดแบบไมใสคืน  จงหาเหตุการณที่เม่ือนาํสีน้าํทัง้ 2 หลอดท่ีหยิบไดมา  

      ผสมกนัแลวไดสีมวง   

ก. (น้ําเงิน, ขาว) 

ข. (แดง, น้าํเงิน) 

ค. (น้ําเงิน, ขาว), (ขาว, น้าํเงิน) 

ง. (แดง, น้าํเงิน), (น้ําเงนิ, แดง) 
 

 

4.   มีบัตรคําภาษาอังกฤษอยู  6  แผน  ไดแกคําวา  University, Home, Walk, Shop, Run  และ   

      Temple  ถาสุมหยิบบัตรคําข้ึนมา 2  แผนพรอมกนั  จงหาจํานวนเหตุการณที่บัตรคําทั้งสองแผน   

      นัน้เปนคํานาม 

 ก.  6                           ข. 10                           ค. 12                       ง. 16 
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5.  นักเรียนหองหนึ่งมี  45  คน  จากการสาํรวจความช่ืนชอบรายการทวีี  พบวามีนักเรียนที่ชอบ 

     รายการตีสิบ  25  คน  ชอบเกมทศกัณฐ  20  คน  และชอบรายการอ่ืน ๆ รวม 10 คน  ถาสุม 

     นักเรียนมา 1 คน  จงหาความนาจะเปนที่สุมไดนักเรียนที่ชอบทัง้รายการตีสิบและรายการเกม  

     ทศกัณฐ 

 ก.  
9
2                         ข.  

9
3                        ค.  

9
4                        ง.  

9
5  

 

 

6.  ในการทอดลูกเตา  2 ลูก พรอมกัน  1 คร้ัง  จงหาความนาจะเปนทีผ่ลรวมของแตมทั้งสองเปน   

      คําตอบของสมการ  x2 – 17x + 48 = -12   

 ก.  
9
1                         ข.  

12
1                       ค.  

36
5                     ง.  

36
7  

 

 

7.  กลองใบหนึ่งมีลูกปงปองเทากับจํานวนตัวอักษรในพยัญชนะไทย  ซ่ึงลูกปงปองแตละลูกเขียน 

     ตัวอักษรพยัญชนะไทยลูกละ 1 ตัวไมซํ้ากัน  เม่ือสุมหยิบลูกปงปองข้ึนมา 1 ลูก จงหา 

     ความนาจะเปนที่หยิบไดพยัญชนะทีเ่ปนอักษรกลาง 

 ก.  
44
9                       ข.  

44
11                       ค.  

44
22                     ง.  

44
24  

 

 

8.  มีแผนปายอยู 5 แผนปาย  ดานหลังของแตละแผนปายมีรูปดังนี้  รูปกระดานดํา  ลูกบอล   

     โตะเรียน  ขวดน้ํา  หนงัสือ  เม่ือทําการสุมเปดแผนปายทีละแผน จํานวน 2 คร้ัง  จงหา 

     ความนาจะเปนที่เปดแผนปายแลวไดรูปที่มีระนาบเปนสวนประกอบทั้ง 2 แผนปาย 

 ก.  
10

2
                       ข.   

10

3
                      ค.  

10

4
                    ง.  

10

5
 

 

 

9.  ผูเขาสอบ 3 คน  ไดคะแนนเปนอัตราสวน 6 : 7 : 5  จงหาความนาจะเปนที่สุมเลือกผูเขาสอบมา   

     1 คน แลวไดคะแนนเกิน  30%  ของคะแนนเต็ม 

 ก.  0                           ข.  1                          ค.  
3
1                        ง.  

3
2  
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10.  โรงเรียนทําการประเมินคุณภาพของรานอาหารในโรงอาหาร  โดยดูจากความพึงพอใจของ  

 นักเรียนที่ซ้ืออาหารในรานอาหารแตละราน  โดยมีเกณฑการประเมินคือ  ถาคาความนาจะเปน   

 ของความพงึพอใจไมเกนิ 0.9  กถ็ือวารานนัน้ตองปรับปรุง  ซ่ึงโรงอาหารมีรานอาหาร  4 ราน  ซ่ึง  

 ผลจากการสาํรวจเปนดังนี ้

 รานที ่1  จากการสํารวจผูทีซ้ื่ออาหารรานที่ 1  จํานวน 120 คน  พบวามีคนพงึพอใจ  111 คน 

 รานที ่2  จากการสํารวจผูทีซ้ื่ออาหารรานที่ 2  จํานวน   90 คน  พบวามีคนพงึพอใจ    81 คน 

 รานที ่3  จากการสํารวจผูทีซ้ื่ออาหารรานที่ 3  จํานวน   85 คน  พบวามีคนพงึพอใจ    78 คน 

 รานที ่4  จากการสํารวจผูทีซ้ื่ออาหารรานที่ 4  จํานวน   80 คน  พบวามีคนพงึพอใจ    73 คน 

       อยากทราบวารานคาใดตองปรับปรุง 

 ก.  รานที ่1                 ข.  รานที่ 2                 ค.  รานที ่3               ง.  รานที่ 4 
 

11.  คะแนนสอบวิชาคณิตศาสตรของนักเรียน 8  คน เปนดังนี้  32, 28, 23, 35, 27, 30, 20  และ 24   

       จากคะแนนเต็ม  40 คะแนน  นักเรียนทีท่ําคะแนนสอบไดต้ังแต 60% ของคะแนนเต็มถือวาสอบ 

       ผาน  ถาสุมนักเรียนมา 1 คน  จงหาความนาจะเปนที่นกัเรียนคนนั้นจะสอบผาน 

 ก.  
8
3                           ข.  

8
5                         ค.  

4
1                        ง.  

4
3  

 

12.  จากการเก็บรวบรวมขอมูลทางสถิติ พบวา 80%  ของจํานวนคร้ังทีท่ําการสํารวจ ถาน้าํมันข้ึน 

       ราคา แลวทองจะข้ึนราคาดวย  สมมติวาพรุงนี้ราคาน้าํมันข้ึน  จงหาความนาจะเปนที่ทองจะไม 

       ข้ึนราคา 

 ก.  
5
4                           ข.  

5
3                         ค.  

5
2                        ง.  

5
1  

 

13.  ถุงใบหนึง่มีตัวตอภาษาอังกฤษ A-Z  อยูตัวอักษรละ 2 ช้ิน  ถาเอมหยิบตัวตอจากถงุมาแลว  4   

       ช้ิน  ไดแก  ตัว  T, A, B และ E  เม่ือเอมสุมหยิบตัวตอข้ึนมาอีก 1 ช้ิน  จงหาความนาจะเปนที ่

       หยิบไดตัวตอที่มาผสมกับตัวตอที่มีอยูเปนคําที่มีคําแปลวาโตะ 

 ก.  
24
1

                        ข. 
26
1

                         ค. 
48
1

                        ง.  1
52  

 

 

14.  กลองใบหนึง่ใสสลากหมายเลข 1-100  เขยาใหคละกันแลวหยิบออกมา 1 ใบ  จงหา 

       ความนาจะเปนที่ตัวเลขในสลากที่หยิบไดหารดวย 3 หรือ 4 ลงตัว  

 ก.  
2
1

                           ข.  
3
1

                          ค.  
4
1

                         ง.  
12
1
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15.  กลองใบหน่ึงมีสลากอยู 4 ใบ  เขียนหมายเลข 1 ถงึ 4  สุมหยิบสลากมา 1 ใบ  เปดดูและจดตัวเลข 

       ไว  แลวใสกลับคืนลงในกลองตามเดิม  เขยากลองสักครูจึงสุมหยิบสลากออกมาอีก 1 ใบ  เปดดู 

       และจดตัวเลขไว  ถา x คือตัวเลขที่จดไวคร้ังแรก  และ y  คือตัวเลขที่จดไวคร้ังทีส่อง  ความนาจะ 

       เปนที ่  x2y  หารดวย 3 ลงตัวเปนเทาใด 

 ก.  
16
3

                         ข.  
16
5

                         ค.  
16
7

                        ง.  
16
9

 
 

16.  แมนกับแทนเลนเกมโดยมีกติกาวาแตละคนจะเขียนตัวเลขใดตัวเลขหน่ึงเพยีงตัวเดียวจากตัวเลข  

      1-5  ลงบนกระดาษไมใหอีกฝายหนึง่เห็น  เม่ือทัง้คูเปดข้ึนมาดู  ถาผลตางของตัวเลขทัง้สอง 

      นอยกวา 2 แมนจะเปนผูชนะ  กรณีอ่ืน ๆ แทนเปนผูชนะ  ความนาจะเปนที่แทนจะเปนผูแพเม่ือ  

      เลนเกมนีมี้คาเทาใด 

 ก.  
25
11

                           ข.  
25
12

                      ค.  
25
13

                       ง.  
25
14

 
 

17.  ถุงใบหนึง่มีดินสอ 3 แทง  ยาวแทงละ  6, 8 และ 10  เซนติเมตร  หยิบออกมาดูคร้ังละ 1 แทง   

      บันทึกความยาวไวแลวใสกลับคืน  ทาํเชนนี้  3 คร้ัง  ถาสรางรูปสามเหล่ียมใหมีความยาว 

      ของดานสอดคลองกับความยาวท่ีบันทึกไว  จงหาความนาจะเปนที่จะไดรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  

 ก.  
9
2

                            ข.  
9
3

                          ค.  
9
4

                          ง.  
9
5

 
 

18.  กลองใบหนึง่มีสลากทีเ่ขียนดวยตัวอักษรภาษาอังกฤษที่เปนสระตัวอักษรละ 2 ใบ  สวนที่เขียน 

       ดวยตัวอักษรภาษาอังกฤษที่เปนพยญัชนะมีตัวอักษรละ 1 ใบ  ถาสุมหยิบสลาก 1 ใบ  จากกลอง  

       ใบนี้   ความนาจะเปนทีจ่ะไดตัวอักษร  ซ่ึงอยูระหวาง  Q และ Z  เทากบัขอใดตอไปนี้ 

 ก.  
31
8

                           ข.  
31
9

                         ค.  
31
10

                        ง.  
31
11

 
 

19.  ถาตองการตรวจสอบคุณภาพของกระดาษลิตมัสจํานวน 4 กลอง  กลองละ  200  แผน  โดยการ  

       นํากระดาษลิตมัสแตละกลองไปจุมสารละลายกรด  ถาคาความนาจะเปนของการเปล่ียนสีได  

       ถกูตองเกนิ 0.95   ถือวากระดาษลิตมัสกลองนั้นมคุีณภาพ  จากการตรวจสอบผลปรากฏดังนี ้

 กลองที ่ 1  กระดาษลิตมัสเปล่ียนเปนสีน้าํเงนิ  180 แผน  เปล่ียนเปนสีแดง    20  แผน 

 กลองที ่ 2  กระดาษลิตมสัเปล่ียนเปนสีน้าํเงนิ    20 แผน  เปล่ียนเปนสีแดง  180  แผน 

 กลองที ่ 3  กระดาษลิตมัสเปล่ียนเปนสีน้าํเงนิ  192 แผน  เปล่ียนเปนสีแดง      8  แผน 

 กลองที ่ 4  กระดาษลิตมัสเปล่ียนเปนสีน้าํเงนิ      8 แผน  เปล่ียนเปนสีแดง  192  แผน 

       อยากทราบวากระดาษลิตมัสกลองใดมีคุณภาพ 

 ก.  กลองที ่ 1                ข.  กลองที ่2                ค.  กลองที ่3               ง.  กลองที ่4 
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20.  อารกับบ้ีเลนเกมโยนเหรียญกัน  โดยมีกติกาวา  ถาอารโยนเหรียญบาท  2  เหรียญพรอมกัน  1   

       คร้ัง  แลวเหรียญออกกอยทั้งคู  บ้ีจะตองใหเงนิอาร  5 บาท  แตถาเหรียญทั้งสองออกเปนอยางอ่ืน   

       อารจะตองใหเงินบ้ี  3  บาท  ถาโยนตอไปเร่ือย ๆ อยากทราบวาใครจะเสียเปรียบและเสียเปรียบ        

       โดยเฉล่ียคร้ังละกี่บาท 

ก. บ้ีเสียเปรียบคร้ังละ 1 บาท   ค.  อารเสียเปรียบคร้ังละ 1 บาท 

ข. บ้ีเสียเปรียบคร้ังละ 2 บาท   ง.   เสมอกนั 

 

ตอนท่ี 2  แบบทดสอบอัตนยั   
 

 

1.  หมูบานแหงหนึ่งมีครอบครัวที่เล้ียงสัตวอยูหลายครอบครัว  ซ่ึงแตละครอบครัวเล้ียงสัตว   

     อยู 2 ชนิดคือเปดกับหมู  และไมมีครอบครัวใดที่เล้ียงสัตวทัง้สองชนิดเปนจํานวนเทากนั  แตมขีา  

     รวมกัน  48  ขา  เทากนัหมดทกุครอบครัว  (แตละครอบครัวไมเล้ียงสัตวพิการ)  ถามีครอบครัวหนึ่ง 

     ขายสัตวทัง้หมดที่เล้ียงไป  จงหาความนาจะเปนที่ครอบครัวนั้นเล้ียงสัตวเปนจํานวนที่หารดวย 3   

     ลงตัว 
 

2.  แมซ้ือขนมปงไสเผือกกับไสใบเตยรวม 25 ช้ิน  คิดเปนเงนิ 220 บาท  ถาขนมปงไสเผือกราคา 

     ช้ินละ 8 บาท  และขนมปงไสใบเตยราคาช้ินละ 10 บาท  จงหาความนาจะเปนทีลู่กสุมหยิบ  

     ขนมปงมา 1 ช้ินแลวไดขนมปงไสเผือก 
 

3.  ในลังมีขวดเหมือนกันและขนาดเทากนัอยู  5 ขวด  ซ่ึงแตละขวดบรรจุของเหลวดังนี้  น้าํมะนาว,   

     น้ําปลา, น้าํฝร่ัง, น้าํสมสายชู  และน้าํมะขามเปยก ถาสุมหยิบขวดข้ึนมา 2 ขวดโดยหยิบทีละขวด  

     แบบใสคืน  จงหาความนาจะเปนที่ขวดทั้ง 2 ใบนัน้บรรจุของเหลวที่เปนกรด 
 

4.  บอลไปเลนเกมปาลูกโปงทีง่านวัดใกลบาน  ในการเลนแตละคร้ังจะตองเสียคาบัตร  20 บาท     

     และจะไดลูกดอก 3 ดอก  โดยมีกติกาวาถาปาลูกโปงแตก  3 ลูก  จะไดตุกตาใหญ  1  ตัว  ราคา    

     60  บาท  แตถาปาลูกโปงแตก 2  ลูก  จะไดตุกตาตัวเล็ก 1 ตัวราคา   30 บาท  จงหาวาในการเลน 

     เกมแตละคร้ังผูเลนจะไดเปรียบหรือเสียเปรียบโดยเฉล่ียคร้ังละกีบ่าท 
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ภาคผนวก จ 
คูมือการใชกจิกรรมการเรยีนการสอนคณิตศาสตรเรื่องความนาจะเปน 

ที่เนนการเชือ่มโยง  สําหรับนักเรยีนชัน้มัธยมศึกษาปที่ 3 
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คูมือการใชกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร 
เรื่องความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง  สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3 

 
 คูมือการใชกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตร  เร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยง  

สําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที ่3  ประกอบดวย 

1. แนะนาํกิจกรรมการเรียนการสอน 

2. เนื้อหาของกิจกรรมการเรียนการสอน 

3. แนวทางในการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน 

4. ขอเสนอแนะในการใชกิจกรรมการเรียนการสอน 

5. เฉลยใบกิจกรรมสําหรับแตละหนวยการเรียนและเฉลยแบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการ
เรียนเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยงสําหรับนกัเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3 

 

แนะนํากิจกรรมการเรียนการสอน 
 

 กิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรที่ผูวิจัยสรางข้ึนนีเ้ปนกิจกรรมการเรียนการสอน

คณิตศาสตรเร่ือง ความนาจะเปนที่เนนการเช่ือมโยงสําหรับนักเรียนช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3  โดยลักษณะ

ของกิจกรรมการเรียนการสอนในแตละหนวยการเรียนรูจะเนนการเช่ือมโยงดังนี ้

1. การเช่ือมโยงความรูเร่ืองความนาจะเปนกบัความรูภายในวิชาคณิตศาสตร    
2. การเช่ือมโยงความรูเร่ืองความนาจะเปนกบัความรูวิชาอ่ืน ๆ  

 

เนื้อหาของกิจกรรมการเรียนการสอน 
 

 เนื้อหาของกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรนี้  เปนเนื้อหาในกลุมสาระคณิตศาสตร

ในชวงช้ันที่ 3 (ม.1-ม.3)  ในระดับช้ันมัธยมศึกษาปที่ 3 สาระที ่ 5  เร่ือง ความนาจะเปน  โดยอิงตาม

หลักสูตรการศึกษาข้ันพืน้ฐานพทุธศักราช  2544  โดยผูวจัิยไดแบงเปนเนื้อหายอย ดังนี ้

หนวยการเรียนที ่ 1  บทนาํของความนาจะเปน 

หนวยการเรียนที ่ 2  การทดลองสุมและเหตุการณ  โดยเนนตัวอยางการเช่ือมโยง 

หนวยการเรียนที ่ 3  ความนาจะเปนของเหตุการณ  โดยเนนตัวอยางการเช่ือมโยง 

หนวยการเรียนที ่ 4  การนําความนาจะเปนไปใชในชีวิตประจําวนั 
a 
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แนวทางในการจัดกิจกรรมการเรียนการสอน 
 

 ในการจัดกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปน ทีเ่นนการเช่ือมโยงนั้น  

ในแตละหนวยการเรียนรูครูผูสอนควรเนนใหนักเรียนเหน็ความสําคัญของการนําความรูตาง ๆ ไมวาจะ

เปนความรูภายในวิชาคณิตศาสตร  หรือความรูในวิชาอ่ืน มาใชในการแกปญหาเร่ืองความนาจะเปน  

อีกทั้งช้ีใหนักเรียนเหน็วาเราสามารถนําความรูเร่ืองความนาจะเปนไปใชแกปญหาเร่ืองอ่ืน ๆ ไดอยางไร   

และในขณะทีน่ักเรียนทาํกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรอยูนั้น  ครูผูสอนจะตองคอยสังเกตการ

ทํางานของนักเรียนวานกัเรียนสามารถเช่ือมโยงความรูไดหรือไม  และถาเช่ือมโยงความรูไดนักเรียน

สามารถนําความรูนัน้มาใชในการแกปญหาไดถูกตองหรือไม  แตถามีนักเรียนบางคนไมสามารถ

เช่ือมโยงความรูตาง ๆ ที่จะนํามาใชในการแกปญหาเร่ืองความนาจะเปนได  ครูผูสอนจะตองเปนผู 

แนะแนวทางใหนกัเรียนเกิดการเช่ือมโยงความรูได  ซ่ึงข้ันตอนในการจดักิจกรรมการเรียนการสอน

คณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปน ที่เนนการเช่ือมโยงในแตละคาบนัน้ผูวิจัยไดอธิบายไวอยางละเอียด

ในแผนการจัดการเรียนรูของแตละหนวยการเรียนรูแลว   
 

 

ขอเสนอแนะในการใชกิจกรรมการเรียนการสอน 
 

 1.  ครูควรจัดบรรยากาศในช้ันเรียนใหเปนกนัเอง  โดยเปดโอกาสใหนกัเรียนแสดงความ

คิดเห็นในเนื้อหาที่เรียน  ใหนักเรียนอภิปรายและแสดงความคิดเห็นตองานทีท่ําเองหรืองานของเพือ่น

ในช้ันเรียน  ครูควรใชคําถามกระตุนใหนกัเรียนคิด  และแสดงเหตุผล 

2. ครูควรจัดกิจกรรมการเรียนการสอนใหมีความหลากหลาย  โดยจัดใหมทีั้งกิจกรรมราย 

บุคคลและกิจกรรมกลุม  เพือ่เปนการกระตุนใหนักเรียนเกิดการเรียนรู 

 3.  ครูผูสอนควรใชส่ือที่สามารถปฏิบัติไดจริง  ควรมีส่ือการเรียนรูที่เพยีงพอสําหรับนักเรียน

ทุกคนหรือทกุกลุม  เพื่อใหนกัเรียนมีความสนุกสนาน  ทาํใหการเรียนไมนาเบ่ือ  

 4.  ในขณะทีน่กัเรียนทํากิจกรรมอยูนั้น  ครูจะตองคอยเดินดูนักเรียนทํางานวานกัเรียน

สามารถเชื่อมโยงความรูไดหรือไม  ถาเช่ือมโยงไดสามารถดําเนินการแกปญหาจนสําเร็จหรือไม  

สําหรับนักเรียนที่เช่ือมโยงไมไดครูผูสอนจะตองแนะแนวทางใหนกัเรียนเกิดการเช่ือมโยง  โดยการใช 

คําถามกระตุนใหนักเรียนนาํความรูที่มีอยูมาใชใหเกิดประโยชน  

 5.  ผูสอนควรตรวจใบงานทกุคร้ัง  เพื่อสังเกตขอบกพรองของนกัเรียน  และแจงใหนกัเรียนได

ทราบผลในช่ัวโมงตอไป  เพือ่ใหนักเรียนไดทราบถงึขอบกพรองของตนเองและเปนแรงจูงใจใหนกัเรียน

เกิดความเพียรพยายามในการเรียนรูตอไป 
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เฉลยใบกิจกรรม 
เฉลยใบกิจกรรมที่ 1 

 

1.  จากการสาํรวจหมูเลือดของนักเรียนช้ัน ม.3/1  พบวาหมูเลือด A มีรอยละ 28  หมูเลือด B มีรอยละ    

     25  หมูเลือด  AB มีรอยละ 17  ที่เหลือเปนหมูเลือด O  ถาสุมนกัเรียนมา 1 คน  หมูเลือดใดม ี 

     โอกาสถูกเลือกมากที่สุด  และมีโอกาสถูกเลือกเปนเทาใด 

 นักเรียนหมูเลือด  A มี  รอยละ 28 

 นักเรียนหมูเลือด  B มี  รอยละ 25 

 นักเรียนหมูเลือด  AB มี  รอยละ 17 

 นักเรียนหมูเลือด  O  มี  รอยละ 30 

เฉลย   หมูเลือดที่มีโอกาสถูกเลือกมากทีสุ่ดคือ หมูเลือด  O และมีโอกาสถกูเลือกเทากบั 
10
3  

 

2.  มีถุงอยู 2 ใบ  ซ่ึงแตละใบมีลูกปงปองอยูซ่ึงลูกปงปองแตละลูกเขียนตัวอักษรภาษาอังกฤษกาํกับไว 

     ดังนี ้ถุงที่  1  เขียนตัวอักษรต้ังแต  A ถึง H  ลูกละ 1 ตัวอักษร 

 ถุงที่  2  เขียนตัวอักษรต้ังแต  N ถึง Q  ลูกละ 1 ตัวอักษร 

      ถาสุมหยบิลูกปงปองข้ึนมา 1 ลูก ถงุใบไหนมีโอกาสที่จะหยิบไดลูกปงปองที่มตัีวอักษรเปนสระ

มากกวากัน 

 ตัวอักษรต้ังแต A ถึง H  มีทัง้หมด 8   ตัว  ไดแก  A, B, C, D, E, F, G  และ  H 

 ตัวอักษรต้ังแต A ถึง H  มีตัวอักษรทีเ่ปนสระอยู  2 ตัว  ไดแก A และ E 

 เม่ือสุมหยิบลูกปงปอง 1 ลูกจากถุงใบที่ 1 โอกาสที่หยบิไดลูกปงปองที่มีตัวอักษรเปนสระ

เทากับ  
4
1  

 ตัวอักษรต้ังแต N ถึง Q  มีทั้งหมด  4 ตัว  ไดแก  N, O, P  และ  Q 

 ตัวอักษรต้ังแต N ถึง Q  มีตัวอักษรที่เปนสระอยู  1  ตัว  ไดแก  O 

 เม่ือสุมหยิบลูกปงปอง 1 ลูกจากถุงใบที่ 2 โอกาสที่หยบิไดลูกปงปองที่มีตัวอักษรเปนสระ

เทากับ 
4
1  

 ถุงทั้งสองใบมโีอกาสที่จะหยิบไดลูกปงปองที่มีตัวอักษรที่เปนสระเทากัน 

เฉลย   ทั้ง 2 ถุงมีโอกาสเทากัน 
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4. มีแปนวงกลมอยู 2 แปนซ่ึงมีขนาดเทากัน  คือสีสมและสีน้ําตาลซ่ึงไดทําหมายเลขไวที่แปนวงกลม   

      ดังรูป   ถาคุณทําการหมุนแปนวงกลม  1  คร้ัง  และคุณตองการใหเข็มช้ีมาหยดุที่หมายเลข 1 คุณ 

      ควรหมุนแปนวงกลมสีอะไรจึงจะมีโอกาสมากกวา  และมีโอกาสเปนเทาใด  

                                                   

                     
                                        สีสม                                                       สีน้ําตาล 

 แปนวงกลม 2 แปนนี้แบงเปน  8  สวนเทา ๆ กนั   

 แปนสีสมมีชองหมายเลข  1 คิดเปนเนื้อที่   5  สวน 

 แปนสีน้าํตาลมีชองหมายเลข  1 คิดเปนเนือ้  4  สวน 

 แปนสีสมมีเนือ้ที่ของชองหมายเลข 1 มากกวาแปนสีน้าํตาล 

 ถาหมุนแปนสีสมโอกาสที่เข็มช้ีจะมาหยุดที่ชองหมายเลข 1 เทากับ  
8
5

 

 ถาหมุนแปนสีน้ําตาลโอกาสที่เข็มช้ีจะมาหยุดที่ชองหมายเลข 1 เทากบั  
8
4  

              ถาคุณตองการใหเข็มช้ีมาหยุดทีห่มายเลข 1 คุณควรหมุนแปนสีสมจึงจะมีโอกาสมากกวา  

เฉลย     หมุนแปนสีสมจึงจะมีโอกาสมากกวา  และมีโอกาสเทากบั 
8
5                                             

 

4.  กลองใบหนึ่งมีบัตรคําภาษาอังกฤษอยู  5 แผน  ไดแก school, house, eat, play และ  study     

     ถาใหนักเรียนสุมหยิบบัตรคํามา 1 แผน  อยากทราบวาบัตรคําทีห่ยบิไดจะเปนคําชนิดใดมากกวา  

     กันระหวางคํานามหรือคํากริยา   

 บัตรคําที่เปนคํานาม  ไดแก school  house   

 โอกาสที่หยิบไดบัตรคําเปนคํานาม เทากบั  
5
2  

 บัตรคําที่เปนคํากริยา  ไดแก eat  play  study   

 โอกาสที่หยิบไดบัตรคําเปนคํากริยา เทากบั 
5
3  

เฉลย      บัตรคําที่หยิบไดจะเปนคํากริยามากกวาคํานาม  

 
 

1 1 

1 
2 

2 

1 

2 
    2 

   1 

2 
 1 

1 
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5.  เจ๊ียบกาํลังต้ังครรภอยู  อยากทราบวาเจ๊ียบจะมีโอกาสไดลูกชายหรือลูกสาวมากกวากัน และ 

     โอกาสที่จะไดลูกชายเปนเทาใด และโอกาสทีจ่ะไดลูกสาวเปนเทาใด 

 ในการมีลูก 1 คน ลูกที่ออกมาอาจจะเปน เพศหญิง หรือเพศชาย 

 โอกาสที่เจ๊ียบจะไดลูกชาย เทากบั  
2
1  

 โอกาสที่เจ๊ียบจะไดลูกสาว เทากบั  
2
1  

 เจ๊ียบจะมโีอกาสไดลูกชายและลูกสาวเทากัน 

เฉลย     เจ๊ียบจะมีโอกาสไดลูกชายและลูกสาวเทากนั  นัน่คือโอกาสที่เจ๊ียบจะไดลูกชาย เทากับ  
2
1  

 โอกาสที่เจ๊ียบจะไดลูกสาว เทากบั  
2
1  

 

6.  กลองใบหนึ่งมีรูปภาพของสถานที่ทองเทีย่วอยู 6 รูปซ่ึงเปนสถานที่ทองเทีย่วในภาคเหนือและ  

     ภาคใต  ไดแก  รูปดอยสุเทพ  รูปแหลมพรหมเทพ  รูปเกาะพพีี  รูปเกาะสมุย  รูปดอยอางขาง   

     รูปทะเลแหวก  ถาสุมหยิบรูปภาพข้ึนมา 1 รูป  จะไดรูปภาพของสถานทีท่องเทีย่วภาคใดมากกวา 

     กัน 

รูปที่เปนสถานที่ทองเทีย่วของภาคเหนือ ไดแก รูปดอยสุเทพ  และรูปดอยอางขาง 

รูปที่เปนสถานที่ทองเทีย่วของภาคใต ไดแก รูปแหลมพรหมเทพ  รูปเกาะพีพี  รูปเกาะสมุย  

และรูปทะเลแหวก 

โอกาสที่หยิบรูปภาพข้ึนมา 1 รูปแลวไดสถานที่ทองเที่ยวของภาคเหนือเทากับ 
3
1  

โอกาสที่หยิบรูปภาพข้ึนมา 1 รูปแลวไดสถานที่ทองเที่ยวของภาคใตเทากับ 
3
2  

เฉลย    ภาคใต 
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เฉลยใบกิจกรรมที่ 2 
 

1.  กลองใบหนึ่งมีสลากซ่ึงเขียนหมายเลขกํากับเปนจํานวนเฉพาะต้ังแต 1-20 หมายเลขละ 1 ใบ   

     จงเขียนผลลัพธทัง้หมดทีอ่าจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบสลาก 1 ใบ 

 หมายเลขต้ังแต  1-20  มีจํานวนเฉพาะอยู  8 ตัว คือ  2, 3, 5, 7, 11, 13, 17 และ 19 

 ดังนัน้ผลลัพธทั้งหมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบสลาก 1 ใบ คือ 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17 

และ 19 
 

2.  กลองใบหนึ่งมีสลากซ่ึงเขียนตัวอักษรไวกํากับต้ังแตตัว น-พ  สลากละ 1 ตัว  จงเขียนผลลัพธ  

     ทั้งหมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยบิสลาก 2 ใบ โดยหยิบทีละใบแบบไมใสคืน 

 ตัวอักษรต้ังแตตัว น-พ  ไดแก  น, บ, ป, ผ, ฝ  และ พ   

 จงเขียนแผนภาพแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการสุมหยิบสลากทีละใบจนครบ  

     2 ใบ 

  สลากที ่1      สลากที ่2   (สลากที ่1, สลากที ่2) 
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  ป 
  ผ 
  ฝ 
  พ 

  บ 

  น 
  ป 
  ผ 
  ฝ 
  พ 

  ป 

  น 
  บ 
  ผ 
  ฝ 
  พ 

  ผ 

  น 
  บ 
  ป 
  ฝ 
  พ 

  (น, บ) 
  (น, ป) 
  (น, ผ) 
  (น, ฝ) 
  (น, พ) 
  (บ, น) 
  (บ, ป) 
  (บ, ผ) 
  (บ, ฝ) 
  (บ, พ) 
  (ป, น) 
  (ป, บ) 
  (ป, ผ) 
  (ป, ฝ) 
  (ป, พ) 
  (ผ, น) 
  (ผ, บ) 
  (ผ, ป) 
  (ผ, ฝ) 
  (ผ, พ) 
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สลากที ่1      สลากที ่2    (สลากที่ 1, สลากที ่2) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการสุมหยิบสลากทีละใบจนครบ 2 ใบมี  30  แบบ  คือ 

(น, บ), (น, ป), (น, ผ), (น, ฝ), (น, พ), (บ, น), (บ, ป), (บ, ผ), (บ, ฝ), (บ, พ), (ป, น), (ป, บ), (ป, ผ), 

(ป, ฝ), (ป, พ), (ผ, น), (ผ, บ), (ผ, ป), (ผ, ฝ), (ผ, พ), (ฝ, น), (ฝ, บ), (ฝ, ป), (ฝ, ผ), (ฝ, พ), (พ, น), 

(พ, บ), (พ, ป), (พ, ผ), (พ, ฝ)  
 

3.  จงเขียนผลลัพธทัง้หมดทีอ่าจจะเกิดข้ึนจากการสํารวจเพศของบุตรในครอบครัวทีม่ีบุตร 3 คน   

 ผลการสํารวจเพศของบุตรในครอบครัวทีม่ีบุตร 1 คน อาจเปนเพศหญิง หรือ เพศชาย 

  แผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทั้งหมดที่อาจเกิดข้ึนจากการสํารวจเพศของบุตรในครอบครัวที่มี

บุตร 3 คน 

  ให  ช  แทนเพศชาย   และ ญ  แทนเพศหญิง 

  คนที่ 1       คนที่  2     คนที ่3      (คนที่ 1, คนที่ 2, คนที่ 3) 

   

 

 

 

 

 

 
  

ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสํารวจเพศของบุตรในครอบครัวที่มีบุตร 3 คน คือ   

(ช, ช, ช), (ช, ช, ญ), (ช, ญ, ช), (ช, ญ, ญ),  (ญ, ช, ช), (ญ, ช, ญ), (ญ, ญ, ช)  และ (ญ, ญ, ญ) 

 

  ช 

  ญ 

  ช 

  ญ 

  ช 

  ญ 

  ช 

  ช 
  ญ 

  ญ 

  ญ 
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  ช 

  ช 

 (ช, ช, ช) 
 (ช, ช, ญ) 
 (ช, ญ, ช) 
 (ช, ญ, ญ) 
 (ญ, ช, ช) 
 (ญ, ช, ญ)   

 (ญ, ญ, ช) 

 (ญ, ญ, ญ) 

  ฝ 

  น 
  บ 
  ป 
  ผ 
  พ 

  พ 

  น 
  บ 
  ป 
  ผ 
  ฝ 

  

 (ฝ, น)   

 (ฝ, บ)   

 (ฝ, ป)   

 (ฝ, ผ)   

 (ฝ, พ)   

 (พ, น)   

 (พ, บ)   

 (พ, ป)   

 (พ, ผ)   

 (พ, ฝ) 
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4.  จงเขียนผลลัพธทัง้หมดทีอ่าจจะเกิดข้ึนจากการจัดคูแขงขันโตวาท ี ซ่ึงจัดการแขงขันแบบพบ  

     กันหมด  เม่ือมีทีมเขาแขงขัน  5 ทีม คือ A, B, C, D และ E 

 จะจัดทีมแขงขัน ไดดังนี ้ (A, B), (A, C), (A, D), (A, E), (B, C), (B, D), (B, E), (C, D), (C, E)  

และ  (D,E)  

 

5.  กลองใบหนึ่งมีลูกปงปองอยู  5  ลูก  ซ่ึงลูกปงปองแตละลูกเขียนตัวอักษรของสระในภาษาอังกฤษ  

    1  ตัว  จงเขียนผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยบิลูกปงปอง 2 ลูก   เม่ือกาํหนด 

    การทดลองสุมดังนี ้

 1.  หยิบลูกปงปองทีละลูกแบบไมใสคืน 

 2.  หยิบลูกปงปองทีละลูกแบบใสคืน 

 3.  หยิบลูกปงปอง 2 ลูกพรอมกัน 
 

สระในภาษาอังกฤษมี 5 ตัวคือ  A, E, I, O และ U 
  

 1.  แผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดทีอ่าจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบลูกปงปอง 2 ลูกโดย

หยิบทีละลูกแบบไมใสคืน  

   ลูกที่ 1  ลูกที่ 2               (ลูกที่ 1, ลูกที่ 2) 
 

        

      

 

 

        

      

 

 

        

      

 
 

        

      

 

    

I 

U 

(A, E)    

   (A, I) 
 

(A, O)     

   (A, U) 

A 
 O 

  E 

I 

U 

(E, A)    

   (E, I) 
 

(E, O)     

   (E, U) 

E 
 O 

  A 

E 

U 

(I, A)    

   (I, E) 
 

(I, O)     

   (I, U) 

I 
 O 

  A 

E 

U 

(O, A)    

   (O, E) 
 

(O, I)     

   (O, U) 

O 
 I 

  A 
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ลูกที่ 1  ลูกที่ 2               (ลูกที่ 1, ลูกที่ 2) 

        

      

 

 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึน มี 20 แบบ คือ  (A, E), (A, I), (A, O), (A, U), (E, A), (E, I), 

(E, O), (E, U), (I, A), (I, E), (I, O), (I, U), (O, A), (O, E), (O, I), (O, U), (U, A), (U, E), (U, I)  และ  

(U, O)   

 

 2.  แผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดทีอ่าจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบลูกปงปอง 2 ลูกโดย

หยิบทีละลูกแบบใสคืน  

   ลูกที่ 1  ลูกที่ 2               (ลูกที่ 1, ลูกที่ 2) 
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(I, A) 

(O, A) 
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   ลูกที่ 1  ลูกที่ 2               (ลูกที่ 1, ลูกที่ 2) 

 

 

 

 

        

      

 

 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึน มี 25 แบบ คือ  (A, A), (A, E), (A, I), (A, O), (A, U), (E, A), 

(E, E), (E, I), (E, O), (E, U), (I, A), (I, E), (I, I), (I, O), (I, U), (O, A), (O, E), (O, I), (O, O), (O, U), 

(U, A), (U, E), (U, I), (U, O)  และ  (U, U)  

 

3. ผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกดิข้ึนจากการสุมหยิบลูกปงปอง 2 ลูกพรอมกันมี 10 แบบ คือ   

(A, E), (A, I), (A, O), (A, U), (E, I), (E, O), (E, U), (I, O), (I, U)  และ  (O, U)  

 

6.  จงเขียนผลลัพธทัง้หมดทีอ่าจจะเกิดข้ึนจากการโยนลูกเตา 1 ลูก และเหรียญบาท 1 เหรียญ  

     พรอมกนั 1 คร้ัง 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนในการโยนลูกเตา 1 ลูก คือ 1, 2, 3, 4, 5  และ  6 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนในการโยนเหรียญ 1 เหรียญ คือ H  และ T 

 แผนภาพแสดงผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกดิข้ึนจากการโยนลูกเตา 1 ลูกและเหรียญบาท 1 

เหรียญ  โดยโยนทีละอยาง 

ลูกเตา              เหรียญ             (ลูกเตา, เหรียญ) 
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ผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการโยนลูกเตา 1 ลูกและเหรียญบาท 1 เหรียญโดยโยน 

ทีละอยาง 12 แบบ  คือ (1, H), (1, T), (2, H), (2, T), (3, H), (3, T), (4, H), (4, T), (5, H), (5, T), 

(6, H)  และ  (6, T)   

 แผนภาพตนไมแสดงผลลัพธทั้งหมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการโยนลูกเตา 1 ลูก และเหรียญบาท 

1 เหรียญพรอมกัน 1 คร้ัง 

   ลูกเตา              เหรียญ             (ลูกเตา, เหรียญ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

ผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการโยนลูกเตา 1 ลูกและเหรียญบาท 1 เหรียญพรอมกัน 1 

คร้ังมี 12 แบบ  คือ (1, H), (1, T), (2, H), (2, T), (3, H), (3, T), (4, H), (4, T), (5, H), (5, T), 

(6, H)  และ  (6, T)   

 

 

 

 

 

 

 

 

1 
 H 
 T 

    

      (1, H)     

   (1, T) 

2 
 H 
 T 

    

      (2, H)     

   (2, T) 

3 
 H 
 T 

    

      (3, H)     

   (3, T) 

4 
 H 
 T 

    

      (4, H)     

   (4, T) 

5 
 H 
 T 

    

      (5, H)     

   (5, T) 

6 
 H 
 T 

    

      (6, H)     

   (6, T) 
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เฉลยใบกิจกรรมที่ 3 
 

1.  เซียมซีชุดหนึง่มีหมายเลขต้ังแต 1-30 เม่ือทําการเส่ียงเซียมซี 1 คร้ัง  จงหาเหตุการณที่เส่ียง 

     เซียมซีไดเลขที่เปนจํานวนเฉพาะ 

เซียมซีหมายเลขต้ังแต 1-30 มีหมายเลขทีเ่ปนจํานวนเฉพาะอยู  10 อัน คือ 2, 3, 5, 7, 11, 13, 

17, 19, 23  และ 29 

 เหตุการณที่เส่ียงเซียมซีไดเลขที่เปนจํานวนเฉพาะมี 10 แบบ คือ 2, 3, 5, 7, 11, 13, 

17, 19, 23  และ 29 
 

2.  ในการสํารวจเพศของบุตรในครอบครัวที่มีบุตร 3 คน  จงหาเหตุการณที่ครอบครัวนั้นจะมีบุตรคนโต 

     และบุตรคนเล็กเปนเพศเดียวกนั 

 ผลการสํารวจเพศของบุตรในครอบครัวทีม่ีบุตร 1 คน อาจเปนเพศหญิง หรือ ชาย 

  แผนภูมิตนไมแสดงผลลัพธทั้งหมดที่อาจเกิดข้ึนจากการสํารวจเพศของบุตรในครอบครัวที่มี

บุตร 3 คน 

  ให  ช  แทนเพศชาย   และ ญ  แทนเพศหญิง 

  คนที่ 1       คนที่  2     คนที ่3      (คนที่ 1, คนที่ 2, คนที่ 3) 

   

 

 

 

 

 

 

 เหตุการณที่ครอบครัวนั้นจะมีบุตรคนโตและบุตรคนเล็กเปนเพศเดียวกัน มี 4 แบบ คือ  

 (ช, ช, ช), (ช, ญ, ช),(ญ, ช, ญ)  และ (ญ, ญ, ญ) 
 

3.  สุมหยิบสลาก 2 ใบ  จากกลองทีม่ีสลากหมายเลข 1, 2, 3  และ 4  หมายเลขละ 1 ใบ  จงหา 

     ผลลัพธของเหตุการณที่จะไดผลคูณของสลากทัง้สองใบไมเกิน 8  เม่ือกําหนดการทดลองสุม ดังนี ้

4) หยิบสลากทีละใบโดยไมใสคืนกอนจะหยบิสลากใบที่สอง 
5) หยิบสลากทีละใบโดยใสคืนกอนจะหยิบใบที่สอง 
6) หยิบสลาก  2  ใบ  พรอมกนั 

 

  ช 

  ญ 

  ช 

  ญ 

  ช 

  ญ 

  ช 

  ช 
  ญ 

  ญ 

  ญ 

  ญ 

  ช 

  ช 

 (ช, ช, ช) 
 (ช, ช, ญ) 
 (ช, ญ, ช) 
 (ช, ญ, ญ) 
 (ญ, ช, ช) 
 (ญ, ช, ญ)   

 (ญ, ญ, ช) 

 (ญ, ญ, ญ) 
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 1.  แผนภูมิตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดทีอ่าจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบสลาก 2 ใบโดยหยิบที

ละใบแบบไมใสคืน  

   สลากที ่1        สลากที่ 2        (สลากที ่1, สลากที ่2) 
 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

  

 

 เหตุการณที่จะไดผลคูณของสลากทัง้สองใบไมเกิน 8 มี 8  แบบ  คือ  (1, 2), (1, 3), (1, 4),  

(2, 1), (2, 3), (3, 1), (3, 2), (4, 1)  และ (4, 2)  

 

 2.  แผนภูมิตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดทีอ่าจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบสลาก 2 ใบโดยหยิบที

ละใบแบบใสคืน  

   สลากที ่1        สลากที่ 2        (สลากที ่1, สลากที ่2) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

    

1 

2 

3 

4 

3 
4 
1 
3 
4 
1 

2 
4 
1 

   2 
   3 

 (1, 3) 
 (1, 4) 
 (2, 1) 
 (2, 3) 
 (2, 4) 
 (3, 1) 

 (3, 2) 
 (3, 4) 
 (4, 1) 
 (4, 2) 
 (4, 3) 

 

1 

2 

3 

2 
3 
4 
1 
2 
3 
4 
1 
2 

   3 
   4 

 (1, 2) 
 (1, 3) 
 (1, 4) 
 (2, 1) 
 (2, 2) 
 (2, 3) 
 (2, 4) 
 (3, 1) 
 (3, 2) 
 (3, 3) 
 (3, 4) 

   2 
 

 (1, 2) 

 

1  (1, 1) 
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   สลากที ่1        สลากที่ 2        (สลากที ่1, สลากที ่2) 
 

 

 

 
  

เหตุการณที่จะไดผลคูณของสลากทัง้สองใบไมเกิน 8 มี 10  แบบ  คือ (1, 1), (1, 2), (1, 3), 

(1, 4), (2, 1), (2, 2), (2, 3), (2, 4), (3, 1), (3, 2), (4, 1)  และ (4, 2)  

 

 3.  ผลลัพธทั้งหมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการหยิบสลาก 2 ใบพรอมกัน (1, 1), (1, 2), (1, 3),  

(1, 4), (2, 3), (2, 4)  และ  (3, 4)  

เหตุการณที่จะไดผลคูณของสลากทัง้สองใบไมเกิน 8 มี 4 แบบ คือ   (1, 2), (1, 3), (1, 4)  

และ  (2, 3)  
 

5.  สุมหยิบลูกบอล  2  ลูก   จากกลองซ่ึงมลูีกบอล 4 ลูก  ไดแก  สีน้าํเงนิ  สีขาว  สีเขียว  และสีแดง   

     จงหาเหตุการณที่สีของลูกบอลทัง้สองลูกเปนแมสี  เม่ือกําหนดการทดลองสุมดังนี ้

4) หยิบลูกบอลทลีะลูกโดยไมใสคืนกอนจะหยิบลูกบอลลูกที่สอง 
5) หยิบลูกบอลทลีะลูกโดยใสคืนกอนจะหยิบลูกบอลลูกที่สอง 
6) หยิบลูกบอล  2  ลูก พรอมกนั 

ให       B  แทนลูกบอลสีน้ําเงิน W  แทนลูกบอลสีขาว 

 G  แทนลูกบอลสีเขียว R  แทนลูกบอลสีแดง 

 1.  แผนภูมิตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดทีอ่าจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบลูกบอล 2 ลูกโดยหยิบ

ทีละลูกแบบไมใสคืน  

   ลูกที่ 1                ลูกที ่2            (ลูกที่ 1, ลูกที่ 2) 
 

 

 

 

 

 
 

 

 

    

 

  4 2 
3 
4 

1 
 (4, 2) 
 (4, 3) 
 (4, 4) 

 (4, 1) 

B 

W 

G 
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R 
B 
G 
R 
B 

W 
R 

 (B, G) 
 (B, R) 
 (W, B) 
 (W, G) 
 (W, R) 
 (G, B) 

 (G, W) 
 (G, R) 

  W 
    

    (B, W) 
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   ลูกที่ 1                ลูกที ่2            (ลูกที่ 1, ลูกที่ 2) 
 

 

  

 

 เหตุการณที่สีของลูกบอลทัง้สองลูกเปนแมสีมี 2 แบบ คือ   (B, R)  และ  (R, B)    
 

 2.  แผนภูมิตนไมแสดงผลลัพธทัง้หมดทีอ่าจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบลูกบอล  2 ลูกโดยหยิบ

ทีละลูกแบบใสคืน  

   ลูกที่ 1                ลูกที ่2            (ลูกที่ 1, ลูกที่ 2) 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 
  

เหตุการณที่สีของลูกบอลทัง้สองลูกเปนแมสีมี 4 แบบ คือ   (B, B), (B, R), (R, B)  และ (R, R) 
 

 3.  ผลลัพธทั้งหมดที่อาจจะเกิดข้ึนจากการสุมหยิบลูกบอล 2 ลูกพรอมกัน คือ  (B, W), (B, G) 

, (B, R), (W, G), (W, R)  และ  (G, R) 

เหตุการณที่สีของลูกบอลทัง้สองลูกเปนแมสีมี 1 แบบ คือ   (B, R)    
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6.  ในการทอดลูกเตา 2 ลูกพรอมกัน  จงหาเหตุการณที่ผลตางของแตมทั้งสองเปนคําตอบของสมการ   

      5x2 – 9x – 2 = 0 

    5x2 – 9x – 2    = 0   

    (5x +1)(x – 2) = 0 

    5x + 1 = 0 หรือ  x – 2 = 0 

            x  = 
5
1−                    x = 2 

 คําตอบของสมการ  5x2 – 9x – 2 = 0   คือ  
5
1−  และ 2 

 แตเนื่องจากผลตางของแตมทั้งสองไมมีผลตางทีเ่ทากับ 
5
1−    

 ดังนัน้ผลตางของแตมทั้งสองที่เปนคําตอบของสมการ  5x2 – 9x – 2 = 0   คือ 2 

 เหตุการณที่ผลตางของแตมทั้งสองเปนคําตอบของสมการ  5x2 – 9x – 2 = 0  คือ (1, 3),  

(2, 4), (3, 1), (3, 5), (4, 2), (4, 6), (5, 3)  และ (6, 4) 
 

7.  มีแผนปายอยู 5 แผนปาย ซ่ึงดานหลังแตละแผนปายมีรูปอยูดังนี้ รูปนก  รูปหมู  รูปงู  รูปไก รูปเปด     

     จงหาเหตุการณที่สุมเปดแผนปายทีละแผนจนครบ 2 แผนปาย แลวไดรูปสัตวปกทั้งสองแผนปาย 

 จากรูปสัตวทีก่ําหนดใหรูปที่เปนสัตวปก  คือ  รูปนก  รูปไก  รูปเปด 

 เหตุการณที่เปดไดรูปสัตวปกทัง้สองแผนปาย คือ (รูปนก, รูปไก), (รูปนก, รูปเปด),  

(รูปไก, รูปนก), (รูปไก, รูปเปด), (รูปเปด, รูปนก)  และ  (รูปเปด, รูปไก) 
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เฉลยใบกิจกรรมที่ 4 
 

1.  สุมเปดหนงัสือเลมหนึง่ซ่ึงมีหนาทัง้หมด 50 หนา  จงหาความนาจะเปนที่สุมเปด 1 หนาแลวไดเลข 

     หนาที่เปนพหุคูณของ 3 

 หนงัสือเลมนีม้ีเลขหนาทัง้หมด 50 หนา 

 เลขหนาในหนงัสือเลมนีท้ี่เปนพหุคูณของ 3 มี 16 ตัว คือ  3, 6, 9, 12, 15, 18, 21, 24, 27, 30 

, 33, 36, 39, 42, 45  และ  48 

 ความนาจะเปนที่สุมเปด 1 หนาแลวไดเลขหนาที่เปนพหุคูณของ 3  เทากบั 
25
8

 

2.  โดมเกิดในเดือนพฤศจกิายน  เขาบอกเพ่ือนวาวันทีท่ีเ่ขาเกิดเปนจํานวนเฉพาะ หรือสอดคลองกับ  

     สมการ  x2 – 8x + 12 = 0  ความนาจะเปนทีเ่พื่อนของเขาจะทายวันเกิดของเขาไดถูกตองเปน  

     เทาไร 

            ในเดือนพฤศจกิายนมีวนัที่ที่เปนจํานวนเฉพาะ 10 วนั คือ  2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23  

และ  29   

              x2 – 8x + 12 = 0    

   (x – 6)(x - 2)  = 0 

     x – 6 = 0  หรือ   x – 2 = 0 

           x = 6         x  = 2  

            คําตอบของสมการ x2 – 8x + 12 = 0   คือ  2 และ 6 

            ในเดือนพฤศจกิายนมีวนัที่ที่เปนจํานวนเฉพาะหรือสอดคลองกับสมการ 11 วัน คือ  2, 3, 5, 6 

, 7, 11, 13, 17, 19, 23 และ  29   

            ความนาจะเปนที่เพือ่นของเขาจะทายวนัเกิดของเขาไดถูกตองเทากับ 
11
1  

4. ในการยงิธนูทีม่ีเปาเปนวงกลมรัศมี  3  หนวย  ถาผูยิงธนูมีความสามารถยิงถูกเปาทุกคร้ัง  จงหา  

      ความนาจะเปนที่จะยิงลูกธนถููกเปาในบริเวณ  A1, A2, A3 ตามลําดับ 

  

 

 

 

 

 

 

1 1 1 
A1 

A2 
A3 
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 พื้นที่เปาบริเวณ A1  เทากับ  ( )21π = π   ตารางหนวย 

 พื้นที่เปาบริเวณ A2  เทากับ   ( )22π  - ( )21π  = 3π   ตารางหนวย 

 พื้นที่เปาบริเวณ A3  เทากับ    ( )23π  - ( )21π   = 5π   ตารางหนวย 

 เปาวงกลมรัศมี 3 หนวย มพีื้นที่เทากับ  ( )23π  = 9πตารางหนวย 

 ความนาจะเปนทีย่ิงถกูเปาบริเวณ A1  เทากับ  
9π
π  =  

9
1  

 ความนาจะเปนทีย่ิงถกูเปาบริเวณ A2  เทากับ  
9π
3π  =  

3
1  

 ความนาจะเปนทีย่ิงถกูเปาบริเวณ A3  เทากับ  
9π
5π  =  

9
5  

 

4.  จากการสาํรวจนกัเรียนหองหน่ึง  พบวามีนักเรียนทีช่อบเรียนวชิาคณิตศาสตรหรือวิชา  

     ภาษาอังกฤษรวม  30 คน  นักเรียนที่ชอบเรียนวิชาคณิตศาสตรมี  17  คน  และนักเรียนทีช่อบเรียน 

     วิชาภาษาอังกฤษมี  18  คน  ถาสุมนกัเรียนมา 1 คน  จงหาความนาจะเปนที่สุมไดนักเรียนที่ชอบ 

     เรียนทั้ง 2 วิชา 

 ใหนักเรียนที่ชอบเรียนทัง้ 2 วิชามี x  คน 

 นักเรียนทีช่อบเรียนวิชาคณิตศาสตรอยางเดียวมี  17 – x  คน 

 นักเรียนทีช่อบเรียนวิชาภาษาอังกฤษอยางเดียวมี  18 – x คน 

 เนื่องจากนักเรียนที่ชอบเรียนวิชาคณิตศาสตรหรือวิชาภาษาอังกฤษมีรวม  30 คน 

 ดังนัน้จะไดสมการวา  17 – x + 18 – x +  x   =  30 

                     35 – x   =  30 

                                                               x   =   5 

 ความนาจะเปนที่สุมไดนักเรียนที่ชอบเรียนทั้ง 2 วิชา เทากับ 
6
1  

5.  กลองทึบแสงบรรจุลูกปงปองขนาดเทากัน 11 ลูก  แตละลูกเขียนอักษรภาษาอังกฤษ  1  ตัว  ซ่ึง 

     ตัวอักษรทีอ่ยูบนลูกปงปองทัง้หมดคือคําวา Mathematics  ถาสุมหยิบลูกปงปองข้ึนมา 1 ลูก   

     จงหาความนาจะเปนทีตั่วอักษรบนลูกปงปองนัน้เปนสระ 

 มีลูกปงปองทีเ่ขียนตัวอักษรที่เปนสระอยู 4 ลูก  ไดแก  a, e, a  และ  i 

 ความนาจะเปนที่ตัวอักษรบนลูกปงปองนัน้เปนสระ 
11
4  
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6.  ถานําดอกลีลาวดีสีชมพมูาผสมพันธุกนั  จงหาความนาจะเปนที่ผลผลิตใหมที่ออกมาจะเปนสีขาว   

     เม่ือกําหนดให 

 ยีนสสีชมพู  คือ  RW    ยีนสสีแดง   คือ  RR     ยีนสสีขาว    คือ WW 

 

 

 

 

 

 ผลผลิตใหมทีอ่อกมาอาจเปนสี แดง ชมพู และขาว  

 ความนาจะเปนที่ผลผลิตใหมที่ออกมาจะเปนสีขาว  เทากับ 
4
1  

 

7.  กลองใบหนึ่งมีรูปภาพอยู  5  รูป  ไดแก  รูปไอศกรีม  รูปชอลค  รูปกระปองนม  รูปลูกบอล  และรูป 

     ตูปลา  ถาสุมหยิบรูปภาพ 2 รูปพรอมกัน  จงหาความนาจะเปนที่ไดรูปทั้งสองเปนทรงกระบอก 

 จากรูปภาพทีก่ําหนดใหทัง้ 5 รูป มีรูปที่เปนทรงกระบอกอยู  2  รูป คือ รูปชอลค  และ 

รูปกระปองนม 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจเกิดข้ึนจากการหยิบรูปภาพ 2 รูปพรอมกัน คือ (ไอศกรีม, ชอลค),  

(ไอศกรีม, กระปองนม), (ไอศกรีม, ลูกบอล), (ไอศกรีม, ตูปลา), (ชอลค, กระปองนม),  

(ชอลค , ลูกบอล), (ชอลค, ตูปลา), (กระปองนม, ลูกบอล), (กระปองนม, ตูปลา), (ลูกบอล, ตูปลา) 

 เหตุการณที่หยิบไดรูปทั้งสองเปนทรงกระบอก คือ (รูปชอลค, รูปกระปองนม) 

 ความนาจะเปนที่ไดรูปทัง้สองเปนทรงกระบอกเทากับ 
10
1  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

R W 
R 

   W 

  RR RW 

  WR WW 

ลีลาวดีสีชมพ ู

ลีลาวดีสีชมพ ู
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8.  แมซ้ือซาลาเปาไสหมูแดงกับไสครีมรวม 30 ลูก  คิดเปนเงนิ 264 บาท  ถาซาลาเปาไสหมูแดงราคา 

     ลูกละ 10 บาท  และซาลาเปาไสครีมราคาลูกละ 7 บาท  จงหาความนาจะเปนทีลู่กสุมหยิบ  

     ซาลาเปามา 1 ลูกแลวไดซาลาเปาไสหมูแดง 

 ใหแมซ้ือซาลาเปาไสหมูแดงมา  x  ลูก  และซ้ือซาลาเปาไสครีมมา  y ลูก 

 สมการจํานวนลูกของซาลาเปาท้ังหมด คือ  x + y  = 30                     (1) 

 สมการจํานวนเงินที่ซ้ือซาลาเปามา คือ  10x + 7y  = 264                  (2) 

 นํา 10 คูณสมการที ่1  จะได 

    10x + 10y = 300                          (3) 

 นํา (3) – (2)   จะได  3y = 36 

       y = 12 

 แทนคา  y = 12 ในสมการ (1)  จะไดวา 

          x + 12  =  30 

      x   =  18 

 นั่นคือแมซ้ือซาลาเปาไสหมูแดง  18  ลูก  และไสครีม  12  ลูก 

 ดังนัน้ความนาจะเปนที่ลูกสุมหยิบซาลาเปามา 1 ลูกแลวไดซาลาเปาไสหมูแดงเทากับ 
5
3  

 

9.  ในการจัดการแขงขันฟุตบอลกระชับมิตร  ซ่ึงมีทีมที่เขาแขงขันทัง้หมด 5 ทมี  ไดแก  ทีมไทย อังกฤษ    

     มาเลเซีย  สิงคโปร  และฝร่ังเศส  ซ่ึงจัดการแขงขันแบบพบกันหมด  จงหาความนาจะเปนที่คูแขงขัน   

     จะมาจากตางทวีปกนั 

 จัดคูแขงขันไดทั้งหมด ดังนี ้ (ไทย, อังกฤษ), (ไทย, มาเลเซีย), (ไทย, สิงคโปร), (ไทย, ฝร่ังเศส) 

, (อังกฤษ, มาเลเซีย), (อังกฤษ, สิงคโปร), (อังกฤษ, ฝร่ังเศส), (มาเลเซยี, สิงคโปร),  

(มาเลเซีย, ฝร่ังเศส)  และ  (สิงคโปร , ฝร่ังเศส) 

 คูแขงขันที่มาจากตางทวีปกนั ไดแก  (ไทย, อังกฤษ), (ไทย, ฝร่ังเศส), (อังกฤษ, มาเลเซีย), 

(อังกฤษ, สิงคโปร), (มาเลเซีย, ฝร่ังเศส)  และ  (สิงคโปร, ฝร่ังเศส) 

 ความนาจะเปนที่คูแขงขันจะมาจากตางทวีปกนั เทากับ  
5
3  
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10.  ในกลองมีสลากอยูซ่ึงสลากแตละใบเขียนคํากํากับไวดังนี ้ ชาติ, สมุด, เพศ, บวช  และ เขต   

       ถาสุมหยบิสลากข้ึนมา 2 ใบพรอมกนั   

 1.  จงหาความนาจะเปนทีส่ลากทัง้สองใบเขียนคําที่มตัีวสะกดอยูในแมกด 

 2.  จงหาความนาจะเปนทีส่ลากทัง้สองใบเขียนคําที่มตัีวสะกดอยูในแมกม 

 จากสลากทัง้ 5 ใบที่กาํหนดมาใหนั้น มีคําที่มีตัวสะกดอยูในแมกดอยู 5 คํา ไดแก  ชาติ, สมุด,  

เพศ, บวช  และ เขต   และไมมีคําใดที่มีตัวสะกดอยูในแมกม 

 ผลลัพธทัง้หมดที่เกิดจากการสุมหยิบสลาก 2 ใบพรอมกัน ไดแก (ชาติ, สมุด), (ชาติ, เพศ), 

(ชาติ, บวช), (ชาติ, เขต), (สมุด, เพศ), (สมุด, บวช), (สมุด, เขต), (เพศ, บวช), (เพศ, เขต)  และ   

(บวช, เขต) 

 1.  ความนาจะเปนที่สลากทั้งสองใบเขียนคําที่มีตัวสะกดอยูในแมกด เทากับ 10
10  = 1 

 2.  จงหาความนาจะเปนทีส่ลากทัง้สองใบเขียนคําที่มตัีวสะกดอยูในแมกม 0
10  = 0 

 

11.  โรงพยาบาลแหงหนึ่งไดทําการประเมินคุณภาพดานการบริการของเจาหนาที่โรงพยาบาล  โดยทํา 

       การสํารวจความพึงพอใจของผูมาใชบริการที่โรงพยาบาลจํานวน  300 คน  ซ่ึงมีเกณฑการ  

       ประเมิน คือ ถาคาความนาจะเปนของความพงึพอใจไมเกิน 0.9  โรงพยาบาลนีต้องมีการปรับปรุง  

       ดานการบริการ  จากผลการสํารวจพบวามีผูมาใชบริการทีพ่ึงพอใจอยู 265 คน  อยากทราบวา 

       โรงพยาบาลนี้ตองปรับปรุงดานการบริการหรือไม  

 ความนาจะเปนของความพงึพอใจของผูมาใชบริการเทากบั 
300
265  = 0.883 

 ดังนัน้โรงพยาบาลนี้ตองปรับปรุงดานการบริการ  เพราะวาคาความนาจะเปนของความพงึ

พอใจไมเกนิ  0.9 
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เฉลยใบกิจกรรมที่ 5 
 
 
 

เฉลยกิจกรรมท่ี 1 “ประตูแสนกล” 
 

 ในการเลือกประตูคร้ังแรกโอกาสที่ผูเขาแขงขันจะเปดไดประตูที่มีรางวัลใหญ เทากับ 1
3  

 ในการเลือกประตูคร้ังที่สองโอกาสที่ผูเขาแขงขันจะเปดไดประตูที่มีรางวัลใหญ เทากับ 1
2  

 ดังนัน้  ผูเขาแขงขันควรเปล่ียนประตูเพราะโอกาสที่จะไดรางวัลใหญเพิ่มข้ึนจาก 1
3  เปน 1

2  
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เฉลยกิจกรรมท่ี 2 “สลากพารวย” 
 

 ผลลัพธทัง้หมดที่อาจจะเกิดข้ึนในการหยิบสลาก 2 ใบพรอมกัน คือ (1, 2), (1, 3), (1, 4),  

(1, 5), (2, 3), (2, 4), (2, 5), (3, 4), (3, 5)  และ  (4, 5)  

 เหตุการณที่หยิบสลาก 2 ใบพรอมกนัแลวไดสลากทีเ่ปนจํานวนเฉพาะท้ัง 2 ใบ คือ (2, 3),  

(2, 5)  และ  (3, 5)   

 ความนาจะเปนที่ต๋ีจะไดเงินเทากับ  
10
3  

 ความนาจะเปนที่ต๋ีจะเสียเงนิเทากับ 
10
7  

1.  คาคาดหมายที่ต๋ีจะไดเงนิ =  ⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ×

10
33 + ⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ×−

10
72  

         =  
10
9  - 

10
14  

         =  
10
5−   = -0.5 

เนื่องจากคาคาดหมายเปนลบ  ดังนัน้ต๋ีเสียเสียเปรียบ 

แสดงวาถามีการเลนเกมกนัแบบนี้ไปเร่ือย ๆ โดยเฉล่ียต๋ีจะเสียเงินคร้ังละ 0.5 บาท  หรือกลาว

วาตอจะไดเงนิมากกวาต๋ี 

2.  คาคาดหมายที่ต๋ีจะไดเงนิ =  ⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ×

10
310 + ⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ×−

10
74  

         =  
10
30  - 

10
28  

         =  
10
2   = 0.2 

เนื่องจากคาคาดหมายเปนบวก  ดังนั้นต๋ีไดเปรียบ 

แสดงวาถามีการเลนเกมกนัแบบนี้ไปเร่ือย ๆ โดยเฉล่ียต๋ีจะไดเงินคร้ังละ 0.2 บาท  หรือกลาว

วาต๋ีจะไดเงนิมากกวาตอ 

3.  คาคาดหมายที่ต๋ีจะไดเงนิ =  ⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ×

10
37 + ⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ×−

10
7x  

           0       =  
10
21 - 

10
7x  

           0       =   21 – 7x 

              7x   =   21 

                x   =   3 

นั่นคือ  ถาหยบิไดเปนแบบอ่ืนต๋ีตองจายเงินใหตอ 3 บาท จึงจะไมมีใครไดเปรียบเสียเปรียบกนั  
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เฉลยกิจกรรมท่ื 3 “ลุนเงนิลาน” 
  

เหตุการณ ผลตอบแทน

(บาท) 

ความนาจะเปน ผลตอบแทน × ความนาจะเปน 

ถูกรางวัลที่ 1 2,999,900 
1,000,000

1  2,999,900 × 
1,000,000

1 =2.999 

ถูกรางวัลที่ 2 199,900 
1,000,000

5  199,900 × 
1,000,000

5 = 0.9995 

ถูกรางวัลที่ 3 49,900 
1,000,000

10  49,900 ×
1,000,000

10 = 0.499 

ถูกรางวัลที่ 4 29,900 
1,000,000

50  29,900 × 
1,000,000

50  = 1.495 

ถูกรางวัลที่ 5 9,900 
1,000,000

100  9,900 × 
1,000,000

100 = 0.99 

ถูกรางวัลขางเคียงที ่1 99,900 
1,000,000

2  99,900 × 
1,000,000

2 = 0.1998 

รางวัลเลขทาย 3 ตัว 2,900 
1,000,000

4,000  2,900 × 
1,000,000

4,000 = 11.6 

รางวัลเลขทาย 2 ตัว 1,900 
1,000,000

5,000  1,900 × 
1,000,000

5,000  = 9.5 

ไมถูกรางวัลใดเลย -100 
1,000,000
990,832  -100 × 

1,000,000
990,832  = -99.0832 

คาคาดหมายของการซ้ือสลากหนึง่ฉบับ เทากบั -70.8009 

   

 เนื่องจากคาคาดหมายเปนลบ   ดังนัน้ ถาซ้ือสลากกินแบงรัฐบาลไปเร่ือย ๆ โดยเฉลี่ยผูซ้ือจะ

ขาดทุนฉบับละ   70.8009 บาท 
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เฉลยกิจกรรมท่ี 4 “ประมลูลุนรับ” 
 
 

  คาคาดหมาย   =  (ผลตอบแทนที่ไดงานและมีกาํไร × ความนาจะเปนของเหตุการณที่ไดงาน)        

                              + (ผลตอบแทนที่ไมไดงาน × ความนาจะเปนของเหตุการณที่ไมไดงาน)        

  = (400,000 × 0.6) + (-300,000 × 0.4) 

  = 240,000 – 120,000 

  = 120,000  บาท 
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เฉลยกิจกรรมท่ี 5 “พิซซานาคิด” 
 

จํานวนถาดทีข่ายได/คืน จํานวนคืนที่ขายได ความนาจะเปนที่ขายได ความนาจะเปนที่ของเหลือ 

15 
 

16 
 

17 
 

18 

15 
 

20 
 

40 
 

25 

20
3

100
15
=  

5
1

100
20
=  

5
2

100
40
=  

4
1

100
25
=  

0 
 

20
3

100
15

=  

20
7

100
35
=  

4
3

100
75
=  

 

คาคาดหมาย = ( ความนาจะเปนที่ขายได×ผลตอบแทนท่ีขายได) + ( ความนาจะเปนที่ของเหลือ                     

                       ×ผลตอบแทนที่ของเหลือ) 

คาคาดหมายที่ขายพิซซาได 15 ถาด = 0(50)
20
3 +              =  7.5 

คาคาดหมายที่ขายพิซซาได 16 ถาด = 40)(
20
3(50)

5
1 −+   =  4 

คาคาดหมายที่ขายพิซซาได 17 ถาด = 40)(
20
7(50)

5
2 −+   =  6 

คาคาดหมายที่ขายพิซซาได 18 ถาด = 40)(
4
3(50)

4
1 −+     =  -17.5 

 ดังนัน้เจาของรานควรจะเตรียมพิซซาชนิดนี้เปนจํานวน  15 ถาด จะทาํใหเกิดผลดีกับกิจการ

ของเขา 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 174 

เฉลยแบบทดสอบวัดผลสัมฤทธ์ิทางการเรียน 
เรื่องความนาจะเปนที่เนนการเชื่อมโยงสําหรับนักเรียน 

ชั้นมัธยมศึกษาปที่ 3 
 
 

ตอนท่ี 1    แบบทดสอบปรนัย 
 

1.  เฉลย  ขอ ข  E = {(ชาง, เสือ), (ชาง, กวาง), (เสือ, ชาง), (เสือ, กวาง),   

                                             (กวาง, ชาง), (กวาง, เสือ)}  
 

2.  เฉลย  ขอ ง  ตัวอักษรที่อยูระหวางตัว H กับ M  คือ I, J, K และ  L 

   ดังนัน้ไพทีม่ีตัวอักษรภาษาอังกฤษที่อยูระหวางตัว H กบั M  คือ J โพดํา, 

J โพแดง, J ขาวหลามตัด, J ดอกจิก, K โพดํา, K โพแดง, K ขาวหลามตัด  และ  K ดอกจิก  

   ดังนัน้    n(E) = 8 
 

3 .  เฉลย  ขอ ง        เนื่องจากสีน้ําเงนิผสมกับสีแดงจะไดสีมวง  ดังนัน้ 

                               E = {(แดง, น้ําเงนิ), (น้ําเงิน, แดง)} 
 

4.   เฉลย  ขอ ก       บัตรคําที่เปนคํานามไดแกคําวา  University, Home, Shop  และ  Temple    

                              ดังนั้น         E = {(U, H), (U, S), (U, T), (H, S), (H, T), (S, T)} 

        ดังนั้น    n(E) = 6 
 

5.  เฉลย  ขอ ก      สมมติใหนกัเรียนที่ชอบทัง้รายการตีสิบและเกมทศกณัฐมี  x  คน 

                  ดังนั้นนักเรียนที่ชอบรายการตีสิบอยางเดียวมี  25 – x  คน 

       ดังนัน้นกัเรียนที่ชอบรายการเกมทศกณัฐอยางเดียวมี  20 – x  คน 

                  นกัเรียนที่ชอบรายการตีสิบหรือเกมทศกัณฐมี (25 – x) + x + (20 – x)   = 35 

           25 – x + x + 20 – x  = 35 

                                                                                                                          45 – x  = 35 

                                                                                                                                  x  = 10 

       นักเรียนทีช่อบทั้งรายการตีสิบและทศกัณฐมี  10  คน 

   ดังนัน้    P(E)  = 10
45  = 

9
2  
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6.  เฉลย  ขอ ค    ผลลัพธทั้งหมดที่เกิดจากการทอดลูกเตา 2 ลูกพรอมกนั 1 คร้ัง คือ 

 (1, 1), (1, 2), (1, 3), (1, 4), (1, 5), (1, 6), (2, 1), (2, 2), (2, 3), (2, 4), (2, 5), (2, 6),  

 (3, 1), (3, 2), (3, 3), (3, 4), (3, 5), (3, 6), (4, 1), (4, 2), (4, 3), (4, 4), (4, 5), (4, 6),  

 (5, 1), (5, 2), (5, 3), (5, 4), (5, 5), (5, 6), (6, 1), (6, 2), (6, 3), (6, 4), (6, 5) และ (6, 6)  

    ∴   n(S)  =  36 

  คําตอบของสมการ x2 – 17x + 48     =  -12   คือ 

     x2 – 17x + 48     =  -12   

     x2 – 17x +  60    =    0 

     (x – 5) ( x – 12)  =    0 

             x     =   5 , 12 

  เหตุการณที่ผลรวมของแตมเทากับ 5 คือ  (1, 4), (2, 3), (3, 2)  และ  (4, 1) 

  เหตุการณที่ผลรวมของแตมเทากับ 12 คือ  (6, 6)  

        ดังนัน้    n(E)  =  5 

          ∴     P(E)   = 5
36    

 

 

7.  เฉลย  ขอ ก   ตัวอักษรกลางในพยัญชนะไทยมีอยู  9  ตัว  และพยัญชนะไทยมทีั้งหมด 44 ตัว 

   ดังนัน้    P(E)  = 9
44  

 

8.  เฉลย  ขอ ข    S = {(ก, ล), (ก, ต), (ก, ด), (ก, น), (ล, ก), (ล, ต), (ล, ด), (ล, น),   

         (ต, ก), (ต, ล), (ต, ด), (ต, น), (ด, ก), (ด, ล), (ด, ต), (ด, น),  

         (น, ก), (น, ล), (น, ต), (น, ด)}  

 n(S) = 20 

 E = {(ก, ต), (ก, น), (ต, ก), (ต, น), (น, ก), (น, ต)}  

 n(E) = 6 

  ดังนัน้    P(E)  = 6
20  = 3

10  
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9.  เฉลย  ขอ ง      เนื่องจากคะแนนเต็มมีทั้งหมด 18 สวน 

     และผูเขาสอบคนที ่1  ไดคะแนนสอบคิดเปน = 33.3% 

     ผูเขาสอบคนที ่2  ไดคะแนนสอบคิดเปน  = 38.8% 

     ผูเขาสอบคนที ่3  ไดคะแนนสอบเปนอัตราสวน  = 27.7% 

     จากผูเขาสอบ 3 คน มีคนที่ไดคะแนนเกิน 30% อยู 2 คน 

     ดังนัน้    P(E)  = 2
3  

 

10.  เฉลย  ขอ ข  P(E1)  = 111
120  =  0.925 

   P(E2)  = 81
90   =  0.9 

   P(E3)  = 78
85   =  0.918 

   P(E4)  = 73
80   =  0.9125 

  ดังนัน้รานที่ 2 ควรปรับปรุง  เพราะวาคาความนาจะเปนของความพึงพอใจไมเกนิ 0.9 
 

11.  เฉลย  ขอ ง  คะแนนสอบ 60% ของคะแนนเต็ม คือ 60 × 40100  = 24  คะแนน 

   จากคะแนนสอบของนักเรียน 8 คน  มีคนที่สอบผานอยู 6 คน  ไดแก คนที่ได  

      คะแนน 32 , 28 , 35 , 27 , 30 และ 24   

    ดังนัน้    P(E)  =  3
4  

 

12.  เฉลย  ขอ ง          ความนาจะเปนทีท่องไมข้ึนราคา  = 20
100  = 

5
1  

 

13.  เฉลย  ขอ ก        ตัวตอภาษาอังกฤษมีทั้งหมด  52 ช้ิน เอ็มหยบิออกมาแลว 4 ช้ิน   

         ดังนัน้เหลือตัวตอภาษาอังกฤษในถุงอีก 48 ช้ิน 

         ตัวตอที่จะมาผสมกับตัวตอที่มีอยูเปนคําที่มีคําแปลวาโตะ คือ ตัวตอที่มีตัวอักษร  

       L ซ่ึงมีอยูในถุง 2 ช้ิน 

        ดังนั้น    P(E)  = 2
48  =   

24
1

 
 

 

14.  เฉลย  ขอ ก       หมายเลข 1 – 100  ที่หารดวย 3 ลงตัว  มี  33  ตัว 

        หมายเลข 1 – 100  ที่หารดวย 4 ลงตัว  มี  25  ตัว   

        หมายเลข 1 – 100  ที่หารดวย 3 และ 4 ลงตัว ก็คือหมายเลขทีห่ารดวย 12 ลงตัว     

       ม ี8 ตัว 
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        ดังนั้น หมายเลข 1 – 100  ทีห่ารดวย 3 หรือ 4 ลงตัวมี 33 + 25 – 8 = 50 ตัว  

    P(E)  =  
100
50

 =  
2
1

 

 

15.  เฉลย  ขอ ค          x                          y                x2y   
 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 
  

  

 

     ∴   n(S)  =  36  
 

  เหตุการณ x2y  หารดวย 3 ลงตัวมี  7  แบบ คือ   (1, 3), (2, 3), (3, 1), (3, 2), (3, 3), 

(3, 4), (4, 3)  

  n(E)  =  7  

    ดังนัน้    P(E)  = 
16
7

 

 

 

 

 

 

 

 

1 

2 

3 

2 
3 
4 
1 
2 
3 
4 
1 
2 

   3 
   4 

 2 
 3 
 4 
 4 

    8 
12 

   16 
 9 

 18 
 27 

      36 

 

4 2 
3 

  4 

1 

  32 
 48 

  64 

  16 

1     1 
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16.  เฉลย  ขอ ค              แมน    แทน             ผลตางของตัวเลขทัง้สอง 
 

 

 

        

      

 

 
       

 

        

      

 

 
 

 

 

        

      

 

 
       

 

        

      

 

 
 

 

 

        

      

 

 
 

 เหตุการณที่ผลตางของตัวเลขทั้งสองนอยกวา 2 คือ (1, 1), (1, 2), (2, 1), (2, 2), (2, 3), (3, 2) 

, (3, 3), (3, 4), (4, 3), (4, 4), (4, 5), (5, 4)  และ (5, 5)  

 ∴  n(E)  = 13   ,  n(S) = 25    ดังนัน้    P(E)  = 
25
13

  

 

3 

5 

1    

   2 
 

3     

   4 

1 
  2 

 4 

  1 0 

3 

5 

0    

   1 
 

2     

   3 

2 
  2 

 4 

  1    1 

3 

5 

1    

   0 
 

1     

   2 

3 
  2 

 4 

  1 2 

3 

5 

2    

   1 
 

0     

   1 

4 
  2 

 4 

  1    3 

3 

5 

3    

   2 
 

1     

   0 

5 
  2 

 4 

  1 4 
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17.  เฉลย  ขอ ก 

 S = {(6, 6, 6), (6, 6, 8), (6, 6, 10), (6, 8, 6), (6, 8, 8), (6, 8, 10), (6, 10, 6), (6, 10, 8), (6, 10, 10) 

       , (8, 6, 6), (8, 6, 8), (8, 6, 10), (8, 8, 6), (8, 8, 8), (8, 8, 10), (8, 10, 6), (8, 10, 8), (8, 10, 10) 

       , (10, 6, 6), (10 ,6 ,8), (10, 6, 10), (10, 8, 6), (10, 8, 8), (10, 8, 10), (10, 10, 6), (10, 10, 8),    

         (10, 10, 10)} 

E = {(6, 8, 10), (6, 10, 8), (8, 6, 10), (8, 10, 6), (10, 6, 8), (10, 8, 6)} 

 ∴  n(S)  = 27   ,   n(E) = 6 

 ดังนัน้    P(E)  = 
27
6

 = 
9
2

 
 

18.  เฉลย  ขอ ข 

        ตัวอักษรที่อยูระหวาง  Q และ Z  ไดแก  R, S, T, U, V , W, X  และ  Y 

  แตเนื่องจาก U เปนสระดังนั้นสลากที่เขียนดวยตัว  U  มี  2  ใบ 

  ดังนัน้สลากที่เขียนดวยตัวอักษรซึ่งอยูระหวาง Q และ Z  มี  9  ใบ 

  ดังนัน้    P(E)  = 
31
9

  
 

19.  เฉลย  ขอ ง   

เนื่องจากนํากระดาษลิตมัสไปจุมสารละลายกรด ดังนั้นกระดาษลิตมัสตอง  

  เปล่ียนเปนสีแดง 

   P(E1)  = 20
200  =  0.1 

   P(E2)  = 180
200  =  0.9 

   P(E3)  = 8
200  =  0.04 

   P(E4)  = 192
200  =  0.96 

  ดังนัน้กลองที่ 4 มีคุณภาพ เพราะวาคาความนาจะเปนทีก่ระดาษลิตมสัเปล่ียน  

       สีไดถูกตองเกนิ 0.95 
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20.  เฉลย  ขอ ค 

 ความนาจะเปนที่เหรียญออกกอยทั้งคู  เทากับ   
4
1

 

 ความนาจะเปนที่เหรียญออกเปนอยางอ่ืน  เทากบั  
4
3

 

 ผลตอบแทนท่ีเหรียญออกกอยทั้งคู คือ  +5 

 ผลตอบแทนท่ีเหรียญออกเปนอยางอ่ืน คือ  -3 

 ดังนัน้ คาคาดหมายที่อารจะไดเงิน   =  ⎟
⎠
⎞⎜

⎝
⎛ ×

4
1

5 + ⎟
⎠
⎞⎜

⎝
⎛ ×−

4
3

3  

         =  
4
5

 - 
4
9

 

         =   -1 

 ดังนัน้ อารจะเสียเปรียบคร้ังละ 1 บาท 

 

ตอนท่ี 2  แบบทดสอบอัตนยั   

1.  เฉลย  
10

3
 

 ให  x  คือจํานวนหมู  และ y คือจํานวนเปด 

 จากโจทยเราเขียนในรูปสมการไดดังนี้  4x + 2y  =  48 

                                                           นัน่คือ            y  =  24 – 2x 

 ถา  x = 1        จะได  y = 22  ถา  x = 6 จะได  y = 12 

 ถา  x = 2         จะได  y = 20   ถา  x = 7          จะได  y = 10   

 ถา  x = 3         จะได  y = 18   ถา  x = 8          จะได  y = 8 

 ถา  x = 4         จะได  y = 16   ถา  x = 9          จะได  y = 6 

 ถา  x = 5 จะได  y = 14   ถา  x = 10         จะได  y = 4 

 ถา  x = 11 จะได  y = 2 

 เนื่องจากโจทยกําหนดใหวาแตละครอบครัวเล้ียงสัตวทัง้สองชนิดไมเทากันดังนัน้ เหตุการณ 

(8,8)  ใชไมได 

 ดังนัน้ผลลัพธทั้งหมดคือ (1, 22), (2, 20), (3, 18), (4, 16), (5, 14), (6, 12), (7, 10), 

 (9, 6), (10, 4)  และ  (11, 2)   
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 เหตุการณที่ครอบครัวนั้นเล้ียงสัตวทั้งสองชนิดเปนจํานวนทีห่ารดวย 3  ลงตัว 

 คือ   (3, 18), (6, 12)   และ (9, 6)  

 ∴  n(E)  = 3   ,  n(S) = 10 

 ดังนัน้ความนาจะเปนที่ครอบครัวนั้นเล้ียงสัตวทั้งสองชนดิเปนจํานวนที่หารดวย 3  ลงตัว

เทากับ  
10

3
 

 

 

2.  เฉลย   
5
3  

 ใหแมซ้ือขนมปงไสเผือกมา  x  ลูก  และซ้ือขนมปงไสใบเตยมา  y ลูก 

 สมการจํานวนลูกของขนมปงทัง้หมด คือ  x + y  = 25                         (1) 

 สมการจํานวนเงินที่ซ้ือขนมปงมา คือ  8x + 10y  = 220                       (2) 

 นํา 10 คูณสมการที ่1  จะได 

          10x + 10y = 250                          (3) 

 นํา (3) – (2)   จะได        2x = 30 

             x = 15 

 นั่นคือแมซ้ือขนมปงไสเผือกมา  15  ช้ิน 

 ดังนัน้ความนาจะเปนที่ลูกสุมหยิบขนมปงมา 1 ช้ินแลวไดขนมปงไสเผือกเทากับ  
25
15 =   

5
3  

 

3.  เฉลย  
25
9

 

S = {(มะนาว, มะนาว), (มะนาว, น้าํปลา), (มะนาว, ฝร่ัง), (มะนาว, น้าํสม), (มะนาว, มะขาม),  

        (น้ําปลา, มะนาว), (น้ําปลา, น้าํปลา), (น้าํปลา, ฝร่ัง), (น้ําปลา, น้ําสม), (น้าํปลา, มะขาม), 

        (ฝร่ัง, มะนาว), (ฝร่ัง, น้ําปลา), (ฝร่ัง, ฝร่ัง), (ฝร่ัง, น้ําสม), (ฝร่ัง, มะขาม), 

        (น้ําสม, มะนาว), (น้าํสม, น้ําปลา), (น้ําสม, ฝร่ัง), (น้ําสม, น้ําสม), (น้าํสม, มะขาม), 

        (มะขาม, มะนาว), (มะขาม, น้ําปลา), (มะขาม, ฝร่ัง), (มะขาม, น้ําสม), (มะขาม, มะขาม)} 

E = {(มะนาว, มะนาว), (มะนาว, น้าํสม), (มะนาว, มะขาม),  

        (น้ําสม, มะนาว), (น้าํสม, น้ําสม), (น้ําสม, มะขาม), 

        (มะขาม, มะนาว), (มะขาม, น้ําสม), (มะขาม, มะขาม)} 

        ∴ n(E)  = 9   ,  n(S) = 25 

 ดังนัน้    P(E)  = 
25
9
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4.  เฉลย    ผูเลนเสียเปรียบคร้ังละ 1.25  บาท 

 S = {(ถ, ถ, ถ), (ถ, ถ, ม), (ถ, ม, ถ), (ถ, ม, ม), (ม, ถ, ถ), (ม, ถ, ม), (ม, ม, ถ), (ม, ม, ม)} 

 ความนาจะเปนที่จะไดตุกตาตัวใหญ = 
8
1

 

 ความนาจะเปนที่จะไดตุกตาตัวเล็ก = 
8
3

 

 ความนาจะเปนที่จะไมไดรางวัลเลย = 
8
4

 

 ไมวาจะไดรางวัลใดก็ตามหรือไมไดรางวัลบอลจะตองเสียเงนิคาบัตรเปนเงนิ 20 บาทเสมอ 

 ดังนัน้   ผลตอบแทนท่ีจะไดตุกตาตัวใหญ เทากับ  40 บาท   

  ผลตอบแทนท่ีจะไดตุกตาตัวเล็ก เทากับ  10 บาท   

  ผลตอบแทนท่ีจะไมไดรางวัลเลย เทากับ  -20 บาท 

 การซื้อบัตร 1 ใบ  คาคาดหมายท่ีบอยจะไดรางวัล  เปนดังนี ้

      คาคาดหมาย   =  ⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ×

8
140 + ⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ×

8
310 + ⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ ×

8
420-  

      =  
8
40  + 

8
30   - 

8
80  

      =   
8

10  

                 =  -1.25 

เนื่องจากคาคาดหมายเปนลบ  ดังนัน้โดยเฉล่ียผูเลนเสียเปรียบคร้ังละ 1.25 บาท 
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ภาคผนวก ฉ 
รายนามผูเชีย่วชาญ 
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รายชื่อผูเชี่ยวชาญ 
 

 รายนามผูเช่ียวชาญการสอนคณิตศาสตร  ที่ใหความอนุเคราะหตรวจสอบความถกูตองดาน

เนื้อหาและความเหมาะสมของกิจกรรมการเรียนการสอนคณิตศาสตรเร่ืองความนาจะเปนที่เนนการ

เช่ือมโยง  ตรวจสอบความเทีย่งตรงเชิงเนื้อหา  ความเหมาะสมของแผนการจัดการเรียนรู  และความ

เหมาะสมของแบบทดสอบวดัผลสัมฤทธ์ิทางการเรียนเร่ืองความนาจะเปนทีเ่นนการเชื่อมโยง  มีดังนี ้

1. รองศาสตราจารยยงยุทธ  ธนูกฤติ 

ภาควิชาคณิตศาสตร  คณะวิทยาศาสตร  มหาวิทยาลัยศรีนครินทรวิโรฒ 

 2.  ผูชวยศาสตราจารยชุติวรรณ  เพ็ญเพยีร 

ภาควิชาคณิตศาสตร  คณะวิทยาศาสตร  มหาวิทยาลัยศรีนครินทรวิโรฒ 

 3.  อาจารยวศิิษฎ  จรัสวัฒนาพรรค 

  หัวหนากลุมสาระการเรียนรูคณิตศาสตร  โรงเรียนสันติราษฎรวิทยาลัย 

 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 
 
 
 
 

 

 

 



 
 
 
 
 

 
 
 
 

 
 
 

ประวัติยอผูวิจัย 
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ประวัติยอผูวิจัย 
 
ชื่อ สกุล                         แกวตา  เลาหบุตร 

วันเดือนปเกิด                24  พฤศจกิายน  2525 

สถานที่เกิด                    อําเภอสามพราน  จงัหวัดนครปฐม 

สถานที่อยูปจจุบัน          81  หมู 8  ตําบลตลาดจินดา  อําเภอสามพราน  จงัหวัดนครปฐม  73110 

ประวัติการศึกษา 

 พ.ศ. 2543  มัธยมศึกษาตอนปลาย 

     จาก  โรงเรียนนาคประสิทธิ์  จังหวัดนครปฐม 

 พ.ศ. 2547  ศึกษาศาสตร  วิชาเอกคณิตศาสตร 

     จาก  มหาวิทยาลัยศรีนครินทรวโิรฒ   

 พ.ศ. 2550  การศึกษามหาบัณฑิต  สาขาวิชาคณิตศาสตร 

     จาก  มหาวิทยาลัยศรีนครินทรวโิรฒ   
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